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Paurn Bricker.

" geiner Autogray
Dr. -DarMsTiDTE
Erfahrung brach
Justizrat Lmssiv
sich der Baief ]
Eurzrschen Ab]
' in Berlin, der
- gestatten.

Ein Brief Bulers:an d’Alembert.
Von Pavr Sricszs in Karlsrub | n dem 3
on PAUL STACEEL 1n larlsrube. . L Die Az
* Himmelskdrper

Von dem Briefwechsel zwischen Burer und & Avmmpune, der wenigstens . .
auf ihvem Se

zeitweise ziemlich lebhaft gewesen zu sein gcheint, ist bis jefzt wenig
bekannt geworden. D’Armusrmr selbst hat 1768 Ausziige ans Briefen Bewegungen b
Forans an ihn vom 27. Dezember 1748, 3. Januar 1750, 26. Juli 1763 motus plonetard
and 20. Dezember 1763 véroffentlicht, die sich suf die Lehre von den nach Jacopr Wi
imaginiren GroBen und das Problem der schwingenden Saite bezichen). Akademie gele
Dazu kommen noch die Briefe vom 15. April 1747, 19. August 1747, i Bunzr  am 2
30. Dezember 1747, 28. September 1748 und einer ohne Datum aus dem Abhandlung:
Jahre 1749, die Hunry, nebst dem vollstindigen Briefe vom 27.Dezember 1748 Lodant quil ne S
im Jahre 1886 herausgegeben hat®); die Originale befinden sich in der Biblio beistimmen m
thel der Pariser Akademie der Wissenschaften. Hierzu bildet ein kitrzlic 7. November

anfgefundener Brief Burnas an d’Arpwernr vom 15, Februar 1748 eine will ‘Akademie abg
lommene Erginzung. Er wird von Jacomr in dem langen Schreiben an: zoNmaRD Hul
P. §. v. Fuss vom Mirz/April 1848 erwihnt; Jacom: fiigh hinzu, das O 1759 verfabte
ginal begitze Herr Dr. Frimmprnisnez, der ihm erlaubt habe, eine Ahbschrift er Abweichu
davon zu nehmen®). ‘Fs lag nahe zu vermuten, dall es sich um denselben:

Dr. Frreorinosr handle, der 1847 in Crerims Journal fir die rein . 2. Nachd
und angewandte Mathematik Kurzes Commentaiio de matheseos sub
limioris widlitate zum Abdrack gebracht hatte®) und der, nach * CrerLz
Angabe, Beamter an der Koniglichen Bibliothek zu Berlin gewesen war
Wenn sich auch hieraus fesistellen lieB, daB Frrprinprr im Jahre 186
gostorben sei, so bliehen doch alle Bemiihungen, etwas fiber den Verblei

und imaginir
1 der Abhan
, waires, die am
1) Opuscules mathématiques, T. 4, Paris 1768, 5. 842348, 146, 162; vgl .
@, Hnusendy, Verseichnis der Selwifton LEonzARD Buizrs, erste Lieferung, Leipzig 1910 1) Novi

g. 97, Nz, 365. _ ) NDSTROM, . &
2) Bullett, di hibliogr. d. sc. matem. 19 (1888), S. 136—148; vgl Exmsrrin 3) Vel m
a. 4. 0. Nr. 853, o i ‘ paturforeche

. 3} Briefwechsel swischen JAC0BI wnd FUSS, heransgegeben -von W. Amnmns ﬁu L8 -Opm'a, |
P. Smicker, Leipzig 1908, 8. 59; vgl Bibl math, (8} 8 (1908), 8. 290. v a5 O, Nr. 834
4) Journal fir Wath, 35 (1847), 5. 106—116; vgl Exzsradu, 2. 2. 0. Nr. 780 o 5) Abgedr
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seiner Autographen-Sammlung zu ermitteln, vergeblich, bis Herr Prof.

Dr. Damwszaprse in Berlin, der an den Nachforschungen teilnahm, in
Erifahrung hrachie, daf die Sammlung von dem kiirzlich verstorbenen Geheimen
Justizrat Lmssrve in Berlin angekauft worden war! Gegenwirtig befindet
sich der Brief Rurers an d’Anmmsrrr sowie das Manuskript der erwihnien
Burmrschen Abhandlung im Besitz von Herrn Rittergutsbesitzer . Lzssiva
in Berlin, der die Freundlichlkeit gehabt bat, den Abdruck des Briefes

zu gestatten

Zu dem Briefe selbst ist folgendes zu bemerken: '

1. Die Andeutungen iiber den REinfluB, den die -Abweichung der

igstens Himmelskérper von der Kugelgestalt oder genauer die Ungleichheit der
wenig auf ihren Sechwerpunkt bezogenen Haupitrigheitsmomente auf ihre

Briefen Bewegungen hat, sind von Eurzr in der Abhandlung: De perfurbatione
i 1763 motus planetarwm ab eorum figura non sphaerica oriunda’) ausgefithrt worden;
on den nach Jacosr wurde diese Abhandlung am 4. Dezember 1749 in der Berliner
iehen.t) Akademie gelesen. Denselben Gegenstand betraf wohl eine von Limoxmarn

5 1747, Boier am 23, November 1768 der Berliner Akademie vorgelegte
18 dem - Abhandlurg: Recherches des forces dont les corps cdlestes somt solliciies en
r 17483, tant quw'il ne sont pas sphériques; denn man wird der Vermutung Jacosrs

Biblio- beigtimmen miissen, daff die von dem Schne Jomaww Arsrzcmr Fursz am
tirzlich - 7. November . 1765 vorgelegte und in den Mémoires?®) der Berliner

e will- Akademie ahgedruckte Abhandlung gleichen Titels in Wirklichkeit von
L‘-m an - Lrovmarp Burmr herrithre®) HMndlich vergleiche man Lmowmanp Eurses .
15 Ori- 1759 verfaBte Astronomia mechanica, in der die Frage nach. dem Einfluf
sehrift der Abweichung von.der Kugelgestalt ausfithrlich behandelt wird. %)
selben :

reine - 2. Nachdem 1745 das Commercium philosophicum et moathematicum
' sub- cvirorum celeb. G. Lmrswrrer ef Jom Brewovizr erschienen war, hatte sich -
BLLES die Aufmerksamkeit auf den freundschaftlichen Streit gerichtet, den die
war. beiden vom Mirz 1712 bis Juli 1713 iber die Logatithmen negativer
1860 - “und imaginirer Zahlen fihrten. Kuzzr hai dazu Stellung gemommen
bleil - in der Abhandlung Sur les logarithmes des nombres négatifs et imagi-
. - natres, die am 7. September 1747 der Berliner Akademie vorgelegt wurde®)
vgl. — ' ' ,
19107 . 1) Novi comment. acad. se. Petrop. 8 (1750/61), 1753,  §, 235—253;
. Evesrréy, & a. 0. Nr. 193, 2) 21 (1765), 1767, 8. 414432
: 8) Vgl meinen Aufeatz: Jomany Arprperr Evisr; Vierteljahreschrift der
‘paturforaschenden Gteasllschaft in Zirich 56 (1910), S. 63—90.

4y Opera _fpastw.'na 2 {1862), besonders 8. 188-—193 und 226—237; Bwzstniw,
.- a, a, 0. Nr, 834,

5) Abgedrucki Opera postuma 1 (1862), S 269 981; Bymsrrdn o. a, O Nr. ED'T

TR{n,




" mach Potenzen von x herausstellt.?) Genauere Ausfithrungen hieriber

- von der Abhendlung Nr. 807 so, als ob aie’ schon der Akademie vorgelegt worden sei,

postuma 1 (1862), 8. 526—527.

Pavr Sricker.
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‘wahrscheinlich ist sie
Berliner Akademie gel
arithmétique.*) Linen
Produoltes hat Eorer
thecremais cirea ordine
acad. sc. Petrop. 5 [
ist unbelcannt. ‘

und vonr der eine Umarbeitung unter den Titel: De la comiroverse entre
Mys., Lzmyrrz & Brerwourzr sur les logarithmes des mombres ndgatifs o
imaginaires in den Mémoires der Berliner Akademie abgedruckt worden
ist?) Die Frage nach der Bedeutung von e®, wenn der Fzponent eine
- gebrocliene Zahl ist, wird anch in § 14 der zuelst genannten Abhandlung
gestreift; Kourer meint hier, daf die I}mdeuhg]:at durch. die’ Benutznng
der Potenzreike fitr e= gesichert werde.

3. Die Entwicklung des unendlichen Pwduktes
(1—m)(l—mﬁ)(l—-—ws)(l—xi)(l 2 ...

‘nach Potenzen von x hatte RByrsr schon in der Abhandlung: Observationes
omalyticae variae de combinationibus (Comment. acad. se. Pefrop. 13
[1741/438], 1751, 8. 93) betrachtet, die nach den Akten am 6. April 1741 !
der Petershurger Akademie. vorgelegt wurde?), — er gibt hier sogar an,
daB die Exponenten das Geselz % (3n#% ---#) befolgen, und daB das Vor-
zeichen des Koeffizienten von z* Plus oder Minus ist, je nachdem » gerade
oder ungerade gewihlt wird. Der Zusammenhang mit der Partitio nume- |
rorum, d. h. der Frage, auf wieviele Arten sich eine positive ganze Zahl n
als Bumme eben solcher Zahlen darstellen lasse, wird dadurch gegeben,
daB, wie Evrme bemerkt, die Anzahl der Arten sich als Koeffizient von 47
bei der Entwicklung des reziproken Wertes jenes unendlichen Produktes

. Monsieur

Je suis bien ravi
51 bon succes pour rel
longue durée malgré

enfonces. Jlal vu ave
% Jes irregularites, qui -
Javois dabord fait cett
particules de la matie
guarres des d15tances,
dans les corps d'une

I'attirant, et l'abtirvé,

homegene, ou dune &
qwon a faites swr latl
spherique, donnent cle
suit’ pas exactement la

finden sich in der Abhandlung: De partitione numerorum (Novi comment
acad. se. Petrop. 3 [1750/51], 1753, 8. 125 —169), die zwar nach den
Alkten am 26. Januar 1750 der Petelsbulger Akademie _vorgelegh worden
ist, die jedoch vor Juni 1747 verfaBt sein dirfte. - Denn am 22. Juni'
dieses Jahres las Furer in der. Berliner Akademie die Abhandlung '
Découverte d'une loi towt extraordinaire des nombres par.rapport 4 la somme.
de levrs diviseurs, die 1751 in der Bibliotheque impartiale 3, 8. 10—31 -
abgedruckt wurde*) und die ihrem Inhalte nach im wesentlichen ihers
einstimmt mit der Abhandlung: Observatio de summis divisorum (Novi
Comment. acad. se. Petrop. 3 [1754/55], 1760, 8. 59— —14),-welche nach
den Akten am 6. April 1752 der Petershurger Alkademie vorgelegt Wmde,

qu'elle est eomme —o; 8

&

par cetbe raigon la for
exactement en raison )
le-corps de la terre st
Junse etoit allongé, cebl
‘m'asseurer de ce derni
le corps de la lume,
A et B joints d'une

trouve le centre de j
que la divection de la

presque dans la ligne

terre 7, & moins que 1
plus’ tantot moins raf
ausgl comme Vous, qi-

1) Mém. de I’acad. de sc. de Berlin 5 (1749), 1761, 8. 139—179; Ennsrnom,
a, & 0. Nr. 168, In dem Bziefe an d'Armmsszr vomr 19, Aunust 1747 sPncht Borew

2) Vel aveh den Brief Tuizes an N. Brryourrr vom 1. September 1742, Opers |

8) Vgl anch Introductio in: aﬁmlysm anfindtorum 1 (1748), Cap. 161 ,,De partitione’ N
numerorum’’. ‘
4) Wieder abgedruckt C‘onm:mmt arithm. 2 (1849), 8. 639—647, Opera pasﬁmm L
(1862), 8. 76—B84; Enzmstady, a. a, 0. Nr. 175,

1) Briefwechsel J400:
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wahrscheinlich ist sie identiseh mit der am 9. September 1751 in der
Berliner Akademie gelesenen Abhandlung: Mémoire concernont un théoréme
- arithmétigue.’) Tinen Beweis ftir Potenzentwicklung jenes unendlichen
Produlkbes hat Fvrme erst in der Abhandlung gegeben: Demonstratio
- theorematis circa ordinem in summis divisorims observatum (Novi comment.
acad. se. Petrop. B [1764/55], 1760, 8. 76—83); das Txhibitionsdatum
ist unbelkannt. l i : ' T

: A Monsieur p’ArEMBERT
. Monsieur

Je suis bien ravi que le moyen dont Vous Vous éles gervi a eu un
sl bor sucees pour retabliv Votre.santé, ef je souhaite quelle soit d'ume
longue durée malgré les sublimes rechervhes, dans lequelles Vous Vous
‘enfonces. Jai vu avec bien du plaisir que Vous penses comme moy sur
les irregularites, gui paroissent se trouver dans les forces celestes, ear
favois dabord fait cette remarque, que quoiquon accorde que les moindreé
particules de la matiers s'aifirent mutuellement en raison reciproque des
guarres des distances, il wen suive pas, que cebie meme loi aif lieu
dans les corps d'une grandeur finie, & moins gue tous les dewx corps;
Vattivant, et Dattiré, ne sojent spheriques eb composés d'une matidre
homogene, ou d'une aubtre forme qui revienne au meme. Les recherches,
quen a faites sur Patiraction de la terre, en tant que sa figure n'est pas
spherique, donnent clairement & connoitre, que sa force datiraction ne
suit pas exactement la raison reciproque des quarrés des distances, mais

welle ést comme — + f_ + —TF + efe. # marquant la distance. Et parfant
q 2z z* 2 . q 13

par cette raison la foree doni la June est tirée. vers la terre me sera pas
“exactement en rajson reciproque du quarré de la distance; quand meme
le corps de la terre-seroit exactement spherique. Mais si le corps de la
‘lune etolt allongé, cette foree souffriroit une double irrégularité, et pour
masseurer de ee dernier derangement, j’avois aussi. comre Vous consideré
1o corps de la Iune, comme 'l étoit composé [Fig. 11 de deux globes
4 et B joints d'une verge immaterielle ADB, ot s 4 o
touve le centre de gravité en L. Ayant supposé,
e la direction de la verge ADB tombe constamment

resque dans la ligne LT iirée vers le centre de la ~r
erre T, & moins que Je mouvement du point L tantot ~ Te™

lus tantot moins rapide n'y produise quelque declinaison: jal trouvé
uss, comme Vous, que le mounvement du point L se doit faire & peu

B

1) Briefweehsel Jacopr-Fuss, 8. 59; vgl. Bibl math. (3) 8 (1908), 8. 290.
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Paon Stioxsn.

prés dans une ellipse, mais dont la ligne d’absides avance: et ls caleul
w'a fourni cefte regle, que le mouvement moyen -de la lume sera a
mouvement de Tapogee comme L7 & 6 LA-LB, et partant cette figur
de lz lune devroit absolument canser un mouvement progressif de T'apa
gte. Donc puisque suivant les observations le mouvement moyen de la
lune est auw mouvement de l'apogie comme 1 & 00084473, et que 1
theorie tirde de la force. du soleil me donne pour cette raison que
0,0041045: ot il manque dans-le mouvement de l'apogée la parti
0,0043428, & la quelle jai egalé Veffet maintenant trouvé %—L—B
Done faisant L.4 = LB, et supposant L7 = 60 demi-diametres de ]
ferre il en vient L4 = LB = 17, ot partant 4D seroit de 24 rayon
de la terre, ou la longitude de la lune 4B surpasserait le diameter dei
la terre: ce qui me paraib aussi, comme Vous le remarques, ingoutenable
Au reste pour le mouvement de libration je trouve, que la ligne 4B
devroit presque ftoujours efre parallele & celle qui represente le lieu mdye i
de la lune, et gue par consequent l’angle ALT pourroit monter jusqu de mes!
69 et audela ,
Pour notre dispute sur les logarithmes, je conviens que-la valeur d
% de lequation y = a* est double toutes les fois, que # est ane telle fractio
g 5 étant wne nombre impair: mais Vous m’accorderes reciproquement'
q;;le lorsque @ est ou un nombre entier ou toute autre fraction que — 5, alor
la valenr de y ne sera plus double. Car soit @ = 2; ot y-—?ﬂ‘, il es
bien clair que mettant pour z les valeurs 1, 2, 3, 4 ete. celles de y seron
2, 4, 8, 16 etfec. et dans ces cas aueune valeul negative de ¥ Waura certaine
ment lleu .
Soit maintenant [Fig. 2] # Tabscisse AP et y Lappliquee PM, et _il‘
n'y a aveun doute gque lequation y = 2% ne domne la cowbe continu
VB au dessus de Vaxe AP. Mais si =% =14
% la valeur de y etant double 4 1/2 et — /2 j

par I

B conviens qulil y aura enr o un point conjugé eif
v comme la meme chose arrive dans une infinité d
— 7 cas de # je suis d'accord qu'il y aura une infinit
"""‘“--\_\\ ‘de tfels points conjugés a, b, ¢, d, sous Laxe, mai
“d'i)‘;\ je _pretend que cha'.m.m. de ces Points et isr:blé san
Fig‘ﬂ. ‘fE'\ liaisons avec les voisins, quoique leurs distance e former

soient meme infiniment petites. De meme lequ
tion. 4 — (— 2)%, ne donnera qu'une infinité de tels points conjugés sans
_aucune courbe continue: et partant l'equation y = g% ne representera,
quune courbe confinue au dessus I'axe, quoiquil y ait de lautre cots
une infinité de points conjugés.

: nombre
. Bil:lioﬂ;en




et le calen]
lune sera au

b cette figure
ssif de Yapo-
moyen de la
; 6 que la
sison que 1
be la partie
‘ BLA-I:E ]
LT
aetres de la

21 rayons

liameter de -
asoutenable, .

ligne A B
lieu mo yEn
tter jusqu'a

+ valeur de
e fraction

roquement,

% lors
1€ —2-,a01s_.
~ 2% il est

e y seront-
8. certaine-:

P, et il
continue
=1=4dg
—V2 e
onjugé ef
nfinité de :
¢ infinite
axe, mais
50ld sans,
distances
e leguar
gés gans:
resentera
tre’ coté
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Je reviens encore & la lune pour
sur la theorie des tables, jai- trouvé
.ent’ elles et les observations
quoique. jeusse reglé le 1m
- Depuis jai corrigé ces tables
| present an dessous de 5': of pour la plus parf elles
' Mais & cette heure mes tables me somt plus confo
J’al. remarqué encore une sutre observation;
par la theorie étant toujours plus peti
Pobservée de sorte que la force domt la I
doit étre moindre quon suppose dans Ia
augmenter cete force par quelgue

Mr. Bovgurr. me marque,
infinis paraitra incessament,

Bibliotheen Mathermation. TIL Folge. XI.
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Vous marquer, qu'ayant construit
une difference asses considerahle
qui montoient quelques fois au dela de 127
ouvement de l'apogee sur les ohservations
par les observatioms, et les erreurs somt 3
De surpagsent gueres 2.
rmes & la theorie; dont
la parallaxe de la lune trouvée
te presque d'un minute, que
une est poussee vers la terre
theorie; tant -s'en faut quon
effet de magnetisme  de

que mon Introductidn dang TFAnalyse des
et je I'ai chargé de Vous en presenter d’abord .
~un exemplaire en mon nom. Vous recevres aussi bien tot
.de mes opuscula, dont je suis bien fachs
- de vous les presenter plutot.

A Tegard de la suite _
1— 2 — 2?28 4 2 ete. = (1 —a2) (1 —2%) (1= 2% (1—2a* ete. -

dont je Vous ai parlé jen ai tiré une proprieté fort singuliere deg
- ombres parrapport 4 la somme’ des diviseurs de "chaque nombre.

arque la somme de tous les diviseurs du nombre % de sorte
f1=1; J2=38, [3<4;
paroit dabord presque impossible do decouvrir at
¢es nombres 1, 8, 4, 7, 6, 12, 8 [1
chaque terme depend de quelques uns

eune loi dans la suite de.
9,] 13, 18 ete. mais j'ai trouvé gue
des precedents selon cette formule:

Sr=Jo—D+[(n—2)— [@—5) — J(n—7) +
- + f(n —15) — f(n — 22) ete.
ot il est & remarguer 1° que les nombres

B, 1, 19, 15,
2 B 3

S —12)

se forment aisement par les differences considerdes alternativement,
2% Dans chaque cas on mne prend
apres le signe f ne sont point negativs.
3% Bl arrive ce terme f 0 ou f (1 — n),
le nombre # meme.

que les termes, ofi les mombres

on prendra pour la valenr

15

an exemplaire
que je n’ai pas trouvé occasion

Que
que
J4=1; [5—56: f6-——-12;'.[‘7=8 ete. il

.F
i




Pivr Sticeen: Ein Brief Eulers an d’Alembert,

Ainsi- Vous verres que fé f3 +J‘2_7 f9 [‘8.—;-\]’7_['4-—[}5'
_15+8—7——3—13 J15= [14+ 13 — 10 — j8+f3+f0
' =244 14— 18— 15 + 4 + 15 = 24;

f35 — [34 433 — 30 — [28 + {28 + [20 f13'f94fo

w—54+48w72—56+24+4:2—14—13 + 35 =48.

Donc toutes  les fms que 7 est un nombre premier on trouvera que
f we==m--1 ot partant puisque la nature des nombres premiers entre]
dans cette consideration cette loi me paroit d’autant Plus remarquable.

J'ai Ihonneur de Vous assurer de la plus pmi‘aﬂe consideration avec
laguelle je suis

. ‘ Monsieur
Berlin le 15 -Fevfie;- 174_‘8 '

Votre trés humble et trds obelssant
serw‘neul L FEursz.

as
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