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Lémma 1. (Fig. 126) Interea, dum corpus motu uniformi ctm celeritate debita altitudini ¢

,};:,,spamum B, idem_corpus ex quiete a_vi acceleratrice g, protrabetur motu uniformiter

ABZ
ato, per. spatlum ab=g—

monstrauo. Si more solito tempora exprimantur per spatia, quae motu aequabili percurrun-
visa per.celerltates celeutates autem indicentur per radices quadratas ex altitudinibus, ]1)818 cele-

AP
0o sPatmm ahsolvutur, = At si corpus quod ante in a quleverat protrahatur a vi accelera-

5

g.AB
40 ’ Q E. D

differentiale primi gradus, ob

erit -spatium ab infinities ‘inus; seu differentiale secundi gradus; siquidem altitudo ce-
fuerlt ﬁmta, atque g ad i habuerlt rationem ﬁmtam. ‘ '

- ,(Tlg 127) . Si..corpuys in:-A4-habeat celerxtatem almudlm ¢ debltam - qua dato

er mobumy, percurreret. spatmm aA’B simul vero secundum directionem 4B sollici-
4
acceleratrice g &odem tempore;ab: A tltra B in b provredletm‘ ut sit Bb —“-’;4;-'




‘ritatem =7¢ — o
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Demonstratio. Eodem tempore, quo corpus uniformiter motum celeritate debita altitudi
conficit spatium 4B, almd corpus ex quiete a vi acceleratrice g perduceretur per spatium :',
Quodsi ergo ab eadem vi acceleratrice sollicitetur illud corpus in directione 4B, quod in 4

habet celeritatem debitam altitudini ¢, practer spatium 4B eodem tempore percurret spati i

Bb:g'f{f"- Motu igitur tam jam insito, celeritate nempe debita altitudini ¢, quam vi acceleratric
{0

corpus progredietur per spatium

.1
Ab = 4B + T4
eodem tempore, quo solo motu insito latum absolveret spatium 4B. Q. E. D.
I | p ’

5. Coroll. 1. Celeritas igitur, quam corpus in & acquiret, erit aggregatum celeritatis insi
Ve et celeritalis, quam ex quiete per spatium Bb a vi acceleratrice ¢ sollicitatum adipisceretur, §
est :Vg.Bb. Erit ergo corporis ad b appellentis celeritas =Vc¢—+ Vg.Bb. ;

g-4B% : - .
6. Coroll. 2. Quomam est Bb==1 oo erit celeritas, quam corpus in b acquiret,
9 4B %--g.4B,
=Ve¢—+ e =

eo ‘scilicet tempore, quo solo motu insito spatium 4B conficeret, a vi g sollicitatum adipiscei

AB . . . O
celeritatem ‘= V¢ L 57, 5 ¢b tempus, quo, cum hanc celeritatem acquiret, tum in b progrediet

orit = 22
ot =

7. Corell. 3. (Fig. 128) Si corpus, quod in A celematem altitudini ¢ debitam habere pomt

secundum directionem contrariam a vi acceleratrice g urgeretur, tum eo tempore, quo motu insif
g: 4B2
¢

B perveniret, tantum ad b usque perhnget, ita ut sit Bb —

» et in hoc puncto b hahebit ¢
g.an. -

8. Coroll. 4. (Fig. 127). Cum igitur initie in A fuisset celeritas corporls debita altll}lldl
in & celeritas corporis-debita erit altitudini -

=¢-g. AB—I—-qu =C¢+g.dB-+g.Bb=c—+g. 4b

casu priori, posteriori vero, quo vis g motui est contraria, celeritas in b residua debebitur altxtucf
c—yg.4b.

9. Coroll. 5. Si igitur corpus, antequam ad 4 celerltate debita altitudini ¢ appulerit, 1
pore I confecerit spatium = s, nunc tempusculo infinite parvo dt absolvet elementum spatii Ab
et acquiret celeritatem debitam altitudini ¢ ~+ de; erit autem ob 4B =dt Ve,

a2

Bb :24— et ds=diVe —|——2 atque d¢ = g.4b = gdtV'c +J‘q‘“ = gds.

10. Lemma 8. (Iig. 129.) Si corpus in 4 habeat celeritatem debitam altitudini ¢, quat_d
tempore uniformiter motum, percurrere possit spatium 4B; nunc autem continuo in directione Aa
AB normali sollicitetur a vi acceleratrice g, corpus in arcu parabolico 40 progred:etur, atqueé’ eo '
tempore perveniet in punctum b existente recta Bb normali ad AB, et Bo=" ACB
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Tollatur cogitatione omnis motus corpori insitus, atque manifestum est. cor-

wus i A4 quiescens el vi acceleratrice g sollicitatum eodem illo tempore, quo uniformiter motum,
Pm -célerit:}'lte débita altitudini ¢, spatium AB absolveret, perventurum esse in a, ita ut sit

. d___y-ﬂ’z. Jam accedente motu insito, seu celeritate Ve secundum directionem ab, perducetur
AL A . . . .

eodt;;ll tempore in b, ut sit ab = AB. . Corpus ergo tam motu Insito quam Vi acceleratrice g sel-
lwltaf,um “sodem tempore perveniet in b, ut sit Bb==da et normalis ad 4B; ¢t quia est '

cn

g.4B> g.ab®
4o 4c

bl

1“,3{;6}0151‘;{6 puncti b ad a indicat corpus in arcu parabolico Ab motum iri. Q. E. D.
ERDEIER N

1. Si popatur hujus parabolae 4b abscissa Aa==m, applicata ab==1y, erit

11 ‘ Coroli.

S T
5 9{0} et ¥y :4—;1 Erit ergo A4 vertex parabolae, AB ejus tangens in vertice, et Aa axis. Insuper
eter hujus parabolae erit _-:?c, et radius osculi in vertice A:%”-

T =
autem param

12, Coroll. 2. Celeritas, quam corpus in puncto b habebit, debita erit altitudini

E e

ggABg.
L]
4e

RTINS ¢ -+gdo=c—+
-t

Quémadmodum facilius colligetur ex fis, quae de motu projectorum in hypothesi gravitatis uniformis

 sunt demonstrata.
1437 goroll. 3. Si igitur spatium AB sit infinite’ parvum, seu tempusculum, quo corpus ex
—dt, erit AB=diVc, et si corpus, antequam ad 4

4 mb pervenire ponitur, infinite parvum
nunc tempusculo df progredietur per arcum circuli 45,

?erve_her‘it, tempore ¢ absolverit spatium s,
‘,'pujﬁs‘rédius erit —_:%": et sinus = 4B = dt Ve; fiet ergo 4b=ds==di Ve et

0
Bl yg AB? a2 ds2
2 dc:‘{gﬂ—::.-gi-é—-, seu dcz@:i—c—-n

(Fig. 130.) Si corpus in A habeat celeritatem debitam altitudini ¢, qua dato

UP Lemina A.
uacunque obliqua Aa

miter latum percurrat spatium AB; nunc-autem in directione q

tempore unifor
perveniet hoc corpus eodem tempore in locum b; ita ut ducta Bb

‘sollicitetur a vi acceleratrice g,
o X .4B% stor i uj
psi- 4o parallela, sit B ="? 4‘1 , intereaque movebitur in arcu parabolico 4b, cujus tangens est

-i'ec_ta"vs"ZB , ¢t Aa diameter obliquangula, ordinatas tangenti AB parallelas bisecans. N

g abesset, corpus tempore proposito utique perveniret in B;

Demonstratio. Si Vis sollicitans
atque corpus in 4 quiesbens a vi acceleratrice g

'_§ii1;1}_-%i'l;1(‘t9m auferatur motus corpori insitus omnis,
sacundum directionem Aa sollicitaretur, perveniret in a, ut esset Aa
atur parallelogrammum ABba, corpus utroque motu simul latum per-
ex quo si ad B ducatur recta Bb, eca futura sit parallela directioni

yotent: e . | AB® _ g.ab® .
“potentiae sollicitantis 4a atque == A4a. Cum vero sit Aa:g—“— =1 :c » manifestum est curvam

ih. qua corpus movebitur ab 4 ad b, fore parabolam, cujus tangens sit 4B,

obliquangula. Q. E. D.

L. Euleri Op. postboma. T. 11

2
:%:L- Hinc per motus

-compositionem patet, si comple

enfurum- esse in punctum b,

et Aa diameter
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15, Covolls 1. Si hujus parabolae 4b:ponatur abscissa Aa == et applicata ab=y, erit

oy e
T == 4c etﬂ yy'_"gi

. . he . L . . . ~ =
hinc parameter erit = Sit autem anguli BAa sinus ==n, et cosinus ==m; erit completo recy
angulo Aman, recta Am=an=m.4a ct An'==am = n. Aa; hincque ex natura parabolae

. . . 2
curvae in A radius osculi Zaf,‘

16. Coroll. 2. Quo autem pateat quantam celeritatem corpus, cum in b pervenerit, sit h
biturum, ad 4a productam ex b ducatur normalis bd, atque ex motu projectorum palam est, ¢
ritatem in b debitam fore altitudini ¢—+g.4d. At est ab:ad = da:4dm= 1:m, unde ad=mn

et Ad = Aa-+m.ab. Ex quo corporis in b celeritas debita erit altitudini

. . g>4B* o - 4ec—4mge. AB .AB*
e+g.4a —|—my“.‘(tb'::'f:”"—+fg——]c ===mg, AB = e o i AL Al

17. CorolL 8. Sit tempus, quo 4b percurritur, infinite parvum =df, fiet curva Ab a
circuli, cujus radius :i—;, eritque oh Aa differcntiale secundi gradus, ds—=Ab=ab=dtV

2 . .
posita altitadine celeritati corporis in b debita = ¢~ de, fiet dc= mgdi Ve -4-5’—({?, et ob dt

erit de = mgdtVe.

18. Coroll. & Si ergo vis sollicitans g resolvatur in tangentialem 4m=img et norm

" corporis afficiet, eritque do == mgdtV'¢c==nmgds, ob ds == dt V'¢; altera vero vis normalis in via

. . . . . . 2
inflexione consumetur, reddetque Ab arcum circuli, cujus 1'ad1us__:_—n—g-

19. Scholiom. Praemissis his lemmatis alias guidem' notissimis, sed tamen hic ad asam p

sentem magis accommodatis, tractationem, quam suscepi, ipsam aggrediar. Institui autem hie

saper superlicie quiescente determinari solet. Occurrunt itaque hie duo corpora, quorum mo

assignari oportebit, primo scilicet superficies mobilis, ac deinde corpus ipsum, quod super ea

sit collecta, ita ut alium motum praeter progressivum recipere nequeat. Nisi enim haec hypotl
praemissa fuerit, nullo modo corporum, magnitudine finita praeditorum, motus defliniri pot
et vicissim, si motus corporum in unico puncto collectorum fuerit definitus, non amplius diffi¢
crit theoriam ad corpora finita extendere. Cum igitur hic motus puncti in super(icie quacun

debeat examinari, primum ipsius superficiei figura, tum via a puncto super ea descripta, ac deni

ipsius superficici motus erit perpendendus. Si haec in latissima significatione pertractare vel
opus foret summopere diffusum, ncque tamen aeque arduum; quare conveniet qu.aestionexﬁ
arctiores limiles restringere, ita tamen, ut inde modus perspici queat quaestionem in latissimo'
acceptam solvendi. Superficiem igitar, super qua punctum ingreditur, statuam planam, ita ut.v

puncto confecta sit vel reecta vel curva in plano sita, neque ideo duplici curvedine praedita:
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o ctum ‘mobile perpet;uo superﬁcnel ‘inhaerere pono, tanquam Hin tubo movebitur: ix quo

Ac ‘])I‘IIIID quldc,m hane -tubum,: in quo - corpus instar ‘pllﬂbtl lcon31deratum moveatur ;: immo-

ssumam, quo facﬂlus binc solutio ad tubum mobilem :derivari queat A Y

%‘iﬁﬂo. Ponatur cmpus in P habcre celeritatem’ altitudini ¢ debitam, qua celenfatc nisi su-

superﬁcwl lmpuhL quominus corpus P se-

ai,que permde in corpus aget, quasi id continno a Vi, cujus’ directio ad Pp sit
'o’lhmtaretur; it hace vis acceleratrix =9, qua corpus secundum Pn progressurum continuo
d Pp sollicitetur, haecque vis tanta esse debebit, ut tempusculo d¢ non spatium Pr sed

i Pp qui ipse sit par licula viae praescriptae 4B, absolvat. At per (13) vis acceleratrix g,

ir étio ad I p VLI Pr est normalis, corpus cogetur in arcu cu‘cuh progredl CUJ(IS radius est

aequahs sit radio osculi

|

gmdus erit dp__O atque corpus motu aequablh super superﬁme A‘B mcedet QE L

' Corol’[. 1. Quonlam 1g1tur corpus super superﬁue AB motu aequahlh incedit, si ponamus

ds s AP
curr1tu1 erit ds = di “Vc, hmcque dt 70 » ex quo- fit; temp_us Pe= = ‘Quare

OroiL. 3. Quomam vero -ipsa eurva ad'*corpu's in ‘superﬁcie Pp -coutinen’diii]i normaliter

e A % 2

i acceleratrice ¢ =-—=="_"» tanta.vi ‘corpus vicissim curvam in P secundum directio-

P premet, haecque pressio -aequalis erit vi motrici in corpore P ex vi acceleratrice

@tisilimassa corporis P ponatur ==4, erit pressio, quam superficies a corpore in di-
o 24c .. . : : .

Sustinet, = Ag=——> ubi A simul denotat pondus, quod corpus P esset habiturum,

erea a viribus quibuscunque sollicitetur.

Habeat “corpus P “cumin P venerit," celeritatem ° del)ltam altitudini ¢, ~.qua -ergo si

ssetTrelittim, - secundum - tangentem P progredewtur, atque ;Lcmpu-s‘culo dt conficeret spatium
) : *

&
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Pr—=dtVy. Cum autem corpus in P a vi quacunque sollicitetur, revocetur haec vis ad binas,
teram normalem PN, alteram tangentialem PT. Sit vis acceleratrix normalis = N, et vis accelera

tangentialis = T'; .atque haec posterior tantum celeritatem corporis afﬁmet, idque ultra = in T p
T.Pr?

4v . )
ritas corporis debita sit altitudini ¢ —+-do, futurum sit do = Tdt7V/e. Vis autem normalis N corpy

ducet, existente Thw — ipsam autem celeritatem ita augebit, ut si post tempusculum dt ¢
eo magis a via praescripta Pp abducet, si quidem fuerit affirmativa, uti figura. repraesentat. Qua
obrem wut corpus in semila Pp retineatur, necesse est ut a multo majori vi continuo normalite
versus Pp urgeatur. Ponamus ergo corpus a superficie in directione normali P urgeri vi accele

ratrice. PQ = gq; ideoque cum vis normalis I sit contraria, corpus actu ad Pp normaliter reducet,

P2 :

vi acceleratrice ¢ — N. Hac-autem vi ex T in p perducetur, ut sit Tp = imkl/ L N) Sit curvae rs
2 2 ) . :

dius osculi in P=r, erit r:%:% , eo quod PT a Pn tantum dlﬁ’erentxah secundi gradu

discrepat. Fit ergo r:.q QUN, et ob qr— Nr= 2¢ habebitur vis acceleratrix corpus ad superfici¢

apprimens q=N—I— — Q. EL ’

26. Coroll. 1. Si ponatur spatium AP ==s: erit ejus elementum Pp ==ds, quod cum tem
pusculo di celeritate V¢ percurratur, erit ds==dtV, ideoque dy— Tds et v=/ Td.s'
ergo punctis definiri poterit celerltas corporis P per formulam integralem.

27. Coroll. 2. Si corporls P massa ponatur — 4, quae simul exprlmat pondus, quod corpus

N
P esset habiturum si esset grave, erit vis motrix, qua corpus ad superficiem apprimetur ——(N—l— “

Primo scilicet apprimitur vi normali N4, ac praeterea vi cenirifuga

28." Scholiom. Ex motu corporis super superﬁcie immobili statim colligetur motus corpo
super superficie uniformiter in directum mota, erit namque motus relativus corporis respectu sup

ficiei idem plane, qui est absolutus saper superficie quiescente. Si enim in casu modo tractito tii

superficiei 4B .quam "corpori P imprimatur motus idem secundum directionem quamcunque,
superficies uniformiter in directum progredietur, corpus autem P perinde super ea moveri perg
ac si superficies mansisset immobilis. Hic enim pressioni corporis P in superficiem nullam tribu
effectum, quo motus ejus uniformis in directum turbari posset, id quod revera eveniet, si vel mass
corporis P statuatur infinite parva, vel superficiei inertia infinite magna. Hanc ob rem quaestionem
qua motus corporis super superficie uniformiter in directum'progrediénte definiatur, praetermitto
cum ejus solutio in praecedentibus problematis jam contineatur. Superficiei itaque tribuam statin

motum indirectum quidem, at utcunque inaequabilem; super qua, cujusmodi futurus sit motus 'cor:
poris sive a nullis viribus, sive a viribus quibuscunque sollicitati, in duobus sequentibus problemati
investigabo. ‘

29. Problema 3. (Fig. 133.) Progrediatur superficies 4BC motu quocunque difformi sup

recta EF tanquam basi, determinare motum corporis P a nullis potentiis sollicitati super hac super-
ficie incedentis.

Solutio. Cum superficies venerit in situm 4B, ubi ejus celeritas debita sit altitudini u, ver-
setur corpus in P, habeatque celeritatem relativam respectu superficiei debitam altitudini ¢. HoG

rd
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ti+ corpori P “actu duplex inerit motus, alter secundum directionem tangentis PR cum
My ,;'ét alter secundum directionem PS, ipsi EF parallelam, cum celeritate superficiei V/u:
apiatur. PR = dt Ve et PS==diVu, tempusculo df corpus P sibi relictum perveniret in
. completo parallelogrammo PRzS. Eodem autem tempusculo superficies celeritaie sua
sificeret pariter gpatium PS, nisi interea acceleraretur. Capiat vero altitudo, celeritati super-

- yersantis debita u, tempusculo df, incrementum du, atque ob hanc accelerationem tem-~

o3

t-altra Sin § "progredictur, existente
. Ss'zps.du__dmu

3] ns'%h, posito sinu toto =1, erit

. '_"S _dt_du t _
TP == S-—-—-—-m e qr—PTF-—ﬂ;r.In,

. mdtdu udtz mdtdu ot ) dtdu
Pr=q D7 iV pPg=n.mr=-—_-

>"-’pun‘ctum, in quo corpus P elapso tempusculo dt reperietur. Quodsi reperiretur in

H munc ‘autem tempusculo dt ex P vel s in p pertingere nequit sine acceleratione. Ponatur

corporls m P’ pervenientis celeritas, qua in supexﬁcle progreditur, debita altitudini ¢ —- do, erit

do_«iv.pq_ziu.ndzdu_ndu'}/v. ideoque dv __ ndu
T PR T APRYu . va b . MO0QUE m=onn

corpus ad superficiem apprimetur, qua eodem tempusculo df spatlolum p couﬁmtur,

y i
de’ haec i SGLD U [y L LN massa = 4, erit
- vsyéent PR I T T Quocirea si corporis P ponatur mas
. . . . nedu
, quam superﬁcles a corpore P in directione pm sustinet = 4 (— an ). Q. E 1

ndu . v e . .
S == erit corporis’in superficiec a P ad Q progredientis incre-

Al

dv- du
ntum celerltatls % ad super ﬁcuel interea a B ad b procedentns incrementum celeritatis = uti se

. "2 4y mAdu
lirectum promOVeretur, foret =-=—> nunc diminuetur parte ——— Quia veroiest

dtv'u
4u.8s
pPSs2

PS et S == 22 v 1/ “ " diminuetur pressio ?g parte mA -



-venba habet. Per hane autem considerationém prob]uma scquons facilius et succmcims res‘olve‘tur;
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(Lan Wi ottt afD, B meoi gl sn 1. e Ll ;4‘“-55 - Pheds W e n . am
ratio proﬁcnscntur'-a vi' aéeeleratrice’ ="+ Si .¥i§ “heeeleratrix superficiei  ponatur = §'
i er,iSse 24y
§= ST 1deoque pressm COI‘[JOI']S in superﬁcwm erit __T e AS.
- : .

. s

acceleratrix P, ut sit dv:P.PR:Pdt 1/9, ideoque %:Pd,t. ;At si vis acceleratrix superfi
. .. da ] dy 'ndu . o . : , ‘ . . N ;
sit S, erit ﬂ:Sdt. Quare cum;sit - == - r:tP :;nS"\. Corpus P ergo ])BlI'lDdL super supeg

ficie incedet, ac si'solhmtarctur a vi tanwent:all —nS.

35. Coroll. 6. Qma porro pressio corporis in superﬁcwm est =

pclﬁue incedit, ac-si praeter, vim tapgentialem mS  sollicitaretur a vi. normall nS in dmcl:none
Simili~-mode--ergo-corpus- supel_vsuperﬁelewmota.—move]ntur +~(UO--SUper--quicscente -moveretur,--si-so

citaretur vi, acceleratrxce S ‘ m directione PV, parallela dlrectlom FE.

pus P so]hmtaretur vi acceleratrlce S in dlrectlone contraria PV

ey R wh e

37. Seholion. Hmc “problema proposxtum facilius hoc modo solvi potuisset. Si superficig
AB: unifermiter. progrederetur in directum,, tum motus corporis P super ea idem prorsus erit ac
quiesceret;:-hincque motus corporis, relatiyus. idem foret;:ac.si corpus -..a_mn_u.l‘la vi sollicitaretur. Dei "
pariter - manifestum..est, . quia. superficies. secundﬁm directionem EF.a vi § acceleratur, si corpus.
eadem vi- acceleratrice solhmtarptur secundum eandem directionem, tum . adhuc eundem futurum

posno olemento spatn PQ—-ds- et pressio in supe!ﬁucm erit xA'(—-émS} plane ut solutio in;

38. Problema A (Flg 138.) Si superficies 4BC secundum dlrectmnem rectac EF pllb!
diatur sollicitata vi acceleratrice S, invenire molum corporis P super ea incedentis et sollici
viribus quibuscunque. "

Solatio. Si superficics premoveretur uniformiter in directum, scu si a nalla vi sollicilaret
tum corpus P super ea perinde incessurum esset, ac si superficies quiesceret: Acceleratio au q.r

superficiei tantum immutabit motum corporis, similiterque motus corporis erit comparalus, ac §

corpus practer vnes actu ipsum sollxcxtantcs urgeretur a vi acceleratrice S in directione conftraria P

Corpus |g|Lul supu‘ hac superﬁcle promota pel inde movehltur ac si superﬁc:es quxesceret et corpu..
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sm et cosinus ==n, ab hac vi orietur vis normalis’ PN=mS et tangentialis PT =nS.
" guibus -corpus P actu soIhcntatur, aequwaleant vi normali Pn= N et vi tangentiali
q%:: ',_-'_» Olmnino-‘:'crvo corpus P super superficie quiescente sollicitari censendum est a vi tangen-
i _'—— T—|— nS et a vi normali = N-——mS. Quodsi igitur corporis in P celeritas ponatur debifa
qua tempusculo di conficiat spatiolum ds, sntque corporis P massa =4 el 1'adlus 0s~-
clgl!
ﬁm normalrs Pn vi _»/1(1‘—’ -4 ]\T——mS). Q. E. 1L

39 Schollon. Tn his quaestionibus hactenus posuimus superficiem a pressione corporis om-

spec u"massae “superficiei. Quodsn VEro massa COI‘pOl‘lS f nitam habeat rationem ad massam super-
‘t o

tum umque ]“'355‘0 C‘JIPO"IS in Supelﬁcm effectum exeret, ejus motum vel accelerando vel
Ad hunc ergo effectum deter-

n-p, et superficiem in situm apb. Erit ergo vis acceleratrlx corpus P in directione Pp

r . e e o -
—» et vis superficiem in directione Qp sollicitans =_7E' Tempusculo ergo di corpus P

A
P ar . . . oo . .
er spatiolum Pp=—= <7 (§ 9). Quia autem superficies alium m‘otum nisi in directione

P
neqmt pars Lantum vis | 7 ad eam movendam impendetur, cujus_ du‘echo ipsi BC est
. s . . g . P

ducta Qg parallela ipsi BC anguli PQq sinus =n et cosinus == 7. Hinc ex vi 5 In

R . . l P ar® L. .
Jpromovebitur per spatiolum Qg = B85 :%1_' — Cum igitur PQ sit normalis ad pg,_erit

mm

o)

mmpP 42 . Par*
Q])-—:—]'i-” 57 ideoque PQ_ — (7_'—

\

':.spatiumaesBQ quia est datum, reperitur P=—= wﬁ%}. QE I

o mP ;**'*mmi pp - T
T ' - M (M- mmd) a2’

ncque eJus motum perturl)an sed eo motu pelfecte plogredl quem xpsx potenhae.
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42; “Coroll, 2. Corpus.autem P, quod -ante COIIJIIIIOthIlOm -referebatur ad, punctum supe

Q per normalem PQ, ad quod punctum etiam a vi P esset reductum , si superﬁcms rmmobllls

e . . ‘ mA.p
confecisse sit censendum; quod spatiolum est Pq:m-

43. Coroll 8. Si ergo ad locum corporis P ad superficiem relatum respiciamus, durante

gregatione hoc corpus censendum est percurrisse spatium pg, ‘ideoque corpus P censendum
4pg _ 4mnd.PQ

= a2 — (Ma-mm A) a
P 4AM.PQ
A4~ d* (M- mmd)

sollicitari secundum directionem tangentis vi acceleratrice Secundum directi

nem normalem autem P corpus P sollicitatur vi acceleratrice ==

4k, Problema 6. (Fig. 136.) Sit superficies 4BC liberrime mobilis super basi EF,
massa sit = M, quae autem ipsa a nullis viribus sollicitetur: Super ea vero moveatur corpus

cujus massa sit — 4, a viribus quibuscunque sollicitatum, unde pon solum in ipso corpore. P,

secundum BC progrediendi cum celeritate debita altitudini z. Corpus vero hoc tempore versetu
P, ubi sit ejus celeritas relativa secundumbdirectionem tangentis P debita altitudini . Prael‘i‘ete
autem habet motum cum superficie communem secundum directionem Pp celeritate = Vu, qﬁibj
duobus motibus conjunctim verus corporis motus constituitur. Sollicitetur autem corpus in '

Primum igitur ob motum re]atlvum in directione PQ et vim tangentmlem perveniet tempusculol

in Q, ut sit PQ=diV e+ ~Hine--vero--ob-motum-secundum-Pp;-perducetur in g, uts

parallela ipsi-Pp, et = dﬂ/u. Denique ob vim normalem ex ¢ in r traducetur, existente qr

et normali ad PQ; existetque adeo corpus P post tempusculum d¢ in puncto r, si a supe
esset solutum. Quoniam vero superficies a nullis viribus sollicitatur, motu insito perveniet in situm
ut sit Bb= Pp=dtVu, eritque recta pq tangens curvae in hoc site. Versabitur ergo corpu
r extra curvam apb, in' qua tamen revera ponitur inclusum. Cum igitur tubus apb in se corp!
‘contineat firmitate sua per vim normalem, quam a corpore sustinet, . per similem vim normalem corpi
ex r tempusculo df in curvam reduci debet. Sit anguli PQq, quem tangens curvae in P cum’
EF constituit, sinus =m, cosinus =n, et curvae in P radius osculi = r, erit qm:’izF

% T
. . . Na*  PQ* Nt | var
ideogue distantia corporis a curva rn:—4—|—?€—= 7+ 5 Quamobrem per praccedente

propositionem restitutione corporis in curvam primum superficies 4B secundum directionem BC $0
4md re mAd

(M mmd) a2 M+ mmd (

su:undum curvae tangentem P() practer vim tangentialem 7T sollicitabitur vi acceleratr:ce
mn.

M - mmd

ex ejus massa 4 in vim acceleratricem, quae requiritur ad corpus ex r in curvam reducenduf

licitabitur vi acceleratrice, quae erit = -—I—?z) Deinde ipsum cor“'

N —1~-) Denique vero corpus in P superficiem premet normaliter vi, quae est productﬂ
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2, . . _— .
( —+ =) unde erit pressio, quam superficies in P a corpore sustinet, —

mnA 9p
MAa-mmA4 ( s

mn Ads ( 20
M —-mmAd r

dv = Tds 4

.
H

- AM

..e's"sm, quam coer,S in curvam exeril, erit -:—M —— (N +——)- S1cque determmatus est motus
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