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Jatione inter Iatera triangulorum, quorim area rationaliter
exprimi possi(.

(Conf. Comment. arithm. Prooem. pag. X. N. 6.

. . . . . = . - . - - - - 3 . " - . » - . . . . . . . - . . . .

Ut 97" Problemate igitur proposito ita solute, ut mihil ulira desiderari possit, siquiden: solutio
‘fradita latissime patet. Verum praeter -animadversiones jam allatas; solutio ‘adhuc alias rationes
peditat, “quarom’ evolutio non parum:ad- ‘avalyseos ‘incrementum conferre videtur.: In hujusmodi

enim - gud foTh 11 300 ohationt—i .., T IS ‘- 1L dTAIVSEO a 01 errtorsTres

'esﬁe convenit.,

'8\ Primum igitur observo, etiamsi in formulis pro lateribus trianguli § 8 .latus a longe dlio
: }i:é;do ac reliqua b .et ¢ exprimatar, famen ea infer se ila esse permutabilia, ;ut nulli prae reliquis
"__u]la; (praerogatwa trlbul possit. Ita in casibus § 12 evolutis videmus latus a casu primo esse; 14,
- cum in. cast tertio, qm 1dem trlangulum praebet numerds th lateri ¢ convemat Si}mil_i: modo

O T
Iatera a6t ¢ in casibus congrms oo igf, Gno idem’ &% et 134 ‘inter se permutantur

. 29 Haee permutablhtas, non obstante expressxonum ‘diversitate, omni attentione dlgna vndetur.
Quae quo clarius agnoscatur, ea non solum in lateribus-triangtlorum, ‘quae:-problemati proposito
tisfaciunt, - locum . hdbere deprehenditur, sed etiam generatim in ommbus triangulis, .quorum area
{atmnahter exprimi potest; in formulis- enim pro’ hujusmodi triangulis § 5 datis.-similis disparitas

Jatus @ et duo reliqua.b et ¢ observatur.

V'.L“ ) .
30. Ad hoc ostendendum contemplemur rationem ternorum Ilaterum hujusmedi triangulorum;
“quorum area est rationalis, quae, ita se habel:

a:b o= FE qr)(p gs) LPPAT, s s g
e pars Py rs ‘
=9

ubi Iatera b et c semoper eam inter se tenent rationem, . quam duae fractiones hujus formae “—=,

g
(_?L:W;gﬁ) abhorrere ~videtur. ' In hac qu:dem signa 'amblgua adhibui,

a qua tamen fracuo

Lt

uomam binis: Jateribus<b -¢f. ¢ gemlm valores: lateris acwcomveniunt... .. .o .o i L0 undE

Uinat ‘qg Cum-dgitur sits: -+ .. o e

inter. binos numeros&formae e ] , ‘




- b, ¢ lateribus trianguli, negotium huc redit, ut tres istae formulae
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a:h _(ps"‘qrzipr—:—q) PP 94,
dico candem proportionem ita exprimi posse, ut sit

rio §s LAYy
s, ay

a:b =
convenientia enim perspicua reddetur sumendo @==psqr et ¥ = pr - gs.

32. Posito enim @ =ps—=qr et y = pr 5 gs, erit

‘ @x - yy = (pp =+ qq) (rr—+ss) et ay== (ps+q') (P"+93)
rr-igs aayy  rr=-ss | (pp—-gg)(rr—-ss)
unde fit s T @y T s (psTEgr)(promge)
ideoque w;:—ss g :m;yu—yy (ps+q2§pr_, gs) , : pp-qq,

quae est lpsa ratio, quam formulae nostrae inter ¢ et b praebuerunt

-33. Quare si g, b ¢ sint, latera_ trlanguh cujus. arca. ratwnahs, inter bina quaeque aha rati

existere, nequit, nisi quae intercedat inter. bmos -numeros formae s fggg - Ac si. duo latera a‘l‘lam

inter se temeant rationem; nullo modo' tertium - Iatus inveniri potest, quod cum illis aream rationalem
includat.. - , ; -

. . 4 g
inquirere: Consnderan ergo PI‘ll]]Illl'l oportet fractiones - in forma f%q:- vel potius in hac 7%
contentas. ‘ Co T

valis pro . . R Co. .
%9. Huic problemati affine est. istud:

* Invenire irigngulium, in quo rectae, ex singulis: angulis zta ductae, ut latera opposxm
bhifariam. secent, per numeros rationales exprimantur;

quod autem illo ideo difficilius est judicandum, quoniam non generaliter solvi patitur.  Positis ‘#"

2aa 4+ 2bb —ce, Raa-1-2ec—bb, b4~ — g’
reddantur quadrata.
50. ,Siin hunc finem ponatur .
e=(m—n)p— (m—n)q, b= (in — n) p -+ (m -+ n) 7 ¢ = 2mp — 2ngq,
ut formula prima quadrata evadat; pro reliquis ad quadratum revocari debent: hae. formulae
(3m—s-n)* pp — 2 (3mn —+- 8ma — 3nn) pg + Bn—m)qg et
(3m — n)* pp — 2 (3nn =+~ 8mmn ~=-3mm) pq -+~ (30~ m)* qq
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- quoran productum sufficiet quadrato coaequasse. Est vero productum

—+ (9mn — nn)* p*— Bmn (27mm - 13nn) p°q

— i 1 )
| ' - (9nn — mm)* g* — 8mn (27nn -+ 13mm) pg® 6 (3’ —Skummnn -+ 3n%) ppeg

51. Si radix statuatur

4nn (2Tmm—-13nn)
Qnn — nn

| (9mmn — nn) pp — py = (9nn— mm) qq,

" elicerentur hi valores:
L p = (min -~ nn) (9mm — nn) ¢t g=2mn (9mm 4 nn),

ex quibus sequentia triangula simpliciora concluduntur

a=287, a=127, a==207, a=881, a= 63
b= 85, b= 131, b— 328, b= 640, b— 142
3 ¢ = 68, ¢ =158, 6= 145, ¢ — 569, ¢ = 599.

52. Cum hic invenienda sint tria quadréta, ut binorum summa duplicata, tertio minuta, fiat
quadratnm, simili modo facile solvitur quaestio de tribus quadratis, quorum binorum summa ipsa,
""" tertio minuta, fiat quadratum. Quo in genere facillima videtur quaestio haec:

Invenire tria quadrata, quorum binorum summa sit quadratum,

Vernm tentanti mox patebit, hujus solutionem mnlto majoribus difficultatibus implicari. Si enim
- .positis his quadratis ez, bb et cc, statuatur

Dnn 9
— ¢ et e=-—22
min —nn pp—aq

b

ut tam ez —+-bb, quam ae-+-ce fiant quadrata, superest, ut haec formula
| mmnn (pp — qq)*~+ ppqq (mm — nn)*
. aequetur quadrato; cujus tractatio frustra suscipitur.

.. 53. Commodissima autem methodus hoc problema solvendi videtur statuendo

aa = hmnpg, b—mp—ng et c=np—mgq,
~ut fiat aa -+ bl = (mp +ng)* et aa--cc = (np + mg)™.

Quo igitur et bb -i- ¢ fiat quadratum, fiat
: mp — ng=2 (mm—mnn)rs ==, np~—mg==__(mm—nn)(rr—2ss)=c
~ eritque bb —+ cc = (mm — nn)* (rr -+ ss)™.

Cum autem hinc prodeat
p = 2mrs —n (rr —ss) et gq=_2nprs — m(rr— ss),

L . ag
.~ habebitur - = mmnnrt — 2mn (mim - nn) r°s -+ 2omnnrrss + 2mn (mm —+ nn} r*—- mmnpns'.

5% Ad hanc speciali saltem modo resolvendam fingatur

a
5 == MRIT — (MM~ IR) 1S~ mnss, .
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elicicturque 1= lhmn et s = mn~-nn, unde fumeris. et n-arbitrio nostro relictis; - consequ

sequentes numerorum @, b, ¢ valores R T R P
‘_".“-‘l:“. i- ". < TR ‘..:‘..k: vt f ’ . s . ’ . .
‘ a==2mn (3mm — nn) Sap—jam), . . a L
b = 8mn (mm — nn) (mm —+ nn), : : S

¢ = (mm -~ nn) (fnyi — = nn) (mm ~+ bmn - nn).

55. Hine simplicissima solutio eruitur sun;,lendo m=2 et n=1, unde resultant hi numeri
A=W aa=1936" " agz-+bb= 59536 = 2h4?
b=2k0  bb=357600.  aa-~-cec 2=15625—125* = - S
¢ =117 cc=13689 . bb+ cc = 71289 = 267%
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