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DE VARIIS MODIS o
NUMEROS PRAEGRANDES
EXAMINANDI,
UTRUM SINT PRIMI NEC NE?

Auftore L. EVLERO.

Conventui exhibuit di?( 16 Mart. 1778.
e

§ 1.

Cum nimis molefium et operofum effet, hoc examen

- principia vulgaria inftituere, dum fcilicet divifio ten

per omnes numeros primos radice quadrata numeri prop
minoribus : plurimum interexit ejusmodi methodos tra
guarum ope hoc negotium multo facilins et brevius e
diri queat. Tales autem methodi innituntur potiflimu
quenti propofitioni: Si-numerus N duplici moclo cont
tur in tali formula: axx+ Byy, vbi o« et B funt numeri
quicunque, tum certum eft, illum numerwm N non effe f

mum, atque adeo eius divifores facile inveftigari poterunt]

",
s

§. 2. Ponamus igitur numerum quemcungue propofi

‘N duplici modo in hac formula exx —+-Byy contineri g
primo quidem effe N — aco —+ Gbb, tum wvero et
N — 2AA + BBB. Jam a priori aequatione per BB my
plicata auferatur altera per bb multiplicata, vt obtine }
haec aequatio: N (B2 — bb) = a(aaB?® — A®DD), quae i
faflores ita referri poteft: k | -

N(B + b)(B—b) = a(aB -+ Ab)(aB —Ab)s;

vl
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'15.

teirmnumemm N primam effe non pofle, fed
MM m fa&orcm habere, tam cum formula ¢B + Ab
tmoformula ¢B — AD, quandoguidem iftae formu-
fugt-a. prioribus B-+b et B—b. ,

§:ugs Quo haec conclufio clauus pe1fp1c1atm! eam
*'e' mplis illoftremus. Sit fcilicet N = 77, qui nu-
C‘l. #nodo in forma sxx —+ 2YY continetur;
N“"""' §.1°4 2. 3, tnm vero etiam N == .
ﬁ(,’-que habebimus @ = 1, b = 6,-A=23
icque.aB -~ Ab —— 22; cum gquo NuUmero
i ug N fallorem habet communem 11. Altera
4——7A h — 14, Cln QUO NUMEIO NuMerus N

DE

unem habet 7. Slcque jam naf@li fumus faflo
yopofiti IV, qui funt 7 et x7.

’J'f"”g 4 Sit numerus. propofitus 703, qui duphcl modo

rma 7a:x—+-3yy contlnemr primo enim eft

‘1]} = . 2? -4~ 3. 15%, tum vero eft etiam

nurneri dj il w.' \1 d ‘1°2+3‘1' '

m effe 'AAY, 1la datis2, cujus numeri cum 703 maximus commu-

poterunt B 19; atvero numerus 703 cum altera formula 148
. bet"€ommunem 3. Eit vero vtique 703 =19 . 3.

de fac111us patet, quod fit 152 —8.19, Vnde,

.

propofit
ntineri, 4
re10  etig

- § 5. Confideremus numerum majorem 12091 duplici
Qda__ in forma 73T+ r1yy contentum. Hic cum fit .
Lot A 1°) 12001 == 4. 40% 4 11.9% |
vero etiam 2° — 2y

tiam 2°) 12091 =< 7. 4* - 11, 33%

A
i




. :

X6

hinc forma examinanda 40 - 80 = 4. 9, quae Per I2'di
dat 110+ 3. Nunc autem eft r13 primus, ideoque fag
numeri propofiti; deinde ctiam 107 paritex eft primus, p
pterea etiam faltor; revera autem eft 12001 S oTIgo.oad

Theorema L ‘

' : e :
+ pb® quam N == o A%
t B — Ab pracbent Jacty
per NUMeros qui fatlores:

Si fuerit tam N = oag?
fumformulae ¢ B = Ab, €
qumeri N, poftquam- feilicet

nequeunt ipfius N fuerint divifaei = SR
| §. 6. Poffunt vero eliam ex binis ,IEIolutibnibus’
pra exhibitis numeri N aliis medis fatlores joveftigari,
licet a prior dufa in a A’ fubtrahatur, pofterior duafla
@gbb, vt prodeat - S o '
 N{ah @)= (auc?h?— BEVE)
= (aa A + BbB) (aaf — gLB)
has formulas faftores continere numer
ya exempla efiam illuftremus.

vide patet, ambas
id quod per fuperio

§. 7. In exemplo §. 3 erat.
Ly o= 5.1 o 2 L6 : o
et w7 = 5.8 4 2.4, S b E
vnde colligitux forma s .1 .3 == 2. 6.4, quae per 3

preffa fits .1 = 4.4 Hinc oriuntur ifti duo namert 21 et
quorum prior per 3 divilus dat-=. . o

Bk

1
v

f

Exemplum §. 4. allatum erat 703 e L. B
et mo§ =4 .16 =+ 3 . 1% vide forma oritur 7 . 2 ¢ LO oG T
‘quae per 5 depreffa dat 28 = 9> ideogque tam -37.quam"
fant faftores mumerl propofitl 703 fupra_ inventi.w
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: ’-‘-7 4* ~+ x1. 33% unde oritur haec formula; - -

~numerus cum humero proposito diviforem, habet commu-

A'o' s 73 . diyiforem habet .communem 113, ut ante.
L L3 APE PRy ) ] .
* L .
nt fach o T}L:e_or ema I
aé?o.re‘g_f B o .

i N aaa+-@bb quam N=aA*4- gBY
o ormula aa A + (b B, quam ag A — b B,
o proposito N communem habebit divisorem, unde
es innotescent. ' '

4 ‘#Hine autem deductntuy aliae formulae Imprimis.
“m@i-;iﬁ}ilcs, ‘quae cum ipso ‘numeroc N . communes habebunt
_'_f :Additis enim_ binis illis formulis, vt habeatuy
2000 -+ A*) 4 g (bb + B%), huc addatur formula ante’
A"bis"stinpta 2 4 g A 2 3bB, vel etiam subtraha-
omiam enim cum ipfo numero
factor communis in membro dextro contineri
lodo obtinebitur R
B+ 2BbB=0 (g A)+ B(b+B), o
deo-eff n ilis ,.quia ipfi formae propofitae efi
‘quia quatuor variationes in illa locum habent, .
modis etiam factores\ numeri  propofiti affignari

BbB)

‘ Quodfi ambae formulae ¢+A etb- B habeant.
?{gmf.communem, quoniam is in N, contineri nequit,
!@h"ﬂatl_m’;e medio tolli conveniet. Veluti f haec . fractio

5o reducatar ad hane formam ﬁmplici'ssimafn Sotum ifta

o Miad Inp. Scient.. Tom. Xp1p - C. for-

quam
Terti

. ’
:

N communem habet

.= I1.9. 33, ex qua pro figno fuperiori oritur 4385)

Déjfide pro figno inferiori fit 2144, quicum numero

";.‘Kclmplum 6. 5.‘ exat 12091 = v . 40%+ rx, 9%

.

e
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fmmula o p p+0qq factmem numetl plopoﬁu piacbeblt x: r—
- quippe- qui erit commums dl\’lSOI hujus 1pﬁus foxmulae CumiEs - formu

TUMEro plopoﬁto N _ o o | 107.
Illustremus euam"hanc methodum pex exemplaflle dat fa
{upla alla’ta in quorum primo’erat SR 2dep

. : . ‘7‘7_.._5.1—1-26613 ' g mula

e = 5.5+ 2. 4%, unde fmmetm fractio -
2= ’ "‘i atque toxmtrlaﬁ ppJJ—Jqqﬁabl’c diviforem ipfi ;

7e7 Hmc autem evit )%, — %, tum vero formula 5 - A,-t-z 2 .

ey 1O depwﬁa, ddt e == - T - .‘_z hzﬁcq;

2O it Z i—:; 2, hincqué 202 — — a.,II. g £ anD-

q app

; 5 )fu,_. — hmcque fommla 5. 23 , per 5- deple[{ qui sc
| dat q e 2. 5 1Y Tdndem erlt 4.) P—=1 €t foriuh five p

5._':-_. -]-_' e .-_:._‘a.._ T_‘: 7 ) . I - ﬁmphl

Smull modo PlO fecundo e*{e;mplo. quo | e
- -703—"‘7 2-+-3 15 et . L

S lm0o3 =T 10 + 3 . 1_ ,’habeblmus i)

o *’ _.‘°+9 ‘et forrnula. 7pp+38 qq-dabit factorem numeu i Eti(B%'
" "I inc it 2° ). &= 1 et factor 7, 9-+3. 16, , per texnariom depref] 0. "
eiit 7.3 + 16 = 3-7 Pono 2 )ﬁt__‘ et fo:.mula 5. 562,40 gbﬁév

2 =1, unde form abirg,

dat fdctmem 19. ] am 3 )ﬁt
ctorem. rg. Tandem 4 )f1e1,_ﬂ —-
49, per ot deprefla, plaebet factmem 3

+3 depleffa
7 1 +3 . 4 dat, f’i
- I | mula 7,16+ 38
L D S N 2. ~Tertinm demque e*;:emplum elat

L L 1~091""7.TO+II g* €t
52091 =7 ¢ P4 +11.a3,ex qU.Oflt R

und



- | ma— ‘,-.19 m ‘
. i‘-'i’ ) . .‘ . L [+] 1""‘"‘?‘_%' -- ‘
ebif {04 etformula 7 pp+ 1144 dabit: 1°) £ == hinc.

rmpla 5 . 22°+ 114 21% per 7 . Ix qepreffa,_ dabit factorem-

oy, Erjt & );;,::{g_, hinc forma 7.11°+11.6°, per : X depi*a‘*ffa,w
?’a_t factorem 113. Porro fit3%) £ % binc formPlao—; .6 :— 117, per
R 75 t'lepr;éﬁ‘a’, praebet factorem 113. Tandem exit 4 )%: 25 qnde_ fo;:-
.,.. (mula '7 . 3"'—5-'}' r1 . 2? ftatim dat factorem 107. ' .

: -",. R ,“"._Théonemd IIT. -
,, Si fuerif t.am N —aaa + (bb rquam ‘N —a A%+ (3 B,

ra, pp-+fqq femper continebit factorem numeri propositi N,
" qui scilicet vel ipfe fe prodit, vel fucte divifione five per e,
" five- per B3, five per «B, quandoque etiam per. alium numerum
fimplicifimum 2, ejusve potefiatem. - : '
) € - "Demonstratio. |

' . §. 153 Cum fiteca+gbb=a A{Q—;-sz, erit a(dd—;-A’): |
- B (BB — bb), hincque =4 __—_E_(‘qﬁz_i; Sit nunc £ fra-
ctio fimplicifima huic wvtrique formulae aequalis, dc
.. pro priore ponatur ¢ —+- A = mp et B+ bt =mg, pro
_ pofteriore vero fit 8 B —0) =ap np et o (a—A) =
rma .~ abng, unde ergo fiet B— b= anyp cta ~ A=fng. Ex
.. his guatuor aequalitatibus 'definiantur numeri o, A et b,

B, quierunt o = ﬂ'f_gﬂ_q; A — mp-*g_g_q_.s_ B — Ei?-p;np of

T b= 2P Cum nunc fit N=aaa~3bb, reperictux
~ - facta {ubftitutione . : ;- '

N=3% a(mp+Bnqr+i8(mqg—anpy - o
R . - C o2 - - . hve

g\-ﬂ-

et b

._.‘ _. .
L n i et

PSSR S

i S ™

——iincque—formetur —fractio £ — {. %_%ﬂ'Jum%ﬁaﬁﬁ)mm_lq% o



I

- five per factores
N =1I a(mmpp-+pBp nnqq) I B (mm qq + ga nn pp), :

quac | forma reducitur ad hoc PlOd[lCtLlHl
R Cmm -+ af nn) (2pp+B99): :
Unde patet formulam « pp—+(3¢¢ continere d1V1['orem numer
fimul veroetiam patet quotum hinc ortum effe formae mm-+afj

8 14 Evidens autem eft i hac demonfiratione. l
ras o et 3 fupponi pofitivas; fi enim altera eflet Pega
evenire poflet, vt factor inventus epp —+ ﬁqq abiret in
tatem, id quod unico exemplo oftendiffe fufficiet , quoj

T, 8%~ T.11* et yIT2 . 228— 1, 31 ch erg

N — 5, ideoque numerus primus’; tum vero o == 23 f3

oT=83 b=—ir; A-=22 et B__gr unde fit

L—=2=F ita uL quatuor fractiones hinc ortae fint 1°) -3
)

Yo —3: 5%} 2 —I. p— 1%

2°) L =555 =35 et 4°): == 5, €180 formulae = pp

valores erunt 1°). 1, 2°). 1+, qui poftremus, per o}
preffus, dat 7; 3°). 7 et 4°). 2, qui pofiremus redigitur 4
Evidens autem eft litteras ¢ et A; b et B pro lubitu %
poﬁuve quam negative acc:1p1 poﬁ'e._

Theorema 1r. |
Si duo numeri M et N gjusdem forinae aa::r:-&—[?j/

fer invicem’ multiplicentur , productum MN ﬁampﬂr erit jo"
aBxx + Yo quue duplici modo.

1

Demonftratio.
§. 15 Si enim ponamusM=app + £ gq et N=arr
tum facta multiplicatione reperitur MN = aa pp rr+p£qg
aBppss+aBqqrr, quod productum manifefto reducitur ad
formam; | . - MY

/



i E . ‘2.-1 [

P¥Grfes (apr  6qs), o eft ad brmam.
yexiftente © = ps +qrety — apr¥Aqs; unde
d, até't;"l’laﬁ'c tefolutionem femper duplici modo- f1¢r1 ppffe.

yumeri % b T

alier ;vero, N formae afxx +yy , in feinvicem

!

SN L;Tbeqr'ema‘.f/f- ‘
num:zrn M) et. N, quorum alter M fit formae

W MN femper - erit formas ez -+ Byy, .

. ergo T i “Demonftratio. -
5P T §°°16. Sienim fon‘dnlqs M=z=app -+ 2qq et Nz=a@rr+ss,
o 7.' y ' g 4 - .

%) 2 ""‘E‘i‘)bﬁ.ss‘,‘quaa‘ﬁro_ducttuh manifefto reducitur ad hanc |
2 pp- N = a(Bqrs pss+ Blapr ¥ qs), ldeoque eft.

er 2 --’”ﬁﬁ-’-‘-ﬁ}ﬁ‘% exiftente x — fqgr-+=ps et y =« BY—+ g8,
itur ad

-~

P .\?."‘c;llq“ e g . . . 7 .
Hic, animadyertiffe - juvabit, binas formulas

Befreryy arctiffimo vincalo inter f& effe
qued: etiam-inde patet; quod alteram i

- n alteram
1:-4—.53!/3" vertese liceat. Si enim in pr_iore‘formula,ponatu'l;-
it | itin B (2@ 2z ~+¥¥); ac in altera -ﬁpon-atury:aﬂ, :
: e formam: « (Fxx + e2v). - Infra autem
dit, ambas iftas ‘formulas paribns proprie-
bug: effe praeditas, ita vt, quod de una demonftrabitur,
T éga.m de altera locu\m habere queat, - - o
+BEqY % 18 Cum igitux, demonfira

: tum fit, omnes numeros,
&Iph “ X%+ [yy continentur, certe
v o non

e modo in tali forma

ltalp_‘liba‘tione reperitur MN —cae Bpprr + Eqggss—4

o telolutio, ob figna ‘ambigua, femper duplici modo.




non effe primos, atque .ade
pofle: nupc quac

pentur, etiam {emper Pro primis
o et B, quorum
- ejusmodi valo

. aetf, Vbl tal

-, formula .continetui.

o cortim factores femper affigna
moine-nti {e offert, num- *(' ;
odo in tali formula conty
Jraberi queant? Hoc' a
atura formulae &XL = ByYys five a nume
duo genera conititul- debent. . Dantur en
res pto his ~Titteris , vt "OMNES pumert’,.
upico modo in tali fdrmulét-- ck)ntinentdr? , cexte _ffutuﬁ f
primi ; praeterea vero - etiam. dantit ejusmodi valores i
is’ concliifio falleret » cujusmodi eft laec fo
mula 5 @ + 2 ¥y 4aae {fumpto % —1 ety =2 dat num
yum compofitum 153 qui tamen unico tantum modo - in. b

ftio maximi

nes numerl, qui unico tantum i

tem pendet 2 1

§. 19. Tum igitur -mobis fit, propofitum hinc me
dum certam deducere, numeros prae-ma-gnos- pxamiqa (
atram fnt primi, nec . me manifeltum eft ad hu
formulas ~ tantom priotis generls wxx + BYY
poife , de quibus {cilicet certi fumus , omnes numer
.qui in ijs mnico tantam modo contineantuy etiam rev
efe Primos. Hanc ob rem riobis ante emnia in certa o
yia inquirere juvabit, quibus cales formulae digpofci que
. a formiulis pofterioris .géneri;s ,in quibus etiam pumerl com
“fiti unico tantum modo contineri poffants’ quas ergo forl}
1as ab hoc inftituto penitus excludi oportet; quam ob
accuratius -difcrimen inter hias duplicis genexis formulas §!

{crutarl conveniet.

Theorema 78 A
Siin formiula. o XL = Byy unico miodo continéatur:
| merus conpefitus WP exiftente M S z; tunc. etiam innumert

EYRE RS



m’)mdb'numen compoﬁn BIThLbBF’L pojﬁmt, quL etmm
nfun'f mod’o in-hac jormula Coucmeantur. :
“iione. Demonftratio.  ©

3.H,lciante omnia probe tenendom’ eft, non folum‘
£ igtey. fe primos effe debere, fed. ‘etiam DU~

ar  eni I

el qu ) -'x,gte; fe primos efle dCClp]BI‘]dDS, atque adeo.

turi i Lpumerns & primus fit ad %, et y ad o 5 guibus ° o

Ores - pi afgfetipm dactores  m et P ad quatuor numeros o

hacc ?Fﬂmﬂﬁe ‘effe futuios: : S -
R i ?oﬂmﬂSTg1t11r effe mp —=oaa 4~ CEb ac pri- S
o bfervo. plunbus: modis alind productum’ mq" exhjberi . o '
S 'Hgmd tinico) modo. .in- formula affini aBxx+ yy cons 1 -

(o= s

At enimmqg-= aB 23+ cc, ut hinc fiat T
mp: - aamq,_ﬁﬁ bb.99 — aacc, ideogue - -
'fgw,@(, '~ @ag) ,._...(;b8+ac) fbo—ac,. - A
numén 2 et ¢ i'a accipiariur, vt vel 5.3+ g vel R
' . < per - fiat div ifibilis ;. tam. hinc etiam. valores-idone;.
1 TEVEEREES TS Derientuy., Sit eRim B0 +ac -~ Tm, et

B30dp: —qaq =
erta G _q%qque G —ﬁ.riid_f’_iff_a_d 2, nude (afficiet mi. P
ci que Jjﬁlwq -accipete, ita vt certi effe queamus .

1ch" 'modo in fmmula afBxx
| atét, fi fump!o @ == 1
am ob np = -—Fﬁbb tum vero g

Am-enim eviden. eft product

=) continerj ;-

et. d==1 fuerl’c
ita fumatur,. vt fit mq < <

i um mgq plas-uno modo in formul
2 {3 3; «y_)r ceite non contineri,, quia fumpto T2 haec. ,for--

jam "habitura effet valorem majorems.

_. 3 21‘, Ducantm nunc in fe invicem- bmae lllae form -
q repeuetm

EMPY = s (aqcc + ﬁfbbaf)+ B(bbec+ aoaa ),
’ quae’




- ) . 7 . .
quae forma transformari poteft in hanc: mm pg=e(ac+pBH
- i B B (bc¥ aad)’, unde permim dividendo colligitur
" o T s pg =2 “iiﬁﬂ)z+ﬁ (é_c_:.‘"_l%:L_alilf .
J | o - vbi quidem figna ambigna duplicem refolutionem inn
C : '~ videntur; verum hic probe obfervandum eft, alteram tan
| S in numeris fractis fubfiftére, ideoque a hoftro inftituto &
S L ' removendam. Si enim figna fuperiora praebeant . numeg
v - integros, inferiora dabunt {ractiones: 'nam fi fammatduo
Lo S - nuomeroram A + B per m froerit divifibilis, neque ver
" mei A et B feorfim hanc divifonem almittant, tum’
. differentia A — B mnon erit divifibilis, folo cafu exc
quo m= . Lo T
. 22, Cum igitur productum pgq unico modo in I
K - , giis (de quibus folis hic agitur)-in formula axxz-+Ryy @
o  tineatur, fimili modo ex hoc producto pg alia’ mova.
L - . S ducta derivari poterunt, quae ‘pariter unico tantum’
R o " 4n noftra formula contineantur. '

—

x | . S | . Theorema VIL -
Lo : | -Quodfs p?’oductum quantumvis magnum pq unico te
‘ o o modo ‘in formule «xX—+ Pvy contineatur, tunc etiam mig
o hujusmodi producta ‘exhiberi . poterunt , quae pariter
| o tantum modo contineantur- - ’
. : \ Demonftratic. = . .
- | §. 27. Ponamus enim effe pg = aff-+ P88 atque 1
o , formaf‘?f‘ paretur cum modo ante .inventa s
vt ! : 3 y b C—_V r . [ i . B .
: o (=P 2P+ B(reE228), vbi quidem figna fuperiora ta

c..-—[[_ﬂ

o R valeant, hincque deducemus f=exliler g ==




PR SO
- B ¥

g T be—apd’

dticantur, -
AT )
L8 Tes Hoc

iibus. difabus aequationi _. I f
frerd€ a, b, ¢ et 9 definiri poterunt, unde igitur eum

bus femper plufibus modis quatues

m eligi ‘conveniet, qui pro m minimum producat va-.
mi, qui quidem femper major erit quam 2. o
§. 2}~ Ex his. duabus formis deducatur primo fractio

[ .

¢ —eef+B%e Hic jam
0

2 reBed ynge derivetur fractio £ — Fh—ag

fteris a .et,_,b" ejusmodi valobres quaerantur , vt 'numsa-L
fiominator. hujus’ fractionis minimum .acquirat di-
\Cofmuiiem, hincque numeri ¢ et 0 ad minimos Viy

‘autem_fequenti modohaud - difficulter

-pragftari poterit,

 pimus divifoy; hinc
-~ Jormae aff+fgg;

Tte¥it, unde porro
. iifventis fponte fe

v ' §26. Plin
“Hhld” ifud produ

2 'i_:iﬁ:tur » Icilicet

et R e R 7
a ' Igb-—j"[a. '
l;- .

4

Ponamus A effe minimum communem  di-

- giforem harym duarum formularum: 1. aafr 8b getll.bf—ag,
. hgritque etiam A hujas formulae inde formatae g (aff+Bgg) mi:

que patet proA fumi poffe factorem quendam
unde cum hujus formulae factores fint petq,

. fumatur A = 2, et fractio nofira fiatim per A deprimi pe-

etidm numeri ¢ et 2 innotefcent, quibus”

prodit. numerus m — ereld

mum juvabit hoc exemplo ilufirare for

aulae v xrx -+ 2yy, ita vt fit a—=»y etf—=-2," in.qua for-

ctum s59. 151 ==:7729 unico modo con-~
i x=19 et == 51. Habemns igitur

e R . — . —_— . ' - .
TP TS50 gxagy; f__ 19 et g==51, unde deducetus fractio

.

-
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a

LA

Ponamus 1g1tur 19 b—— 51 0= sgn, eutque 19{) 97
¢n—6a -Ponatur nul e

conlequentier b= ga-870-+ 2n

o

vtﬁtb_..aa,+3n+2A etcummdéﬁat-n——- ,

erit 3 & =" "7 -ly.l. 1deoc1ue o= — 0 €

Ponatur porro __3.-— — B, erit A=T0 — 3B, 1dcoque ’
=-—13n+51§B

”".._:—-—-61’?,-}-153]3 ac denlq_ue b=
o et b quam mlmmae reddan

§. 28: Vi iam 1it te1ae
et denommator ‘evade

tur, fumatar B=ov etn—*-—I,

— w5y RN erit @ =6 € t h——1ig, unde fiet noftra fracti

< HLL_E_:QJ:~2;§4:J'36, ideoque ¢ =36 et o= 1

- — 3 ’ : - ’ .-

_unde repentur m =10 _. v
. § 29 - Ndne igitar nactl fumus novum productum minuigl: 4!
mp == 1059 quod gtiam in nofira forma 7x% + 2YY cong P!
finetur, quae fi fierit -;ff+ 2gg, et f=9 et g = 13. Hul p

ER Ry L o —1.6a 213D £
,lgltur T T e m unde reperittr ="¢F-Tis . S P
b, ita, utl denomlnator 6b— 130 divi “Te

mantur nunc a et.
Iem admittat 10,
=24, ideoque ¢ = 24 et
+2.bb_..10 1oL
ctum 10 .10, Pro QU

quod fit famto o= 7 €t b—6; fiet enil
d=—1, unde flt m __.Io, vian

1deo_que_ qaa
En ergo novurm plodu

. §- 20,
f== et g 6. Statuatur igitar f = 2= ffi_:z_’-’_,.@;}.
7. ga+0.60 7&—1—56 5 5 b'c-_'}a'd
| peperitur 5 = ~gi—6a - 1exfl. Sumatur ergo o= eth
dant a ——1,¢etb= hmcque <=

per. 2 deprefﬁ,
1 et 0—=1> ex quo repentur m =
55 quod fine. dublo elt mlnlmum plod

N

qui numetl,

ideoque & —
740+ 2 2bb = =3

1, Unde !
ucw



emonftratio ejusdem theorematis,

Byy contineatur, fit pg — a ff + Pgg, atque évidens
factorés. ¢ et g non in eadem forma. contineri, quia alio-
dhsprodactum duplicem refolutionem admitteret, Confi
eretdt-sidne: factor minor, qui fit g, .atque formula generalis
RiEEAe By dnfinitis modis per g divifibilis fiexi poteft, fa-
Hoba = Mg ety =hng + v g. Prodibit enim
[ 3 p.nfq +ungg)+ B (nngg+ oy gq +vu qq)
""t’,ﬂ?;', ob nn (gfi!@gg) =nnpgq, abit m

R L] - o . N I,, . 4 7
#; Cum productum p g unico modo in forma illa

(o :

{np +a(zpnf+ppg) +«glavng +vig); -
ttarae u, i-etx facile ita accipi poffunt, vt pofierior factor,
_ “s; multo minor evadat quam g, ita vt jam habeamus
Y COne wduetium g7, exiltente r < g- Tum vero fimili modo ex hoc

B roductg ‘aliud ‘denuo minus elici poterit; quod fit — rg,

ltente sicr;. atque hac ratione mox perveniri poterit ad

(1=‘L.1'ic_':r.‘g,§gx;_‘m‘jnimurn,a fi modo in qualibet operatione valo- -
f?ﬁmm;ﬂ? et ¥ minimi reddantur. . :

% {H‘a}ab- clariora evadent, fi ad exemplum  pro.
licentur, quo'erat Pe=7.10" 2, g1°— 79729,
% D= J1r elg = 59. Cum igitur hic ﬁ_t f= o et
» Valores generales erunt: v = 1¢p — S9i et yTsin —5ou,
qu1 pluribus modis multo minores redd poffunt quam fet g,

h ' == 1, flet T =— 40 ‘et'y.:_—;'__g,
- = al numer, per 8 depreffi, evadunt TI=— 5 et y=—1,
;deﬁ ~gide prodit” 4 T +2yy =s59.3, ideoque 7 =4,
Tejanit! A Ome ergo cum. fit f=35 et g=.1, hovi valofes erunt

=5n—
“p »
;

Sphely—=pn—y ¥ unde valores minimi, per 2
- . - " D 2 . ’ de-r




A 28 ..',' , . .

| rvmsemmmmmm———

deple{'ﬁ emnt @ ___.1 et ¥ = pmductum mmlmum
refultat 7 2 — — 8.8 unde . faclle mtelhgltﬂr ) quomoda

~_pro quovis cafu opelatlones fint mftltucndde o i

§. 33. Lotum ‘hoe rahocnuum fimili modo }nﬁltt [ A
potcﬂ: pro formula- & gy + Y, 1A <t, G numerl quantu;}__ :
vis magm compoﬁtl in ea femel tantum contineantiy » Cige |

iis continmo Minores reperitl queant, quae pariter unici .

gantum modo- in hac forma ula contmeantm ~Atque adeo hal. © comt
opera’uones g0 vsque contnmam licebit, donec: ad numeiogle - Qﬂbi
compomto,g pewema‘rm, qui fint minores quam £ B Quo;' nofl
etjam praccedente exemplo illuftrari poteft quandoquide‘ - “f ¥

nomeras 59 ¢ 1g1 etiam unlco modo in - {olmﬂla 14 XXV -
. continctur; exifiente * = — 6 et Y=g = 85 unde NOVE g

valores - erunt *=— 6n — 594 €L ¥y = 851%”‘ 59 Vs REY: . S
ﬁ ) [ r.‘

hic notetur litteras it ot v femper ita accipi-pole; ¥ e
Y=t poﬁto enim 671#59}*“"‘17 erit 71—-—-10 I-H‘ 3 ré[éj
- Capiatur ergo == T» eritque 7= ¥°- ot 1 == T, fum w. " .don
y =850~ 59-y , cujus alor minimus prodit ex ¥ = 7 har
“unde fit y == 24 -Ad ptl igitur fumus hanc formam: den
14, 1240 =59 Eadem autem, forma factorem " forn
bebit 1o, fi fumatut y = g4 —— 10V = , unde refultat; ~ 1o
ductum adhnc minus 14 Ig-{- 4= ,30' . —=10. 3% f—lIj ar
vtigue minus eft quam 4 o {3 Quodfi. enim fuerit DUl - tale
TUS compos1tus pq<4.arf3, hic calus loctm haberé “‘mei
‘om?

quit, nifi foerit — g, unde ¥ ctiam ~datum {ortietut
Jorem. Hinc vicilfim mamfeﬁo fequitur, £ pullus . nu
. compofitus minor. . quam 4of 1n formula aﬁma,+yy !
tineatur, tales etiam in numeris maumls non daxi; €0
quenter quo’fles qtusplam numerus in tali formula 0

“tantom . modo contlnewr , tum cerlo qonclude;:e poter

’



——— . 3 e . . ‘,

m;'f-‘“.numeruml effe primnm; unde fequens pfoblema maxi-
-momenti refolvere licebit, )
inftitng
Juantun
1tur, e

. . PROBLEMA
. ‘:Prbppﬁtae formulae cujuscunqgue XX+ Byy na?iu*am
pei;}éruta;;:, ‘utrum numeri unico modo in ea contenti tuto
congludi , queant effe primi, an vero ifta conclufio fallere.

xcludi oportet.

pat .quippe quo pofieriori cafu tales formulas a propofito. -

‘Solutio.

v ‘tur, hanc, formulam eadem proprietate praeditam effe atgue'
" “gjus  affinem .afxx+yy. Sicque totam judicium ' eo
o dit, vtrum omnes numeri femel tantum' in hac formula
fam ve

onténti’ tuto .pro primis haberi queant, nec ne? Ad -

V= shanc, quaeftionem * decidendam fufficiet examinafle , virum-
m: . dentdr numieri compofiti minores quam 44 B, qui.in Hac
forem 1 mula contineantur. ‘Si enim tales numeri occurrant, non fo-
fultat pt uin haec’ formula dBxx+ gy, fed ctiam illa axx + Byy
85 ' fito pofiro est excludenda: contra autem » 0 nulli.
it no numeér compofiti occurrant, viraque formula ‘ad nii-
bere mefos primos- explorandos tuto viti Licebit ; quandoguidem
tietur

sommes numeri vnico mmodo contenti certe ‘futuri sunt primi;
% '§ 35. Hinc igitur ftatim, quia nulli alii numeri, nifi
qunores quam 4 w @, in judicium ingrediuntur, ponatur 3;_{—_-1, .
: __F_t__'habeat_:q'r_ fo;-m;ﬂa eB~+yy. vbi iph ¥ nullos alios
,R}.oijes »tnbtu’ opus eft, nifi qui fint ad «@ primi. ‘Reéliquis
* ' A : - igitur




__/

r _ﬂ /ng'o =] ﬁ
igitur exclufis ipfi y fucceffive tribuantur tales valores, do-
nec numeri refuliantes terminam 4afd excgdant. '

56. Jam pihil reliqguum eft, nifi’ vt numeii hoc

~ modo prodeuntes examinentur, virum fint piimi, an vero
~ compofiti; fi enim unicus compofitus occurraty eam formu-

Lam fiatim exclodi oportebit. ‘Hic autem probe eflt tenen-

-dum, numeros quadratos in hoc judicio 1nter com poﬁtﬁ's A

ny

merari non debere, propterea quod fi fuerit ‘e B+ Yy =— kA,

‘jdems quadratum infuper alio quogue modo in formula illa

B XX+ Yy continetur, fcilicet quando - x =0 ety —k;
quamobrem , -quolies in his evolutionibus numeri quadraii

occuirent, il mon compofitis numeris, fed primis accenferi

~ debebunt * o

“§. B Hanc *-iegu”iﬁm "'illu"['trefmu'é .*exemplo fofm'ul-‘ae

‘ %d:lm'""- ey y, VDL n—= et B—=2, 14 vt formula 14 +yy

fit examinanda. Hic €1go valores ipfl ¥ tribuendi "piimo de:
bent effe -impares , meqae Per .7 divifibiles, idque tantum

€0 VSque - quamdiu numeri prodeuntes nNoON fuperabunt -

terminum 4. 14 = s6. Hoc examen fequenti modo com-

mode repraesentabitury . S :
T 141 3> 52
15, 23, 89

¢ p. o -

- _ : - - vhi

) Praeterea vero fi etiam numeri pares p:odeant,' quohiam fupra §- 21 vi-

dimus , - €% yaloribus litterae 2 vnitatem et binariom excludi: hinc

 fi p fit numerm prumus, in hac inveftigatione, praeter ipfum numernml p,
etiam ejus quadratum PP, fimulque ejus duplum 2p, vtprimi fpe-tari de-
bebunt; piacterea etiam 0macs poteftates binwil pro. piimis  fpectari
debent- l o )

b



!
1

Mot

——— - .

= g1
¥bi numeri ‘compofiti littera c,.primi vero littera p defig-
nentur. Hinc igitur patet, a noftro iuftituto excludi debere .
1 non’ folum formulam 14 xx + ¥y, fed etiam 7.xx + 29 7.

T ©§ 33 Simili modo examinetur formula 11 g Y
atque in formula LI +yy ipli potribaan.ur valores ad. 17
primi, vsque ad terminum 44, quod-€e1g0 examen ita referetur:
Ir+15 27 5904750,

T2 . 15. 20 ..7.30
R S c ¢ ¢

- Quoniam igitur hic omnes numeri refultantes funt compofiti, .
s hunc numerum 11 maxime e_XCIUdi oportet: ' : -
: Examinetur nunc pumerus + - virum excludi debeat,

>
nec ne, quod examen. ita inftituetr:

2. 2 '

R Rt AN SRR L L ' ‘ o -

T4 o 17,02, g, ““w 9
2P Py P op.papp . S KN
Hic ergo nulli numes compofitr eccurrunt, unde numerus

13 ad claffem numerorum: idoseoram referri 'debcbit.._ J

e

Examinetur numerus: 10, vtom: fit idoneus’, an. vero:
ekcludi- debeat, qui calculus ita Te habebit:, e
f '3D‘+12-72.. | ' - '- __

8T 99 . o . ‘ o )
P
Quia ergo hic etiam nullus n
erus. 3o in claffe numerorum

umerus compi)ﬁtqs_ .prodit, nu-
‘idoneorum locum habebit..

e R

L - ‘ S - Exami-
‘\ ~ . - ‘-. o l . :

«
i
)
- b
4
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P

Eziaminettirl_ numerus 43 » et calculu
a2 3 g o 2. - 2
6%, 7,85 95 105 IT 5

_4.3-'(—12,'- 2“1_-; 323 4:237 523 .
44, 475 52559568, 79, 925 10751245 143, 164;
€, Ps Gy P Cy Ps. Gy o Ps c, P, ©

Hinc ergo patet, hunc numexum 43 ex: claffe numeronun -
| ido_neomm.@xc‘,ludi debere, ' : L

s ita {e habebit : :

o | C
EXaminetttr*nﬂﬂc—'ﬁ—mﬂfunedofnhmemsiz 10 2.83.5:%

i

T

‘jta vt ipfi y valores ad 210 primos fribui - opoxteat! usque-
‘ad_ terminum’ 840 o ‘ , A

-3

eto 4~ 13 11% 137 I7 3, 19”5 28°
211, 33X, 379> '4‘-.99:‘ 571 > 739
P p>. P, P> P, P -

-

- Cum igitur omnes numer prodeuntes fint primi; numervs

jfte. 210 Ppro idoneo cft habendus, - éx guo plures formulae .

~fequentes formari poffunt:.

1. 210 XX+ YY
5 ., 105 XX+ 2¥Y

8. 490 Xxx-t+3Yy

T4 42 TX-S5YY

5. so.xTETYY

. 6. 35 xxHOYy
w . 2L XX - 3I0YY N ) ‘
8 .. 14 XXt I5YY ' S |

quae omnes formulae ita funt comparatae, vt omnes nume*:

- 1i, qui in quapiam earum femel tantum continentur , certe .

faturi fint numeri “primi.

X §. 39. Poftquam igitur. hoc modo numeri ad ,inﬁitﬁ'-f
- tum noftrum inepti fuerint. exclufi , reliqui- numer , quos
' AR - idoneos

i




]

idoneos appellemus, ordine .dn ‘tabulam referantur, quam
usque -ad’ terminum 3000 wcontinnare dicuity atque @deo’ ad-

huc dubiom

videtur, mum mgjores mumeri idonei .-

}m -m _~queant. | —
’ T ABULA.
sque Of numerorum ddoneorum.
| -’I‘ [ R .
= 1 37 | 85| 197) '357]
N | 2 40 | 88! 190! 385 ..
erus B 3 423 93| 210] 408/
ulae’; 4 45| 102 232] 462
- o | s 48 || 105| 240 wao
N A . e 57 ) 1120 255 w60
1 ST 58 Y I20| 273] 840
% 8 60 . 130| 280!1g320]

w 5 |28 | 7o | 1oel eclites

1 {10 72 .] 165/ :350,184%

: j12 78 | 158]';3'45 ;

e ‘ Hic _fcilice’t imHX.—imUiS: numerus Adoneus eft 3:348, %x
11111'10'_{ » ﬁ:s faf.torllbuin..(‘:‘om_,pos"].t.r_l's: 8.5 7115 neque poft hupce nl.
certe | Tm a tam majorem imihj qujdem Anvenire 'licuit pofiquam
et tum laborem vsque:dd gooo, et ultra, fam exflecrrtus, Operae

: autem pretium -erit in wonfirmationem hujus %anti momeri
it Probationem adiungere. N "
quos o o B B
oncos § - Novadeta diad. Imp. Scient, Tom XL Fo




—%~ 1 184~9:—‘4o"-}9p—r07 g2Iy —
- 5 "laghy T P 43" 3529
13° _|20%7 T P ¢3 13697 —
ci9tjergy ——— P 47 4057~
196,22@9—”-4*7“:19}3 53 4657 =
25 02877 T p| 597|532 29 == 73 =P,
:z_: 04'-;3 .--—»-~—*-—‘ . _G1% 941y — o

<3 G W,

*cm*

4 T,
2

i

' ’ : a1” 2809__,53 H._pp )

[
) S .
P
' . .
B

R " jp duoas claffes maxime efi mernorabilis,

+ fundata, gunarum clafium prior cmnes ‘tales formn

S - tur, - qrnhu& omnes numETE "femel
AT  pro primis haber gneant ,, qu

L nibus etiam numerl, compol
GOl effe poffunt, guary

11 xT 7y ete

N

T 4.0". Di ﬁmcﬁo igitar tahum f01r"mlarum mmx—*—ﬁyy
et in-ipla rei natara .

las complectl-- :
tantum: contemtr tuto
parum criferinm in hoe. eonfi=
AUMETortm: 1 idos.

e ot Ve productum « (3. 10 rupenole tabula:
' es. formae {tng

. neorupy reperiatiy,. cujis  generis. fimplicior
- Cmx g 2XT VY5 3T Y duarumguie proprietas iftajam
T pidem & Geometiis ei’t agnita,, et demonftiatas

NS vero-claffem referendae funt reliquac formae. oz )05 W
fiti- unico- tantum modo contentd

m criterium in hoc confiftit, quod produ~
SR © etum af3 pon in faperiort: taBula occurrit’, cujusmodiformae:

ﬁmr;llmmes fimt 5 %X+ 4y)y 5 TTL 2y TXTL 5yy,
Quantum autem .hinc fubfidinm onatm,

STLREE ' © DUmeros pmeglandes examinandos , vtrum- fint. primi, nec'-’
SV C - ome, in ﬁngulan dlifmta‘tlone fafius oftendl. |

Ad alteram’




SN ADDITAMENTUM. . |
. " De numeris idoneis inveftigandis.

§.-41. Tabula. numerorum tdoneorum  huic. differta
#ioni «inferta .eo magis eft notatu digna; quod non.folum -
emues numeros ‘hujus naturae usque ad 2 millia exhibeat,
fed etiam vltra hunc terminum nulli prorsus hujusmodi nu-
‘meri occurrere videantnr. Cum. enim hanc invelligationém-
vsque ad 4 -millia effem profecutns, in toto hoc intervalle .
ne vnicus quidem numerns idoneus fe mihi obtulerat; unde
feqjuitur, ab hec termino vsque -ad 16ooo nullos certe dap .

numeres-idoneos per 4 divifibiles: COImIn_enim-partes guar-—
" tae in praecedente dntervallo reperid deberent. Neulionam -
autem probabile eft ibi numeros wel impares wel impariter
pares exiftere; ex {ola enim’ infpectione {uperioris tabulae
, manifefio patet iftos numeros continuo magis fiéri compof-
tos, -fiquidem vltimus hujus tabulae numerus primas eft gy |
numerus vero, qui tantum . duohus confiat factoribus, eft asq.
- Hinc igitar maxime verifimile eft dn tabula nefira omnes
iplane numeias idoneos contineri, - ' -

. % 42, Com ifti numesi fumma attenfione it digni,
‘operae pretium .erit eorum ‘proprietates .accuratius perpenp-
.. %  diffe. Inhocantem negotio imprimis attendiffe juvabit, -quae-
- @ mam numergrum gencra ex hat tabula excludantur. Quemad-
b # : .

. modum enim nunieri primi reperiuntur,.dum. ex ordine gm:
.. 1 nlum numerorum omnes, qui Topt rcompofiti, delentur,; ita
‘€liam numer Idonei relinquuntur, poftquam omnes ineptog’

| fdeleVe}'I‘nUS-é numerornm  igitur genera, quae -excludi gpor-
’tt-’;’-hlc.,ﬂﬂte oculos - conftityamnos, o P

- ] ‘ - E_‘: 2 L Ph.




I Piimom genus numemmm e*ss:cluder\domm in -hac forma

goptinetur: 41+ . Si. enim primam quadratum I adda-

s, ‘I’urd]t 4T 1\ ideoque nuerns compoﬁtus, folis
cafibus exCapiiss qmbus (n-+ 1) eft. pcﬂfﬁas binarii, vt
everit, i fnerii vel n=="; veln = ¥; Vel pno=gyveln—-17.
H.inc cb rem €X o-dme ommum numelmum e‘{cludi
debent ndme,l fonnde 4n~l— practer hos tres mmlmos,,
32 ~ el ES. ‘ _

-

B

I‘I Excludx debent omnes: numeri ine hac: ﬁ)lma contenu ::--

J};cmdz euamﬂiebertqmmeu ip -hac forma contentiz:

gn o+ s qUid addito quadrato I prodit 3 (n;'—‘!— 1), ideo=
que pumelus compofitus - nifi foerit thl n == 0, quoca~-

fu namerus fit 1evela primus;. vel n=
dit- numems 2.3 pro; pHmo h'ibena‘ls, ol formam: < p3

velnp = 2. Q0 ccafu. prodit NUMELUS: . g formae pp; pa-v

yiier pro pumo Labendue; Hinc elgo ex oxdine omninmm:

v numeroram exclud’ debent emnea numeu fcnmae R 2.,,

plaeter hos. tress 2,, 5 et 8. . .

5+ 4 Addita enim 3 plodlh 5 (m+ 1), numeras compo-

f]tus., e*{cenhs canbusn n-——c; n—1 et n— 4. Quadn- R

oblem ‘ex ordine ommurm numelomm'—etcludl debent:

_omnes numeu formae §n -+ 4 p1aetel hos .ires: 4, 9. 243 - Nf

reliGui. (cilicet omnes; qm forit 19, 29 34,, 39, etc
debent. deler} s )

V Excludi debent numeti - Fcnmae sn+ 1, qma» addlto{

quadrato 4 plOdlt ‘MUMeIus, 5 (n—+1); plo compoﬁm ha~

bendus, mfi faexit vel n = ¢; vel n== 1y . vel n-—=" 3

quamoblem ex ordine omnium nummomm ‘excludi de-

. bent omnes numeri formae 5.+ 1, plaeter Hos: tres, T,.

' 6 21, qulbas admngl opmtet Cafus 1T 8, q"aoniam-- adi
LU Tee

, quo cafu Pro~




forma
‘adda-
,. folis
it, vti
.

Xeludi

nimos,

F -

itentis,
. ideox
10 Ca-
o Pro-.
¢ P,
p, par
N0
T ?’?r'

tentis
;0IPO-

Qnam-;

debent; -

9245,

‘: etCn By

addito, "§

to ha-
. — '-_ .

1 R
{di de-. il

[es, T, iR

am- adl

nune- - i

TV Ob numerom primam 5 excludi debent numeri formae
MG, quia’ addito' quadrato 1 prodit numerus compo-~

— ¥ Ob enndem namerum 7 etiam: excludi’ |
' 7 S quia addito quadrato g prodit. forma: 5 (1 2),

7N+ 3, quia addito quadrato 4 prodit forma;

VUL Deinde oh numer

== 37 ===

minoribus 1, 4, ¢, 9. 2L et z4.

. \ - . :
" pumerum 16 quadratum 4 addi non convenit; ficque -
L numeri hine expungendi ernnt 17, 26, 31,36, 41, 46, etc..
NB. 8i binae pofieriores conditiones __ch_jungamur,.\ ex-
claodi debent numeri definentes in 1, 4,.6 et gi_,'excepils”

ﬁius-j (n + 1) exceptis cafibus,. nn—o SR =1 gt n=6. . -

Unde ex ordine omnium numerorum; excladi’ debent om-
nes: pumesi formag 5 g G, exceptis his tribus: 6, 1 3, 483

ita vt deleri debecant numeri 20525, 34y 41, 55, 62 ete,
debet forma -

5
-

qui eft numstus: compofitus; nift fuerit n=— ¢

et w — ¢,
Infuper vero: etiam: excipiuntar cafus. g = 1

BT 4 5-nT v et

"= 1o, quippe quibus: form a5+~ diviforem. habet 35 -

ideoque quadiatum: ¢ eo add; non convepiet; quam ob.
rem. expuangi: debenﬁ,"qmr;.es.nf.anierﬁ 7 .+ 5,.-praeter hos::
55 12, 31, 4C ' /

V.. Ob- eundeny numernm: 5 exclndi’ debent: numeri formiae:

7' 7(n+1);
ideogue nnmerus compofitus, praeter cafis ni== oy m——r
et n=¢. Praeterea vero eliam: intelligitur, non nif ad.
. Dumeros” impares quadratume 4 addj pofle;, hinc. ergo-
excladi, debent omneg numeri ';E'nkr forma’s p g contenti, .
Dracter ifios:.g, 1¢5.24, 45.. NB. Oh numerum: ergo 47 |
omnes. numeyi in quapiam. barom, Erium: formartim SR+,
T+ 5, 95+ S, contenti exclidi debent, Praeter. g, 5,.
6,,Io,.12,‘13., 2440, 45 et 48, . T o
Unm primum: rr excludi; debet frm ai
LI+ 10, quia addito 1 prodit’ 11 (5, 4 1), ideoque nus-

Ineruss

¢




T e 85 pssaeen

‘merus compofitus, praeter-cafus n = o5 7 —'1 etn = 10}
unde ompes numeyl hujus fermae deleri. debent, praetex
‘1o, 21, T20. N o R '
IX. Ob eundem pumerum 1t excludi-debet forma r1n - 8
- quia addito quadrato 25 prodit forma 11 (n -+ 3"),_ quae
femper . eflt numerus .compofitus, praeter cafum: n =8,
_squo prodit’11%  Deinde etiam confiderari debet, cafibus;, .
quibus haec forma r1n —+ & factorem Jdbet 5, additionem

quadrati 25 locam non. habere. Hinc ergo omnes numext .

 formae 11+ 8 excludidebent, praeter hos: &, 30, 85
. X.,“Ob eundem numerum It ‘excludi debet forma 11 n-+4g

i
b

quoniam’ addi{o. quadrato 4 prodit rx (n 4+ 1), numerus y

«compofitus, praeter: calus n = q n=1¢tp == 1c; unde

prodetint numerl 13 et 1.1+, guorum- poltremus ob ¢
79 S RLTy YU 15, .

“alias sationes, fcilicet ob- formam 7n =+ 5, jam eft exclus
“fus. Praeterea veio cafas , quibus 11m -+ eft nume-
~ rus par, additionem quadrati 4 non _’p,a"tiuntt_lr,;* €Ig0 oM
 pes numeil fornrae 111 +7 deleri debent, practer 7, 18,40,
XI. Ob eundem numernm II excludl dehet* forma 117146, .
" cui quadratum 16 additam producit 11 (1 +2), ideoque.
qnumerus compofitus, praeter n =0 &t B9 hoc eff :
praeter humneros 6 et 105. Sicque deleri debent ommnes
 numeri formae 111+ 6, praeter 6.6t 105, quibus adiungi
o .oportet ‘infuper pares numercs =8 £t 72, quippe .qui
additionem guadrati 16 nan admittunt. S
- XI]. Ob eundem numerum 11 zefiat forma TT 9 2, CUL
quadratum o additum dat 11 (n -+ 1), unde oritar exclie
fio n—=0, =TI et n =10, praeterquam quod‘ numeri -
- ‘hujus formae per 3 divifibiles additionem hujus.quadrat
- @on patiuntur; ,991__1feqti@nt¢p OMNEs NUMELL 11 n+2 funt’
e e il : -:-G?%P-Emt




- ;
- - :
|
; expungendi, praeter 2, 13; rre, quibus aviingi oportet.
f numeros. -hujus formae per 3 divifibiles, qui funt 24, 5+, :
NB. (b. nuwerum. igitur primum 11 habentar ‘quinque .
.' ~ namerorum formae, quos deleri oportet,. fcilieet, 13 p o2,
! II n+6, 11 n -+ Ter 1IN+ 8y, 111 10, prdeter f’c_iﬁcet o
paucos cerlos numeres; qui ob- firgulares rationes- rglin.-
qni debent. ' S
' §. 43. Simili modo. etiam quuefntes'nr_mi'eri'primi evol- - ’
o vi poffent, quod autem nimis Forgt;pz*_olixr.;m. COlltelﬂii-i a- - )
. "‘ tem: effe poflumus pro fingulis eas formas notafle, quas ex- = o
- 4 ' a:lud.i.,opox.tcjz;iae%uimn%emmg%xﬂadendﬁﬁuﬂ lequentess: - '
a a 1° 403 L Lo L e
) . . 3.0 513"{'— Isv'-‘f«' - - _ E i '. i C -
. |2 e Tn+3,56 T wE
_ y 5° 110 2,6 7,.8, 10 T
; 6° 13 .+ Iy 8,459, 1C,. 722 " T e T
n “ ' 7017 n— 1‘5‘2"9 4585 9, 13, L5 16’ | _ h f . S
D ‘ g° 197 4 2,.3, 85-10y T2, 13, 14:*15'? 1g ' .
] ) 9° 23:n 4 §,7,.10,.11, T45-155:17,.16,205.0T, 207 o
k‘ x0° 26 n—+1, ‘}'?'5:'69‘73‘ $s 13,16 20, 22,,25,5,24,2%,.28.. X o .
7 . : ) : .
o §-"44.. Numeri’ autem in:His formis contenti. ideo.exs . -
] ~olidi debent, quia femper quadrattm  addere licet; ita ug - R
~§ ° Tumma per ipfum:ilitm nameiam primam it divifibilis.. Tta © -
- namerus 20 p —~ 13 idéo excluditur, quia addito gqunadrato
) -16 prodit fumma 2¢ (7 - I) per 29 divifibilis. Quo.igitur o .
4 Ratiin hujosmodi' quadiata addenda obiiseantur, fiperic e
. E res formae pro fingulis numeris- primis fequenti’ modo éom» :
-, % mode Tepraclentari - peffunt - - o I L
: 4




oo n -+ |
is8 I,I'S oy 1’28
e 1'7 251 2, 27
10 'g, 16! 20[ 3,20
3l 4,15 35| 4» 25
\ 26, 15 2l 6, 23
g oy, 12 \\;9_7igi
8_’ IT 2‘3 . ‘.8-_,,- 2I'
. | 6 9,20
gy IO 26|10, 19
. 24 L1, 18]
W’"D * 1 . ' «:‘
7 N
) x, 22 - m|I2, ¥70
2, 21 ‘5113, 16

‘!' 3, 20 #1149 15
45 19 .

5, 18],
6,17

I, 10 ‘7-, 1Q T 16 -
-+-'7 2,-l9 ‘ 4~ 8,-:7‘791 -5 8, 15
Calg, 8 b L TT e Ie
6l 4y o) msfresTel .
8)s5, 6 & AR 174 $ 4R 4-) \

‘Hujusmodi ‘tabellae mobis rovam methodum Tupped:- .
tant mumeros propofitos quosvis examinandi, virtm fint -
idonei nec ne;-quem In {inem fequens problema adjungamus.




PROBLEM A

- Numerum quemvis propofitum n exominare, virum Jit
idoneus nec ne? .

Solutio.

§ 45. Ex praecedentibus patet numerum 7 tum de-
mum efle idoneum, quando additis quadratis ,mlrgonl_mg, ad
n primis, fummae refultant,.quae funt vel numenri primi, vel
eornm dupla, vel etiam quadrata, vel adeo pptfeftaiﬂes binarii,
idque vsque ad terminum 4 n. Ex quo intelligitur, numerum
propofitum n non fore idoneum, quando datur quadratum

ae < 3n etprimom ad n, vt Tamma #+ ga evadat numerus
compofitus, qui, denotante p numerum primum, neque fit p,
neque 2 p, neque pp, neque adeo 2% ' -

§- 46. Quando autem formula n -+ qe talem numerum
compofitum producit, quia affumimus n+ae < 4n, necefle
eft. vt is factorem habeat primum et minorem .quam ¥/ 47.
Quamobrem res eo redit, ut inquiratuy num detur numerus
primus <V 4n per quem quispiam numerorum in forma 1 —- aa
contentorum divifionem admittat, fiquidem gqnadratum. aa fuerit
ad n primum atque aa < 3 n. Ad hoc igitur-explorandum per
currantur ordine omnes numeri primi {upra allali, ad examinan-
dum, vtrum numerus nofter propofitus 7 in quapiam exclufione
conlineatur, quod fi eveniat nontamen inde ftatim erit conclu-
dendum, iftum numerum non effe idoneum, quoriam fieri po-

teft, vt formula n +- aq vel ipfi numero p. vel ejus duplo, vel

ejus quadrate fiat aequalis, quippe quibus cafibus, vt vidi-
mus, exclufio lJocum non habet. Imprimis autem hic memi-

niffe oportet, quadratum aa ad ipfum numerum propofitum

Nova Acta Aead. Imp. Scient Tom. XTI R E primum
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primum effe debere,, aliter exclufio quoque Jocunr - morr ha-

bet. Qunodli ergo, percurﬁs—:“hoc modo  omnibus. numeris

piimis minoribus. quam v 4 n, nulla exclufio Teperiatiry
tum npumerus propofitus: pro idoneo erit habendusy tota

antem haec operatio; mulio clarius per exem

"Exemplum- L

G 47~ Propofitus—fit—numerus. 12 — gy, et cum fit

pla intelligetur. -

Vanm <12, confiderentul OBINES mameri. primi vsque ad

ET,

utrom ifte - numerus: ‘g3 in quapian’ forma: excludente: 3
contineatar: Statims. autem: pe‘ni"-pi‘citur:hune'.’n'um:erum neque

in prima forma: excludente 4 1~ &» negue in fecunda 3 -2y

nequetertia s+ I, 4 contineri; at vero. i q'_uarﬁ& forma: pronu-
mMexo primo7 continetur;, cum fit3s =7 W+ 5 . Quae f;Xleuﬁo_a

mem innuit;, rqﬂuad’xatuni autem ag . quod . ipfi 38 “additam: .

divifionem: per 7 producit, frdicatur vel 3% vel 4%, at vero

- prios: 3> hic reiicii debet, quia ads 33 nNOW eft -primum,

alterum: vern, 4% additum ad 33, producit: 49 » qui. numerus:

eum fit quadratuos; pariter nulam: exclufionemnt parit: Dantur
quidem: etiam: quadratas najora, divifibilitatem: per 7 produs -

centia, fcilicety « 5% cujusmodis funtt o2 r1%, 1%, 187 ete

quorTLY: primunr To%, _x}t'po,te? ad g3 primun, praebet: viique

{fiimmam 133 Per 7 divifibilem, quae autems jam: major eft.

guanr 4 . 33 — 132» atque adeo duplici: modo: in forma -

.89 XX+ YV continetar; fcilicet. 1) o == 1 ety = 10, 2y ;x==2

ety == 1.

~ §. 48. Numeru§ ‘ergo . primus 7 nullam excl_uﬁonemﬂ‘
gignit, fequentem: antem I examinare non-attinet, quia X1
oft divifor ipfius: 33 » nnde recte’ cohcludimus‘numerum 13

effe: idoneunt..

Exem-



1A~
?Tis:
1.
ta q
1y, -

- Exemplum IL | |
§. 49. Propofitus fit numerus n =58, vbi ¥V 4n<16,

" excludente 4 n—+3, neque in fecunda gn—+ 2, ‘neque tc‘rtia
sn-+ 1,4, neque etlam guarta 7.7 -+ 3,5, 6, neque -.qumta
»3In+2,6,7 8, 10, continerl; neque vero etiam hic nu-
merus per ultimum x3, minorem quam 16, excluditur; unde
fequitur numerum 58 revera effe idoneum.
| - Exemplum IIL
§- 50. Sit numerus propofitus n == g45 ==3.5 .28,

"§ta vt numeros primos minores quam I6 percurl oporteat.
WManifeftum autem eft hunc pumerum neque In prima forma,

2

.4unde—q—uia—p/ﬁ;,ﬂgg—<—3ﬂﬁanmes'fnﬂmérosfprimosﬂrsqt_le'ﬁa*ci
: 87 percurri oportet. Hinc autem nulla exclufio occurrit, vs-

unde quadrata addenda funt 42, 152, quorum pofterius reji-
citur, quia non eft primum ad 345; at prins 42 additum
producit fummam 361, quéae eft quadratum iplius 19, ideo-
que exclufionem non gignit. Reliqua quadrata (19 n-4)?,
quae funt 23%, 342 42% 3532, 612, quae  pariter divifibilita-
tem per 19 pariunt, at praeter 25% terminum 3n fuperant:
illud autem 232 adhibere; non licet , vtpote factorem ipfius
345, quam ob rem ifie 1/

das, nifi forte fequentes numeri primi - vsque ad 39 exclu-

hic autem iA 'computum non venit; pro fequente 20 fit
345 =29 .11 426, quod nullam exclufionem innuit ; por-
10 vero eft 545 —gr.11 4 4, pariter nullam exclufionem
continens.  Denique eft 345 = 39 . o .+ 12, qua forma
exclufio innuitur, quemadmodum facile pateret, fi tabu-
las vlterius continuare liceret.] Quadrata enim addenda

' F 2 v " {unt

que ad numerum primum 19y propterea quod 345 —=19.1§ 44,

iumerus 345 pro idoneo eft haben- -

_Tionem generent, . Jam poft 19 fe’c}uitur numerus ‘23, qui -



= ]

funt 52 et g2% quomm ‘priore vti non licet, quia mnon eft.

primmm ad 345; alterum. velo 322 additum producit 1360,
hoc eft ipfum quadlamm 35% .ita’ vt hinc nulla exclufio
locum habeat, quocirca hic numerug 345 in claﬁem nmne-.

© r0rum 1d011eomm eft referendus.

Exemplu'm V.

R AT Prdpofitus fit numerus 148 == 4. 07, quem erge i
fecundum . NUMEY0S pumos < 1/ 502 < 25 exaipinemus . at . .

vero. nulla . exclufio innuitur usque ad 1o, ﬁqmdem eft

X148 == 19 .97+ 15. Quadrata igitur addenda funt 22, 1%,
quorum priug Hic locum non habet, alterum vero additum

producit 437 —=19. 23, qui ergo eft numerus compoﬁtu&

- <4-148; unde fequitur hune numemin 148 non effe 1do~
- neum. ‘ -
Exemplum V.

§- 5. Propofitus fit numerus s22 — 2.9. 20, mnder

numeros primos usque ad 46 percusri conveniet. Minovés au-  If

tem formulae nullam, excluﬁonem gignunt, vsque ad nume-
rum primum 31 per quem divifio fuccedit, addendo quadxata&
vel 6% vel 25% guorum polterins pwdumt IX47 = 31.37;
qui numerus. compofitus, cum fit minor quam 2088, mamfeﬁo;
hunc numerum 522 ex claffe ideneorum excludlt, |

§- 53. Hac methodo haud difficile eft ifiud nomero-

yum examen quousque Inbuerit continuare.. Poftqnam autems
hunc ealculum 'vsque ad r1ooco effem profecutus, nullus

- movus numerus idoneus fe mihi obtulit, practer eos, quos
tabula fuperior exhibet,’ ex quo ifta tabula omnes planef
‘numeros idonees in fe eomplecti videtur. ‘

I NN TR TT S =

:&Es@




	University of the Pacific
	Scholarly Commons
	1802

	De variis modis numeros praegrandes examinandi, utrum sint primi necne?
	Leonhard Euler
	Recommended Citation


	tmp.1537903609.pdf.OGPYJ

