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Compontans cichib. die 19 Maii 1777

'@ccaﬁonem de huiusmiodi guaeftionibus cogitandi mi
fuppeditavit problema Piophanteum , quo gquaerant
omnes numeri -integri pro N accipiendi, ut ambae iftac fi
-. , mulas: A%+ B? et A® 4 NB%, fimul quadrata reddi qt
i _, , ant. Satis enimi conftat infinitos numeros hinc exclud
. , ‘ ~ quibus conditiont praefcriptae  neutiquam fatisfieri que

Veluti i fuerit N —=—1, demonfiratio iam in vulgus nc
 eft, quod hae duae formulae A% B® et A®— B, pu
iiodo fimul guadrata ‘evadere queant. Idem guoque €vVer
ar N— 2z, vel N=g, vel N—=4, vel N =
N — 6. Poft unitatem enim primus nume

| . C ’ -_ - . i : -
| idoneus pro N accipiendus eft N ==} quandequidem fum

ii o | !
' , " : fi capiat
vel etiam

{ ¢ - . A-—3 et B4, ut A%o- 2es 55, exit quogue A®
2l o “ N
)
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y B2 — ru1. . Practerea vero invﬁr{it{i alii e:v;hiber_i ‘poﬂ‘un’t
di numeri idonei tam pofitivi quam negativi; flem-

1ULUSMO : _ )
Jer antem infiniti dantar alii, qui ex hoc ordine penitus
vcladuntur. Quamobrem quaeftio non parum eft curicla,

itque attentione fatis digna: quemadmoduin oMmnes NUMCIOS
doneos pro N accipiendos indagari oporteat? Vbi imprimis
riteria defiderantur, quorum ope numeil idonei ab ineptis
iflingui queant. o

§. 2. Ante omnia autem evidens eft ab hac quae-
ione penitus removerl debere calum, quo alterum guadra-
orum A® et B® evanefceret, fiquidem fi effet B= ¢, am-
ae formulae ultro erunt guadrata ; fumto autem A — o,
mnes numeri quadrati pro N affumti f[atisfacerent. His
reo cafibus exclufis. primo conditioni priori, qua formula
® -4~ B* quadratum. teddi debet, eft {atisfaciendum; quod
L ponendo A —xx-—yy et B—2xy, tum enim erit
2B = (xx+yy)?, ubl ambos numeros x et ¥ pro lu-
tu accipere licet, fi modo excladantur calus, quibns vel
teruter horum numerorum evanefcit, vel ambo inter fe
xquales capluniur; quandoguidem priori cafn foret Bz—c,
oftertori vero fieret A = ¢, ques calus modo a nofira tra-
1lione exclufimus. ' '

§ ~. Subfiituamus nunc iftos valores pro A et B
lignatos in formula A®+- N B®, et prodibit haec exprefio:
X —yyP+a+Nzxxyy, quam ergo quadratum effici opor-
t. Potnilfet illa quidem quadrato cuicungue aequalis
atai, indeque valor ipfius N definiri. Verum quia reqoisi-
1w, ut N prodeat nwmmnerus integer, in id ent incumben-
m, cuiusmodi quadrato ifta expreffio ae’qimlis ftatul de-

beat,
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beat -ut inde pr numnerns integer refultet. Si enim qua:
didtum illud ftatwator — 2z %, €X aequatlone (:na,———yy)

O zz—\[acac—y.y)
+4Nxxyy=—=z%, elicitur N== Tr Ry Necefle

igitur eff, ut numerator huius flat':lIOI]IS per denominatorem
dwiﬁblhs evadat. '

§ 4. In genere. autem hoc duphm modo fieri poffe

obfervavi, fi fumatur vel Z—oxx+z2azx XYY +YYs vel"..‘.'f

L —xx+2aXXYYy —YY " Si enim- ‘Pro o etiam numer

- frafti tam pofitivi quam negativi adnnttantm, quenmcungue -

valorem habuerit quantitas Z, ea femper in utraque ha- .
rum formulaxam comprehendi poterit. Evolvamus igitur
valores, qui hinc pro noftro numero N refult ant, ‘ac priorf

guidem forma nobis dabit .

N::aaxxyy+ocafac+ccyy——'—1—*(o*xx—l— 1) (cfy}f+x\
ex altera autem forma reperitor

N=ocaxzyy+axz— ayy—(exe—1) (ayy»+ I)+ I,

§ 5. Celtum 1g1tm eft omnes plane valores idoneos

ipfins N in his formulis contineri debere, fi modo pro lit-

 los numeros . mtegros affumfiffe, propterea guod numeri-illi

tera o non folum numeri integri, fed etiam frafli quicun-
que admittantur; dum ‘pro binis litteris x et y {ufficit fo-

primitivi ‘A et B femper tanquam integri fpb&au poffunt,
" fine ulla guaeftionis reftritione. Quin etiam quilibet va-

lor ipfius 1 N in utraque formula contineri debet, quoniam
altem ex altera deduci poteft. Si enim in priori ponamus

agx-+ 1 —Fxx, id quod femper fieri licet, quoniam pro
o et @ ctiam frafliones admittuntur, ob cc:f“_“‘:.}i priox

,'fmma evadet == ﬁ:t,xyymﬁ"yy - B, quae eft ipla

forma



forma pofterior, i feilicet ibi loco o feribatur B.  Interim
tamen, quia haec redu@tio per fraftiones eft falla, praeﬂal:jnt
niraque forma primo. inventa in }"equen‘t]bgs ut: ; quando-
juidem eae effentialiter a fe invicem d_lftmguunmr:. dum
Srior, utpote pl‘odt!ﬁtli}l ex dzloi?tzs fa&onb;us, .femper nume-
0s compoﬁtos pl‘OdﬁClt, poﬁer.mr vero eflam numeros prl-
nos fuppeditare _poteft.  Velnti ponendo e« == 1; x ==z et
-—1, prodit N == v,

§- ¢ Quin etiam in genere litteram o negative ac-
ipere licet, hincque quatwor formnlas generales pro N
ancifcemur , quae erunt:

1. N:(fla‘,‘:}:-—i——;)(ﬁyjr..{__;{)a

Il N_—__(za:ac—-—z)(zyy_}_x).{__xf;
IH.N::(E&‘JC"-—I)(.ZJ/}‘H-I), |
Iv. N:(xxx+l)('4yy»—1)+x,

videns autem eft quartam formam g fecunda non effe

verfam, quia tantom numeri z et ¥ permutantur, qui
10 ex fua natura funt permutabiles,

§ 7. Cum igitur totum - negotium eo redeat, ut
nc numert integri pro N eliciantur, manifefium eft hoc

nper ufu venire, quando litterae o valores integii iribu--

tar. Hos igitur calus primum confideremus, indeque aftu
amus. Vbi probe
amborum numerorum g et ¥ neutrum ni-
neque vero etiam inter fe ae-
Sumamus igitor primo o — 1, ac pri-
(2~ 1) (¥ 1).  Quia igitur nu-

L meri

ines valores ipfins N usque ad 100 elici
-miniffe oportet,
o aequalem {tatui poiffe ;
ales capi debere.
: forma erit N —

Nova AVa Acad. Immp. Scient. Tom. XI.
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werl in forma zw-+ I contenti, fant: 2,5, ¥0, I7, 26, 84, 50,
6:, 8~, 1o1; produfla ex binis horom numerorun valoreg
idoneos pro N exhibebunt, i modo quadrata horum numero.
rum excludantur. Hoc obfervato numeri idenei centenaria
non maiores erunt IC, 20, 84, 505 52, T4 85, IoC.

§. 8. Manente a — 1 forma tertia dabit
T N=(ez =)y —)

" fine cum numer formas zz— T fint 0,.3, &5 TTs 24, %
az, 48, 63, 80, 99, produfla ex hinis horum numerorum 1.
diverfis, quoque valores idoneos pro N praebebunt, qui ad |
100- usque erunt 24, 45, 7% Secunda antem forma, cafn
a1, erit N==(xx—z)(yy—+ 1} +1, guae forma dupli-
cis generis NUMEIOs involvit, qui funt '

ey o e

%% —IT=0, 35 8, T§, 245 355 485

%%-1-T =2, 5. IC» 7, 267 373 504
et finguli numeri fuperioris feriei per fingulos inferioris mul- i
tiplicati, i ad produftum unitas adiiciatur, dabunt valoves I‘“"
idoneos pro N, fi modo nullts fiperiorum per fubleripta
multiplicetnr. Hine ergo valores idonei pro N ad 100 Us
gue exunt: 7, 17, 3%, 415 49> 52, 91, 96, 99, 97 .

_ § o. Sumamus DUDC &=T z, et ex forma pri,mil%ﬁ
‘h:abebimns N = (.2‘ 3',’ X I) (2. vy e 1): nnde cum. Bumeﬂ E
formae 2 2% -1 A0t 3, 9, T9, 87, 5%, 78, €95 quoran |

rodufta ex binis diverfis fant fumenda , hinc prodeunt i
PTD N fﬂqueﬂtﬁs numeri: 2%, 574 §C. Forma antem te]'[ia _
dut N—=(2xx —1)(2yy—1). Hinc cam numeri for
mae zz%—1 {11t T, 7, I7, 81, 4%, =T, 9, produ&a ex1§
binis Qi_xié_;if__ig praebent fequentes valores idoneos pro N: 78

. ' I"]g‘

et

e T ot



83

17, 3, 49, 7T, 79 S LrEE
(Z’x x - 1) ,( 2xx -~ 1)1, ubl duplicis generis fafloree

erunt : ‘ _ |
22% — I "I 75 I5 49,5 FI, 97,
233 TI=3, 9, 10, 51, 43, 100,
Hinc exclufis numeris fubleriptis produfla ex fuperioribus
per inferiores unitate aufta dabunt valores pro N idoneos,
gui ad roc usque funt hi: ic, 20, 22, 52, 45 94, IOL.

§. o, Sit nunc ¢=3g, ac prima forma dat
Ne=(gex+1)(3yy—~+1), ) o

ainde numeri huius formae § 2z + 1 {funt 4, x3; 28, 49, 6.

Hine igitar produfta ex binis diverfis fumendo, unicus tan-

um oritur numerns idoneus pro N infra roc, {cilicet 52. At

x forma tertia fit N = (3 rxx—1){3yy ~1); unde guia no-

neni formae 3 2% —1 funt 2, 11, 26, 449, 74, produfla ex

inis diverfis dant 22, 52, 94. Ex forma autem fecunda

N =3 mx—l)(g-y‘y—}—l)—}—- T,
rodeunt fequentes pro N valores: 2, 45, 575 99.

§- 1x. Suoperflium foret pro a fumere 4. Nam quia
XX et 4y y [unt quadrata, cafus eodem rediret, ac o=1.
L igitur @ == 5, ac prima forma dat

N={(s Cx 1) (5591 1),

nde infra oo nullus numerus idoneus prodit. Ex forma
Utem tertia | ' -

N:(sa:x——-x)(gyy--,.r), ‘ o
L = | | prodit




84 e _ |

prodit 76. At fecunda forma

N=(sso—1)(5yy-+1)-+r1;
praebet 85. '

§. ze. SBi porro ftatuere velimus o= ¢, nullus ny
merus infra centenarium inde nafcitur. Quamobrem fi omueg~
numeros inventos colligamus, valoves integri pro o affumti
pro N fequentes numeros idoneos in ordine difpofitos Prae-j{;'

bent: 7, 10, 17, 20, 22, 24, 29, 31, B4, 43, 45, 490

5—93—,—5724_,—775'—’:7—3(—‘7—115#—27-———743—?5’1;*7793—7—8757, 9%, 97, 99, IUO.
§ 5. Plurimum autem falleretuy, 3§ guis putaret
plures valores idoneos usque ad centenarium non dari. Nal-
Inm enim eft dubium, quin etiam valores frali pro o aft
fumti quosdam quoque centenario minores numeros pro N pl'-df
ducant, quos cafus ut perferutemur, neceffe oft in eas fraftio-
nes pro o accipiendas inquirere, unde valoreg integri pro N
oriri queant, id quod in fequente problemate expediemus, *

Problema - |
Invefiigare eas fraliones pro-a accipiendas, unde ifta

formula generalis: (axx -+ 1) («¥¥ = 3) valopes integros ad-

ipifii poffit.

Solutio. |

- § 14. lha invefligatio potiffimum pendet ab sndole
binorum numerorum x et y, quos non folupy femper tanguam
integros , fed etiam primos inter fe {peflare Jicet, Res aw
tem nunec praccipue huc redit, virum amhbo hi nnmeri %
et y faltores habeant, nec ne? guandoquidem ab his fado
' ' ribus
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. ribus frafliones per « introdultae tolli del.jent Statuamus jgi- _ ‘g’
tur in genere ®=p¢q et ¥ ==rs, quippe qua pofitione o
defeftus fallorum non excludzi_:m_x, quia nihil impedit, quo o '
minus pro p et § unitas accipiatunr. C;ae;te-rum quia x ef;
y funt primi inter e, p, ¢, 7, ¢ ut. primi inter fe‘fpeﬁaa'l b
poterunt; hoc modo formula propofita erit

N=(appqgq=1) (eriss1)

§- 5. Statuamus nunc pro @ hane fraftionem!
oe_:“””, ubi lam littera ¢ numeros integros guoscungue

defignet; atque formula propofita fequentem induet formam:
I AT — (PP iss trr—tagqg
(?s—i*)(qq_ti)——(———” )(—T)

Vbi obfervalle iuvabit, quia tam numeri pet s quam ¢ et

r funt primi inter fe, neutram harnm duarum frafionum

in numerom integrum ahire poffe , propterea guod ex nu-

mero ¢ tam faflor gg quam s¢ excluditur ; verum permu-

tentur ambo denominatores, ut obtineatur ifta forma:

(apf,»:i:ss\ (arr—_{_—qq : ‘i‘
qq 55 a ' < .
ubi iam nilil impedit, quo minus utrague haec fraflic nu-
mero integro aequari poffit , quandoguidem feri poteft, ut
tam app i-s¢ divifibile fiat per gq, quam arr + qgq di-

vifibile per s _ _

§ 7€, Vi autem privs eveniat, ex proprietatibus
numerorum iam {atis cognitis oportet ut g 1t numerus for-
mae aff+gg; tum enim femper pro p numeros integros
tales invenire licebit, ut forma @pp}:— §s fiat divifibilis per
9q. Simili modo etiam requiritar, ut it ¢ formae of f + gg;

fom




tam enim pariter femper nueri integr pro ¥ affignari pos

terunt, quibus forma arr=+4qq divifionem per §¢ admittat,

§. 19. Hoc problemate foluto, fi figtuamus 2 == pg

et y—=r¢s, fumto « :&r"; , tres nofirae formae generales

55

pro N inventae fequenti modo repraefentabuntur :

L N = (s22e) (£550),
II N —= (et —ss) (&g}?ﬂg)+ -

24

L. N— (a"pp—mss)(a-rr.»—qq

q4q $s 2

ubi pro litteris p, g, 7,-§, eiusmodi valores accipi debent,

ut binae illae -fraftiones ad numeros iuntegros revocentur;
ex quo intelligitur, has formas infinities efle generaliores
quam praecedentes. : - ‘

§. 18. Maximum autem difcrimen hinc ftatim elu-
cet, quod cum priores formae nunquam ad numeros nega
tivos pro W perducant, hic tam forma {ecunda quam tertia

innumerabiles alios numeros negativos exhibere queat,

quando fcilicet vel app <s s, vel arr < qq, ex quo Jolo

iam certo fequitur, has formulas pofteriores innumerabiles

praebere poffe valores idoneos pro N, qui in formulis pri-
mo inventis plane non contineantur.

| 19, Hae autem formulae ita latiffime patent,
at dificilimum fit omnes cafus in-iis contentos repraefen-
tare ; quamobrem cafus faltem quosdam maxime fpeciales
evolvamus. Ac primo guidem fumamus ¢ == i et §=1, €l
forma noftra prima dabit N:(mff)(rréi—qq); ubi exgo
tan-
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tantam opus efts ut g g fiat divifor formulae pp-~1x, id
quod fratim evenit fumendo p=—+ et g3, ficque enim
{wt N — = (rr -+ 25)z= 2 rr—50. Hinc autem pro N i
fia 1co fequentes novi prodeunt valores: 58, 68, 82

§. 20. Quoviam fecunda forma etiam hoc modo re

. ., fabpss\farr— _ - —_— + —
ferri poteﬁ' ( ?1 ) — 19).+ 1, fu.mio o—71t et s ‘x
erit N= (?Tq’—;—"ﬁ) (rr—ggq)-+1r. Hinc fumto p=v &
g=75, et No=arr— 49, unde primum pro N ifii na-
meri negativi prodeunt: — 14y, — g%, — 43, — 47, pofi-
tivi autem infia 100 hinc orinndi funt: 23, 49, 19. De-

~inde vero formula pp -+ x per nwmernm guadratum dividi

N R g g . q P41~ 5

nequit, usque ad p = 18 et g—35, unde prodit L&T =15,

ideoque ex forma prima fit
N-—=1x3(rr-c25)—1837r7r-}32%,"

. ex fecunda autem forma fit N— 13 rr— 324, Hinc an-

tem nolli numeri infra 100 oriuntur.

ax. Maneat a==1 et s==1, ac forma tertia dabit
N = P_T;qll) {rir—qq),
fecunda vero dabit o
N=(P2=2)(rr-+qq)+1, |
quae formulae fatis funt foecundae in numeris idoneis
pro N exhibendis, quoniam  pluribus modis 13;%.;._1. poteft
effe numeras integer. Primo fcilicet famto p=— 3 capi po-
terit ¢ = 2, uuade prior forma erit N:=zrr — g, pofte-
nor vero N ==2rr+ ¢; illa igitur pracbet hnnc numernm
- negativam: N = — 6, hos vero pofitivos: 1c, 24, 42, 54,
9¢; ex pofleriore vero oriuntir hi pofitivi: 11, 1y, 25, 41,
59, 81, : ' '

§.- 22,
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§. z2. Sit nunc p—s ot g=¢, et ambae formulae &

erunt N —6rr-—z24 ¢t N==6rr-—25. Hx illa prodit nu-
merus negativus — 18; pofitivi vero 80, 72 Ex altera
vero orinntur hi numeri: 3%, 46,79 Sumatur nunc g —»x
et g—4, et ambae formulae erunt N grr-—48 et N=

arF--4g5. Prior dat hos negativos: —4%, g8, —23; PO~ |

fitivos vero hos: 27, 60, 99 Altera forma dat hos pofiti-
vos: 52, 61, 76, 97 :

§- en. SQumamus nune g ——8§ et g, et formulae no-

firae erunt N==77v — 63 ¢t N=7v7=+75 ~——Expriore-

. . 1 s s . .
orjuntur hi negativi: — 56, — 25; ot pofilivas 40. Se." 8
cunda vero forma praebet hos pofitives: 71, gz. ;

§. 24. Sumto porro p =9, capi poterit g = 4, U
de formulae noftrae fiunt N .= 577 — 8o et N-—==zrr-+ 8L
Prima praebet hos negatives: — 495, — 6¢, — &5, pafitivos
vero hos: 45, I00O. Altera wvero praebet 86.

. 25. Sumto porro p = IC, erit g = 3;, et formulae
p / q

erunt N— t1rr—go et N==1r7vr-+ 100, Prima forma |

dat hos negativos numeros: -~ §8, — 55, pofitivum vero 77.
i hoc modo ulterius progredi velimus, unicus ROVUS NUImeEs
rus infra roo reperitur, lcilicet — ge. |

§- 26. Haflenus igitur fequentes numeros negativos

pro N fumus adepti: — &, — 17, — 1§, —a2x, — 37,
g5, — 386, ——4I, — 45, — 47, — 55, — 50, — &0,
— =5, — 88, — 903 at vero numeri pofitivi haftenus invent

et in ordinem reda&l funt: Ty ];C,'I,z, 54, 20, 2%, 2n, 24, 247,
q9C, 3%, 34s 42 47> 45, 49, 5C, 524 §7, 585509, 6o, 61,64, 68,

9Ty T2 74 =6, 77, 792 815 82, 85, 86, 90, 92, 04, 97-3'99, 100.

§ 27

k:
t



§Q mmmemms

¢ §. 2v. Hic ordo numerorum negativorum adhuc fa-
tis eft magnus, dum ex cafibus magis complicatis infuper
plures alii onantur; at vero ordo pofitivorum ex talibus ca-

fibus vix uno vel altero augebiinr, uti mox docebimus.

Maneat adhuc @ — 1, at ponatur s — 2, atque forma prima

dabit N = (*£E1) (22249}, quae autem, quoniam fumma

duorum quadratoram nunquam per 4 efi divifibilis, prae-
termitti debet; hinc autem forma fecunda praebet .
—— (PP+4 Fr—aqy

q
Hic iam fumatur p=r1 et g=y5, fietque N=3 (L”‘;“_EF. )+t
Statuatur porro r == 2 t -1, eritque N == 5 (ft+t)— 25
unde nafcuntur ifti numeri negativi; — 19, — 29; ad pofi-
tivos vero hinc nullas accedit,

§. 28, Manente ¢=2 et a=1, forma tertia praebet
~— (PP —4y(rTr—4qgq
W= (12—t) (rra),
fecunda vero
— (PP —d4y e+ "
N""‘“(q )(71"4(1?)'_' I:

1

quae autem, ob rationem ante memoratam, eft omittenda,
Sumatur nunc primo p=+ et g=3, eritque N =5 (")
quae forma, pofitc r =2 t-+ 1, abit in N = s5{tt+t)—10,
unde oritur numerus negativus — 1o, pofitivus vero nullus
novus hinc oritur. Sumto autem p=—=11, exit o

N=13 (=) =13 (tt+-t—2),

unde nafcitor ifte numerus negativus: — 26, pofitivorum au-
tem nullus novus accedit, '

Nova Affa Acad. Imp. Scient, VXL ~ M §. z20.




o
| it N = — g ("=, quae pofito ¥ == 2t —~ 3 abit
inhane: Ne=— g (tt -+ 1), unde oriuntur fequentes numerl.
negativi: — &, — 8, — 56, — 8¢, —.9C, gul autem omney

iam fant inven'i. Sumatur vero §=3§ et P — % et g== ¢,
orietur hinc forma N=—2 ( LL;:‘*) Popatur hic r=gf-+2
fietque N—=—2 (9tt—+ 4t) unde fumito t—-~ 1, prodit

N o~ —z1c. Ex t=1 fit N=—26 At t=—2 pracbey

§. go. Nimis jomgum autem foret omnes buiug.
modi cafus profequi; pracleriim cum munguam certl <ffe’
poffemus omues valores idoneos pro N inveniie, figuidem
terminus ultra 100 extenderetur; hanc ¢b rem tantum ali-

quos cafus {peciales fubiungamus, nnde faltem novi mumen
pofitivi deduci gueant. Pro forma autem pPrima, man@n’ﬁﬁ.?

p=1, erit N:(?’J’_g‘_”){ ITrE0Y, abl iam notavimus hos faflo-
yes integros fierl unon hoffe, nifi pumeri g et $ fint fommae
j o ’ ' j. e
dunorum guadratorum. Sin aniem pro forma f{ecunda fit

L ypm-tessyfry—ag) v
lq_—{ ?ﬁ'lj )( —'_5_3-_{;,}——1'—19
fufficict ut tantum ¢ fit fumma dociom quadratorum. Hig

mgofumamus P=4 et §——r, at ,Vegg gz 8§, (319 :p.zio-deatf

)
<IN “E-——"*-'—'pj‘"_-e—-s-‘""" K:?:-:—'—Iﬁu
: N - 9 - B
Pofito ergo hic r==si-t4 prodit N——git+2t, unde auiem
aulli novi numeri deducuniur, :

o . ) T
vero ambo npumeti g et s fint fnmmae doorom quadrato
ram, vt prima forma locum habere poffit, Id quod eve
’ ' : ' niet

,

0. Caln autem poftremo fi fumamus p—1 &

5
1
;

§ 31 Confidererus cafum, quo 22 E2fomr, fimul

- ! E
i

i

b




- : > QI =

. — po g =19, fiet =TT -5 ¢
- fdiet {fumendo p — 125 § 5 et q 13, ff que N=Tm5 22,
nae fraftio fi evadat 1ntegra cafla r = f, etlam NUMEL0s In-

tegros dabit ponendo 1 =25 ¢+ f; tam enim prodibit
C g S e 269 '

N — 25 tt = z'tf+"”:§~r
haec conditio autem adimplebitur, fumendo r = 25t=+9, .
hinc enim fiet No—=oastt+18t-+ 10, unde oriuntur fe- ,
quentes valores: 10, 17, 53, 74, quorum 53 plane eft no- }
ous. Si forma fecunda pro iisdem pofitionibus utl vellemus, g !‘l'
haberetur , = : - j
’ A —— 7 1" — 169 —— T —3144 o ‘ ‘ L

=% ey — L= . : o

— oy 3

25
quae fi ponatur r == 25 ¢+ rg, tranfit in hanc formam:

* N=—o25tt+2adt-+ 1, five N—=(t+1)(25t+1),
unde patet hanc formam iam in principali, quae erat

N=(exzx1)(ayy=1) | i

contineri, fumendo a =—t; x=—1 et y =5, unde novi nu- ;
meri non funt expeftandi ' i

§. 22. Ex iis igitar, quae haftenus funt tradita, pa- |
tet valores idoneos pofitivos pro numero N usque ad 100 |
hoc ordine piocedere: S

9, 10, 1I, I, 20, 22, 23, 24, Sw, 3C; 3T 345 4%, 4.2 ' ii-
45, 455 505 525, 535 57 565, 595 6o, 61, G4, 68, 71, 72 . w
745 765 77> 78> 8T, 82, 85, 86, 905 92, 94, 97, 99, 10C, o
Sequentes autem ex hoc ordine exclufi funt putandi: ‘ B

2, %5 45 55 Oy 85 05 T2, 13, I4, 15, 16, 18, Ig, 21, ‘ ‘ )
25, 28, 28, 29, 3%, 33, 355 36, 37, 38 3% 4Cs 435 44
46, 47, 48 51, 345 55, 56, 62, 63, 65, 66, 67, Gg, 7O | | b
73, 755 785 805 83, 845 87, 885 89, 975 9% 95, 90, 98
M = _ Quo-




IO = .- ;

o2

¢

Quomodoctngue autem hos binos ordines contemplenur, nul. 'y

lum plane patefcit criterium , quo numeri idonel et ineptj
a fe invicem diftinguantur; unde affirmare haud dubito, cer-
tam methodum huinsmodi quaeﬁlones refolvendi in Analyfi
etiamnunc effe 1ncogn1tam

-

§. 52. Cum autem quaeftio, quam haftenus traflavi {
1

mus , fit quodammodo complicata , aliguas quaeftiones. fim- |
pliciores, fpeciminis loco, hic fubiungam, quas, quam din me. ¥
thodus memorata latuerit, pariter relolvere non licet.

Quaeftio L

?

§. 34. Si litterae ® et y denotent numeros Juosciri-

gue rationales; tam fraﬁfos, quam integros, invefiigare orines
numeros integros IV, qui in hac formula: N={xx+z1)(yy—+1)
contineantur. Hic quidem primo patet fumto z=zo fequen- .
tég runieros occurrére:

I, 25 55 I0s I 269 3975 50 655 82, ete.
 Praeterga vero maniféftum eft in ifta forma non folum qua~-
. drata fingulorim horum numercrum, fed etlam produfla ex
binis quibusque occurrere, quae funf '
"4 IC5 205 254 544 5Cy 52 "749 100, .
Th feilicet numerl ex. valoribus infegris littetatum x et

nalcuntor; verum mnu*nblabﬂes am oriri poflunt ex valo-
ribus fraflis.. 8i enim ponamus ¢ — ”-; et y = -, fiet

N = (B2009) (118, five N = (22 2o (zois),

ubi manifeftum elt infinitis modis fieri poffe, it tam pp~+qq
per ss quan ¥7 =+ 54§ per gqg divifionem admittat. Hie igh -
tar potiffimusm cem methodus defideratus, q_me omnes pla-.

he

~_

(!




l
s idoneos pro N, msque ad texminum quemcunque, _ 1

ne valore
amgngn‘e Yaleat.

§ 55 Siwety denotent omnes numeros rationales; . at
tam fratlos, quam Utegros, inveftigare omnes numeros integros, g

i in hac formula: N=(xx—1 Y(yy — 1) contineantur.

. '
i

 Hic autem eX valoribus integris ipfarum x et y numerl e 8
v 1’

faltantes facile affignantur, ac defcribi poffunt ; at vero ex
fraflionibus a == -% et y = innumerabiles alii refnltare i
.poffunt , quoram indolem et nexum cum prioribus perforu- o ‘
tari — hoc opus hic labor eft!

-
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Quaeftio II. | ) b
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