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o DE
 SINGVLARI GENERE
QVAESTIONVM DIOPHANTEARVM
| ET METHODO MAXIME RECONDITA EAS
RESOLVENDIL

- Auflore
L. EVLERO

Conuentui exhibit die r3 Ianuar. 1777,

_—

-§. 1.

Notum eft omnes poteftates numerorvm huius formae: o a
~+nbb femper effe fimilis formae, fcilicet xx —+ny y; vn-
de: i proponatur numerus N-=aa—+nbb, eius potefias
quaecunque N* femper exprimi poterit per talem formuldam:
N*=xx—+nyy, vbi pro fingulis peteftatibus numeri N
tam © quam y certos valores fortientur, Krit enim

Nz=(aa—nbbP?-tn(2ab)?

N¥ = @ —anab be+n(saab—n B3)?;

N*=(a*—6naabb+nnbP+n4a’b—a4anabd?
vnde lex progreffionis iam fatis elucet, et facile poteftatess
quovsque lubuerit, continuari poterunt, ope huius Lemma-
- Us, quod fi fuerit - :




N—ona--nbb et M=ce-+ndod
femper fit S
MN=(ac—nb 5)9+'n(a3'+bc)9.

2. Cum igitur, fi fuerit N=—=g¢a a—-nbb, omnes
gius poteftates eandem habeant formam, ita vt it N'zxx
—~n Yy ), DOUNL" gENUS quaeftionum , quas hic traftare infti-
tui, in hoc confiftit, Vi eac poteftates ipfius N inueftigen-

- tur, in gquibus vel numerus x vel y eunadat minimus , feu

ipfi ‘vnitati aequalis. Quoniam enim hi pumeri nunquam
enanefcunt, in integris etiam minorem valorem quam I e
cipere non poterunt; manifeftum autem eft in methodo Dio-

- phantea nullam reperiri viam huiusmodi quaeftiones refol-

vendi.

§ 3. Quo indoles huiusmodi guaeftionum clarius
bercipiaturj confideremus omnes poteftates binarii, quae fem-
per in hac forma xx 47y contineri deprehenduntur , fi
modo pro prumna et fecunda potefiate stiam fraftiones admit
tantur, fi quidem habebitur o S

o= (P @ et 4 =@+ 70
altiores vero poteftates omnes 1in integxis tali formia exhi~
beri poffunt, quenadmodum ex fequentibus exemplis elucet:

Wi—— g — (127 (1)% ergo =% Ly =71,
ot — 16 = (2)2 -7 (1)% ergo x==3§ €L y—=1,

of — g2 == (5244 ()% exgo x =5 Ly =1,

26— 64 = (1247 (3)% ergo x—= 7T €& N )
ol — 108 = (11)° -4 (1)%, €1g0 £ =11 et y — L

o8 — 256 == (9)% -+ 7 (5)% ergo x=—9 et y =5,

09 — 512 == (£3)? -+ 7 (%)% ergo ¥ =— I3 et [

20— 1024 — (31 + 7 (3% e1g0 ¥ =8I el ¥y = 3.

Vi




.

Vbi imprimis moneri oportet, in his refolutionibus pio ¢ et 3
alios numeros non effe admittendos, nifi qui inter le fint
primi, f quidem muwmeri compofitl nulla difficuitate labo-
rant; namque § in genere fuert N —zxx-+nyy, et quo-
que N*+2= W x?+nNy)?, hanc ob caufam hic perpe-
tuo nwmeros & et y inter fe primos affumi conueniet.

' §. 4. Quodfi exgo in cafn allato 2r*z=xx 475y
quantitas 4 debeat eile minima, ea manifefto vnitati debet
effe aequalis, ideoque quaeftio huc reducitur, quinam nt-
- meri pro x accipi queant, vt formula xx —+- exhibeat po-
teftatem binaril. Ex exemplis autem fuperioribus patet, id
fieri cafibus x — 3, * == 5, x == 11, dehinc autem alius ca-
fas non occurrit, vsque ad x = 87, hinc enim prodit ( 181)?
+ 5 =25, ficgue requiritur methodus hos cafus a priori in-
vefiigendi. His praemiffis vis fequentis problematis haud
difficulter perfpicietur '

Problema generale. -

| Si fuerit N—aa—-+nbb,. eas inusfigare poiefiates
ipfus. NV, quibus fiat N —=xx—+mn, quo cafu viigue valor
ipfius v in formule generali xx—+nyy euadil omnium wi-
nimus. -

/

Solutio. ' - | -
§. 5. Hic plurimuwm inuabit, formulam ea-~-nbb

in fuos faflores imaginorios refoluiffe, quippe quae refolutio

iam fommuom vinm in Analyfi praeftitit; erit igitur
N':(ca—]—..b}/——n)_(@——b]/w—-n),

vade guaelibet poteftas in genere hoc modo exprimetur:

Nt =(@+bY —ne—by —nh
Talinm autem formulatum potefiates femper fmili ratione
' ' A 3 £Xn




6 =

exprmuntur, vade fi fuerit (@ by —n) =A+By —n,
erit @—by —mr=A—By—mn hincgue fafta multipli-
catione habebitur N* —= A? + n B?; ficque quaettio huc redit,

mibusnam cafibus valor litterae B vnitati euadat aequalis;
quodfi forte fieri nequeat, ii faltem cafus quaeramur, qui-
bus littera B minimwn accipiet valorem.

§. 6. Quo autem hoc minimum litterae B pexfcrn
tarl queamus; recurramus ad formulam notifiimam ima.gina-
riorum, cui vniuerfa theoria angu.lqrum pleramque innititu,
fcilicet cof. ® + ¥/ — 1. fin. @, quippe cuius omnes poteftates

' fimili modo exprimi poffunt, cum fit

(cof. ® 7/ — 1 fin. Pp* = cof A P+ VY — 1 fin. A QY
Huone in finem -ftatuamus 7

a4-byY —n=plolP+y —1 fin. &),
atque effe oportebit e = p col ®; by n=pfin O, vnde
colligitur tang. ® — 22, hincque poITOo -

fin. O = —2¥2__ et col P= a

YieaA-nbb) Yiada-—mnbB)

Inuento autem . angulo O fador ille realis p colligitur fore
p= vV (@a-+nbb). Qnare cum fit N—=aga-+nbb,quae-
ratar angulus @, vt fit tang P—=2 l’ », fiue

By e b 1/‘.'1 - —_— .
“ ﬁn.(})ew et col O =
et quia tum et p = v N, ifta transformatio nobis praebet

@by —n =V N(of Oy —r fin. ),
ideogue etiam | '

aeb]/—n:VN(cof.(D-—]/é—xﬁn.q:-}.

§.». His iam formulis introduflis erit potefias quae-
eungue ipfius N, {cilicet - '
N‘k




| 7 |
) A ' | A - |
N = N2 (col AQ+y/—1 fin. A@). N2 (cof A D — Y/ — 1 fin. ) ¢,
vnde fafla euolutione prodit aequatio identica N*=—N* ‘At

vero fi ponamus, vti fecimus, N*—=(A+By/ —n) (A—By — n)s

litterae A et B 1ta deﬁmenmr vl: fit

A N"cofi\(b et B__N ﬁn'htb,
| Y n

hincque erit N» = A% - »n B2

§. 8. Com igitur ii cafus quaerantur, gquibus lit-

tera B minimum fortittr valorem, quaeﬁzm huc redit, vt
pro. A1l lnueftlgentur numeri integri, quibus haec formula

N” fin. Nefin. A
R
‘eueniet, fi fin.A® minimum valorem accipiet , quod viti-
que eueniret, fi angulus AQ fieret vel =, vel 27, vel
37, vel 4m, etc. vel in genere i 7 denotante [ numerum
quemecungue integrum, 7 vero angulum duobus reflis aequa-
lem, tum enim adeo prodiret fin. A P— o, ideoque etiam
B —c. "Quoniam anutem plerumque angulus ® cum peri-
pheria circuli eft mcommenfuldbﬂls, fierl nequit, vt eunadat.
A =im In eosigitnr cafus inquirere debemus; quibus an-
gulus AQ quam minime difcrepet ab i7. Quodfi enim fu-
erit AQ=—i7 4w, denotante @ angulum valde paruum,
tum vtigne eut fin. A @ — =+ fin.w. His ergo cafibus fmmula

N fin. 2

n
quo minor fuerit angulus w; vbi quidem probe perpendi
oportet, quando A fuerit numems fatis magnus, tum valo-

rem litterae B vnitatem excedere polfe, etiamfi. angulus W
fuerit

minimum adipifcatur valorem, quod manifefto

noﬁra B= Vt‘ique €0 minorem accipiet Valorem,
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fuerit guam minimus. Interim tamen perfpicuum eft, hac
methodo omnes valores exponentis A prodire debere, qui-
bus Litera B minimos adipifeitur valores, etiamfi nop OmMNEs
Gt — 1, fimul vero hoc modo. omnes cafus , quibus fit
B — 1, certe reperiri debere. K -

§. 9. Cum igitar proxime effe oporteat rp=—im
proxime quoque crit & = - Quamobrem & methodo iam fa-
proxime accedant”

tis nota omnes frafliones quaerantur, quac
ad frafionem 3, harum fraflionem numeratores dabunt valo-
1es exponentis A, denominatores VeIo ipfius i; €t guo acet-
fatius iftae fraftiones cum fraftione 7 conuenient, €0 minc-
ses* valores pro littera B cefultabunt , guornm OmMuIiTIL mi-
‘pimi erunt i, guibus fit B= E.
~ Exemplum 1. L .

§. 1o0. Huoluamus fecundum haec praecepta -catiim,
quo a=—71; b=—=1 et n =2, ita vt numerns nofler propo-
ftos it N — a, atque 3" == A” - 2 B2, ficque eae poteftates
ternarii inueftigari debeant, quibus fiat gt = A% =, guod
enenit cafn B = 1. Practerea vero Gl ecs cafus inuedth
gemus, quibus B fit numerus fatis parsud velutd 2 vel 45
vel 5 etc., propterea quod cafus B—— 3 hinc excludunivs.
Hic quidem ftatim ifti cafus fe offerunt: gl — (1)? 4 2} &
(#)? 4 2; vnde quaeritur, an tales cafus etiam in maloribus
poteftatibus exiftant. | |

R w—

|

§. r3.. Cum igitur Gt ©=1; b= et n =% quaeri.',“*
oportet angulum ¢, vt fit tang. & =V 2, ideoque !tang. O
~310,1505150, vnde colligitur D=54% 447587, 10, quem angw
lum in minuta fecunda conuertamus, gao facilins eum cunt 7
gomparare GUEATIUS; eritque P = 1 97048", 19. Quare cum fit

et
7=




= 9

. . ' 4T~ 64805000 14
w — 6480007, erit fraftio nofira refoluenda o = Do » CULOS

numerator per denominatorem diuidatur, tum vero refidutum
- dabit diuiforem pro fequente dinifione, in qua prz}ecede.ns
diaifor fiet dinidendus, hocque modo eaedem operationes in-
ftitnantar, quibus vulgo maximus communis dlmfgr‘ quaert
folet, vbi imprimis quoti ex fingulis diunifionibus oriundi fol-
licite notentur’: |

199704819 | 64800000
170566290 |59114457

2648I9C| 5685543
23349781 5296380

7595

. 5685543

W G

339163

&

fn

313212] 389163
303804 313212

687]9408 75951 [8
8931 7526413
210|494 68471
420 47719
39159 2103
39|  I71jT
- 3 3/18 - 39]2
Vi IR 86116
of 3

§- T2. Jam ex his quotis ordine dispofitis formentur
more folito fraltiones, dum -continue tam numeratores quam
denominatores per indices {uprafcriptos multiplicantur et

~ Praecedentes adduntnr, prouti hic videre licet:

- Noua Aela Acad. Imp. Scient. Tom. IX. B | 33




.. o IO

;T3

oy

0:'

3

;25 63 1 45 83 I
: 0. 93, T48. IO. 832, 6E07. 89583 .
5 3> %> 355 > D53) Bowr Tl

Hae eénim fraftiones continuo propius ad ipfam fralionem
3

propofitam £ accedent; vbi imprimis notari oportet, quod
eae fraftiones, quae maioribus indicibus l'e{'pondcnt caeteris
paribus, quam minime a veritate aberrent. Has igitur frallio-
nes , quousque licuerit , percurramus. Prima quidem I fia-
tim dat A= 1, vnde fit 31:('1)9—4- 2. Secunda fraftio £ prae-
bet A= 3, vnde fit 33=35%+ 2, ‘quae ergo, acque ac p111na,
exafle quaefito fatisfacit, propterea quod indices 3 et g iam
fatis funt notabiles. Ex tertia vero fraGione ¥ oritor A= 10,

i'-l‘

Q= G
L]

‘eritque 3% —= 50049 — A+ 2 B?, vhi foret Bz o et A= 243,

gqnam refolutionem autem hic reiicimus. At vero mox patet
efle 59049 == (241)%+ 2 (22)%, vbi igitur efi B == 202, neque
autem hic valor tam paruus eft quam defideratur; cuius rei

ratio eft, quod index. fuprafcriptus 2 non fatis eft magnus.

Idem autem ifte valor PlO B muentus ex Ipfis fOI’HlULb no~

N-"- fin. 2 @

| yn
oh A— 10, N“—a, n—oz2 et CI)—“54.,4.+,3 L, I9 , erit
A (D — 54705, 21/, 22, hinc auferendo 360°, erit A ® — 1845,
21” 528 = o 70, 217, 22”3 €x quo angulo calculus fequen-
i1 modo per logarithmos 1nﬂ1tuatm :

firis elici poteft. Cum enlm 1ntlene1'1mus B—=

[ fin. AD=— o9, 1093310
l3%=2,3856063

- Summa =1, 4920393
Subtr. 1y 2 — o, 1505150

I B

I, 3424223, €rg0 B == 22,

1




—— ] ] p—

' A
QOuin etiam ex noftris formulis valor litterae A == N cof, A
definiri poteft hoc modo: o
I cof A CD =9, 99_64.i08
[3°=—2,3856063

P A == 2, 3820191, ergo A == 24r1.

§. 13. Simili modo eucluamus fequentem fradtionen:
B, quae, quia refpondet indici fatis magno ¢, promittit no-
- tabilem folutionem. Hic igitur erit A == 23, vnde colligitur
" Ad —1258% 557, 87 et peripheriam auferendo, quoties ferl
poteft AP —1v8% 55, 8" — 7 — 19, 4/, 527, vnde litierae
A et B fequenti modo computentur: - '

Leof AP == 9, 999926 | 1 fin. AP =8, 2757219

3 _ 03 ,

INS —=5,4868944 IN2 — 5, 4868944

. TA —3,4868220 Summa == 3, 7626163
ideoque A == 306773 1y 2 —c, 1505150

IB— g, 6121013
ideoque B == 4093.

Hinc ergo fit 3% == (306773)° ~ 2 (4098)% vbi igitur valor
Z_litterae B valde prodit magnus, etiamfi index 6 ft fatis no-
" tabilis.. Hinc igitur iam tuto concludi poteft, ex fequenti-
bus fraftionibus multo adhuc maiores valores pro B elle pro-
dituros, quos adeo hac methodo, ob infufficientiam tabula-
rum logarithmicarum definire haud licebit. "

B 2 ' | Ex




Iz———-i

Exemplum 2. .

§ 14. Quoniam omnes poteftates binarii , vti vidi-

mus, in forma xx—-7ny y continentur, quaeramus €as po-
teftates, pro quibus valor ipfius y fit quam minimus, atque

adeo vnitati aequalis. Hic ergo erit N—=2; n—17; T -

vero o —% et b= £, vnde ergo quaeri debet angulus P, vt
fiat tang. @ = ‘br”c’; » =/ 7, ideoque I tang. P =10, 4225490;
confequenter ipfe angulus O = 69°% 19/ 427, 67, Quare fi po-
namus =t = A?-4-7 B erit |

taiy

B

‘cb'f.'_h ® et B—="

B

:flIl‘. KC.D
V7

- §. T5. Vt iam valor ipfius B prodeat quam minimus;
in eos cafus inguirere debemus, quibus finus anguli A ® mia
 pimus euadit. Totum ergo negotium Tedit. ad euolutionem
fraftionis -, cui fraftio 2 proxime debet effe aequalis. At
vero in minutis fecundis habebimus $ = ps9462”,69, ita vt
ob m= =64‘87'ooo” puo'lui oporteat hanc fxa’&i@nem_: 'c’g_ =
vnde fequentes quoti oxientur: 2, I, I L2, ¥6,6,1,2,75 X, 65
1,0,11,2, ex qubus fequentes fradtiones continuo propius

ad verum valorein accedentes formantur:

A==

2313152516565 15 25
1. 2. 3. 5. I3. 2I3. IoOL. Is04
0r Tr» I> 83 52 822> 2912 59°

Ex harum fralionum primis ftatim prodeunt cafus notiffi-
mi, veluti ex gunarta it A — 3, vnde colligitur A P—=2m—
139 517, 267,65 , €X quo angulo litterae A et B huic in
modum deriuantur: L - '

I cof.




13"

Leofl AP ==09,9877885 lﬁn.?\d)_..g,3689-1-+3.
lN*:c-,'-;szsvso 7N“—-®;‘75 5750

LA —o, ,4.00635' 5 Summa — o, 1215108
ideoque A——s,s | 1Y 7 =0,4225490

 IB=—g9, 69 39703
ldeoque B=—o,5. :

vride 1eq111m1 fore 25 — (f-‘I)2 —+ 7 (4 2, 1deoque“per 4 multi{ .

plicando erit 27 = (11)%— 7 (1) | o \

§. 16 Q_umta autem fraflio 153 hic eft memorabﬂls .

quia habet indicem 1o, ideogue valde paruum valorem pro
B polllcetur. Sit igitur A = 13, -exitque 13 § == 9c0C, 50%
147,91, fiue binis 16&13, queties fien pote{’c, fubduélis, erit
C 13 =% 50, 147/, 91, vnde httﬁlae etB fequsntl mocio
' ‘deﬁmentur v

1 cof. 7\(13__9,99995‘,, lﬁn.?\(l)_u_s,, '543107

! ,22 —1,9566949} | I o8 =1, 9566949
IA—1, 95664.355 S_umfha —c,12I5056
A=90,5 - 1Yy =0, 4225490

I1B—g¢, 6989566

vnde feqmmr fore 2B —= (g0l)* -+ (2)%, fiue per 4 muluphu
cando erit 2¥ — (181)* + 7 (1)%; vb1 valor ipfius B tam
paraus prodiit, guoniam index refpondens 16 eft plae_magnus.

S
'

§. 5. Hinc iam fatis intelligitur, eX fequen‘rlbus

frallionibus tales cafus, quibus B fiat vel £ vel 1, refultare

non poffe, mﬁ indices fuprafcripti adhuc multo . fuermt ma-
B3 o io-

ideoque B—o, 40999 =0, % .




N I + B

fores , quod cum non eueniat, fatis tuto affirmare licet, inm
‘maioribus poteftatibus binarii nullas amplins occurrere, quae
fint formae A?-++. Quod quo facilius perfpiciatur, confide-
remus fequentem fraftionem % » indigi 6 fnbferiptam, vnde
fit A== 213, Hinc cum fit 13 O =" 906’ so, 147,91 &t
200 O — 13850% 2’ 147, erit 213 O == 14759% 527, 28”5 71,
wnde totam peripheriam, quadragies fumtam, fubtrahendo re-
manet 213 O = §50% 527, 287, 71, cuins complementum ad
-tbtam'peiiPheriaxﬁ eft 0% 9", 3175 29 Calcylus -exgo ita fe
habebit: ' | e - - :
ool 213 Q= 9, 9959990 fin. 213D = 7, 3400896

125 —52,0506048 1 L2232 0596943

1A =42,0596938 | Summa == 39,3997339
- - ; 1y 7= ©,4225490

b 1B=3ss 97;7-; 849

§. 1s. Hinc igitur patet hoc cafn numernm A ex
siiginta tribus figuris. conftare, quas ergo €x tabulis me qui- .
‘dem xeperire licet; at vero alter numerus B, etiamfi refpetti-
ve fit minimus, "hic tamen adhuc vsque ad 29 figuras
excurrit, quae ergo pariter per tabulas inueniri neque-
unt; fu_ius' rei ratio in eo manifeffo eft fita, quod pote-
ftas =2 tam enormiter magna euafit; ex quo perfpicuum  eft,
multo minus in altioribus poteftatibus minores valores pro
B exfpeftari poffe. His igitur mifiis alind problema huigc
affine fubiungamus, quo il cafus quaeruniur, quibus littera

A minimum fortitur valorem,

Pro-




:E.’él""_, vnde erit vi ante

rs
‘Problema. =~ -

Jtates: N* ecandem formam A~ n B accipiunt, inuefligare
eas poleftates , - pro quibus litiera A minimum adipifcatur ve-

lorem. "
| Solutio, -
~§ 19. Hoc problema fimili ratione, a¢ praecedens ,
refolui poterit. Quaeratur feilicet angwlus ¢y vt fit tang, @

) ' !
Ao . '
Nefin.a
T | n : :
Qudre vt lttera A minimum acquirat valotem , neceffe eff

&

A -
A=Ncol A} et B

vt cof. A euadat minimus, id quod eueniet, fi fiat proxime
AP =7; vel IT vel ITetc.ideogue generaliter AQ=2E0T

2

vnde debet effe proxime A=——=27*+T 7T | fine _2% -— m

2 %

i1 F ¢

§. 20. Totum ergo megotium hine redit, vt smnes
fraftiones quaerantur ipfi 3 proxime aequales, gquemadmos

‘dum ‘iam*fecimus pro fuperiore problemate; at vero ex his

fraltionibus eae tantum hic adhiberi poterunt, gquarum nu-
meratores fint numeri pares, denominatoreés vero impares

ac fi talis frallio ocewrrat, quae fit 2L {umi oportebit

Qg—i—I’

A=f; tum enim, ob cof. A minimum , numerus A mini-
~mum valorem obtinebit, qui ergo erit vel 1. vel etiam wvni-

tate maior, quando feilicet minores wvalores locum habere

nequeunt; contra vero ewidens eft his cafibus alterum nu-
-merum B maximum effe adeptwrum valorem. ]

§ 21,

Si fuerit N=aa-+nbb, quoniam omnes eius pote~




16—

§. 21, Applicemus hoc ad binos cafus fupra tralta-

tos, ac primo quidem Pro priore erat N =38, ¢ =1, b—'1

et n=2, vnde prodiit tang. O—=y 2 et =754 445 87,193

hinc autem fraltiones Ipfi 4 proxime 'acquales repertac funt: .
| 8,85 25 0y I, 45 & 13, I,

1. 5. 10. 93, L5, L. 32, G807 8563
83 T» 35 7132 452 32 oEzs D06 212412 . .
10

intef quas occurrit fraftio numeratorem parem habens %, vn-
de fit A =5, ideoque poteftas 3’ — 245, qUae manifefto eft
(1) = 2 (11)% ita vt hic fit A== et B—11, qﬂﬂos_irald-
yes etiam formulae fupra datae praebent. Cum enim fit

A=s, erit A D= 273% 4075407 95> fiue A = 938% 4075 4075 955

fiue - eins complementum’ ad 180% 86°% 1 ¢/, 197,05, vnde

talculus ita fe- habet:

] cof A = 8, 8071943 | fin. A P =9, 9991046

T

]32—=1,1928032 | - L3 T, 159.2303'2

1 A= c, 0000005 Summ&: 1, _191-90‘73'
i@mﬂ@ﬂﬁ!- : 1Y 2= 0, I505150

1B == 1,0413928
| ideogue B =11, h

-

§. 22, Haflenus guidem tantum fraliones principa-
les ipfi -% proxime aequales - exhibuimus, -dantur vero etiam
hniusmodj fraftiones minus 'principa,leé; quag oriuntur ex in~
dicibus .fupngcliptis , 0 vnitate vel minuantur vel augeahw
gur. Cum enim indices fint quoti ex diuifione oriundi, facile
intelligitur, vbi quotus fuerit — 9, ibi quioque fumi potuifle
five 9 — 1 filue 9+ 1. Hoc obfernato fubfcribamus feriel il-
layum fraftionum principalium etiam minus principales, fe-
quentl modo; - ‘ '

33
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e

| o]

: ) 69 Is :
© o cId 8. To. Rl ms. - Sl T Y
02, .I» 3 22 353 - _ D DR
n 2- 3 z_. 7 ,AI—_B.‘ L— 3_5_. ) 7' ! ) - ;_ o
I> 2. %3 38 e RS A
4. I3, ®. IU - o :
X2 A2 IOJ‘ o+

ch 1g1tul occurrunt numeratores pares 2 et 4, vnde fit vel -

A==1, vel A—=1; priore cafu eft 3% = (1)>~+ =2 (1) 31'
tero vero 32— { I)g—-[— 2 (2)?, ficque vtroque cafo A =1
quod quidem tantnm euenit in fraftionibus initialibus.

§. 23. Simili modo pro altero cafu, quo erat N—=2;

n=Y; af—% et b=}, prodiit angulus @ = 69°% 175 427, 67,-
et frattio _5 dederat quotos 2, I, 1, 2, 16, 6, I, Vnde :

-fequentes “formantur ﬁa&lones tam prm(:lpales, quam m_mus

principales :
I. 2.

2. 3. 5. I3,

DJ K I2 (23] h 2
1. 8.
X2 32

2. 5. 8. 1Is8.

‘I 2> 32 12>

_vnde numeratores ‘pares praebent vel A =—1, vel A= 4, vel

A=9. Ex prime valore A=1 fit 2T=(] )9—1—7( ¥, fine 2°=(x)2
= {1)% Ex fecundo valore fit 24:.(§)~ + 4 (2 )9 fine 26=(1)*
+7{3)% Tertio habemus A=—g9, pro quo calu calculum
noftrum inftituamus, et ob AP = 6230, 39/, 247/, 03 ___—:,. 3%
~+ 83% 397, 247, 03; enit

! col MD—Q, 04330474 | [ fin. MD““p, 9970329

Z-Nﬁ_—::,3546350 - ZN°‘-I,35+6350

1A —o, 3979424 | Summa=— 1,3519659
ideoque A == 2,35 - 1y 7 =0, 4225490
o lB:o,9294.i89.
ideoque B — 8, 5.
Noua Atta Acad Imp. Scient. Tom. IX. C fic-

m——
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< | T X 8"‘"—'" L o
ficque erit 2? ::(é)z-—i— ) {1)?, fine. per 4 mUltipli.c ando exit
. o =1 T ; , : 1
ol — (5)2 -9 (17)% Atque hinc tuto concludere licet, pro
maioribus exponentibus. X valores’ Titperae A contimuo mul-
to maiores effe prodituros. Caeterum quia- hic ¢alculi ge-
nus provius fingulare occurit, fperamus hanc fpeculationem
Geometris non. effe displicituram. - - - clationem
[
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