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644 - SUPPLEMENTUM IX.

' 3.) De formulis integralibus implicatis, earumque - evolutione et tfah.s-
formatione. M. §. Academiae exhib. die 20 Aprilis 1778,
§. 6. Talium formula'rum( implicatarum forma  generalis
.ita exh1ber1 potest . )
fpawfqawfraxfsa:c eter . L
ubi guodvis signum integrale - -omnia . sequentia’ in. sé eomplectitur,
Ita -ad :valorem ; hujus expressionis - -inveniendum ‘a. ﬁne est 1n01p1en-
dum, p031toque integrali /50 2 ==8 eut Sy o
fiazr:fsax fSJBx, few T

cujus valor 51 ponatur =R, erit

fqaocfraocj‘s‘a:n quax
quod integrale si- ponatu_r == Q, .valor ipsius formulag propo- .
gitae erit — /S Q p od x, ubi per se. mtelhgltur, in quahbet inte-
gratione more solito constantem a1b1t1ar1am in calculum intro-
ducl posse.- ' ' ' '

« §. 87. Hic scilicet’ probe tenendum est, istam expressio-
nem / p 0 :rfq 0 = non significare productum ex formula / p o =
in formulam f godx, sed integrale quod oritur, si tota formula
differentialis p.9  / ¢-0 x integretur: at vero sl vgli‘mué pro-
ductum talium duarum formularum integralium designare, id inter-
posnmne puncti fieri solet hoe modo Spox. [ g0z, ub smhcet
punctum declarat p1aecedentxa signa mtegraha non ultra hunc ter-
minnm extendl debere, ita haec forma =~

SPdn/Sqdm. [rm fedw
exprimit pzoductﬁm, quod - oritur s formula /' p E)mf q a:x; multi-
phcetur per [/ r éxqcfsax ' :

&
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§. 38. Mic igitur’ signandi no§ prorsus contrarius usu
est receptus, atque in formulis differentialibus  observari. solet, . ubi
talis expréssio d x 0 y @ % .deviotat productim trium. dlﬁezentlahum
Dz, 0y et 0%, ita ut smgula signa differentiationis tantum litteras
immediate sequentes afficiant: "at si velimus verbl gratia d:ﬁ’erentlale
hujus expressionis = 0 ¥ 0 =z expumeJe hoc. interpositione puncti
fieri solet 0.20yd=, ubi pumctum Sngﬁcat praeﬁxuma com- .
p]ectl totam expressmnem sequemem. - i ;

§ 39. Tales autem formulae integrales implicatae potis-
'smnum nascuntur ex continua .integratione aequat:onu*n mtegrahum
lmeanum, quarum forma in genere est

pa L2 1208 1 s07F 4 ete. = X,
ubi liiterae p, ¢, r, s, etc. sunt functiones datae variabilis o,
cujus etiam functio quaecunque sit littera X, altera vero varia-
bilis z ubiqué unam tantum tenet dimensionem, prouti haec forma
generalis hic exhibetm“ ‘ad ordinem tertium differentialium "refertur,
- ideoque ternas mtegtatlones postulat, totidemque constahtés arbi-
tiarias involvers est "censenda, hic scilicet ad methodum mtegrandl

'maxime naturalem respicio, quae per’ ternas  integrationes succes-
‘sivas integrale desideratum producat. ‘

§. 40. Tali scilicet aequatione. proposita ante omnia
nosse oportet multlphcatmem quo ea reddatur integrabilis, .quem

. ergo supponamus esse = o P, aique integratione peracta prodeat
ista aequatio ' S o
' 7 Baz .
R VS £
quae aequatio jam est ordinis secundi; quod51 jam ponamups hu-

jus multlphcatorem idoneum esse :aP’ fatta mtegratlone oridtur
haec ‘aequatio primi ordinis, quae it

'z e_a_Z'——fa_Pf__fx.aP_, A ._
Yol IV. | ‘ ‘ : 60 -




S SUPPLEMENTUM IX. ' .
pro qua si 0 pY fuerit multiplicator Idoncus, completum mtegrale
induet hanc formam _ '

— /3P’ fDP S XDP.

Sicque quantltas 'z exprimewr per formulam integralem Implicatam.

e "

+ §. 44, Tali autem forma pro jntegrali inventa praeci-.
puum negotium huc redit, ut ea ita evolvatur, ut formula con-
“tinens functionem mdeﬁnltam X, gquae-hic terna signa integralia
habet praefixa, plus umico ante’ se non habeat;, quamobrem quem-
admodum talis reductio commodissime institui queat, hic ostendere
_constitu, anmdem nisi certa artificia adhibeantur, hujusmodi operatio
calculos maxime molestos postularet,

§. 42. Im 'genere autem hujusmodi formulas implicatas ita
repraesentemus '

fapfaqfarfasfatetc.
pro quus evolutione a casu duorum sxgnorum integraliim inchoemus,

et-quia erit fap_/aq —=/¢0p, reductio vulgaris dat pg— /pog.
Jam loco p et g iterum scribamus fap et /' 0¢, atque evolutio
ita se habebit :

fapfaqu—-fap faq-—faqfap, | ' |

ubi in genere hanc aequalitatem notasse Juvablt

_SopSdg—Sop. farM—qufaP:O

s

§. 43. Consideremus 'nﬁnc;formulam tria signa integralia
involventem == /'3 p /0 ¢ S O0r, et quia ut modo vidimus est
fa g/ or—qgr— fgdr, nostra’ formula in has partes dis- -
cerpitur S grop—f ap_/‘qa: , quae posterior pars  reducitur

y ad hanc formam p f.g 0 r— /pgdr, sicque formula nostra erit
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Sqrop—p/fgor—+fpgor Quoniam nunc .requiritur, ut

elementum ¢ r in singulis partibus unicum tantum signum integrale

~ habeat pracfixum; ponamus g op =0y ut sit’

= fgO0p=/0p S dq, ertque
Sqr op—=/r au_—rv—fvar,

hincque 00111 gitur

[Pgdr—fodr=/Or(pg—)=/3r/pog.
Jam loco litterarum fnitarum differentialia rursus mtroducentur, at-

que valor quaesitus formulae SOpPSOqg /S Or sequenti modo ex-
‘primetur

sopsag. Sor—/0op. faif8q+farf3qfap,_

ubi in singulis membris elemento 0 r unicum -signum integrale est
pracfixum. ,

§ 44. Inter terna igitur ‘elementa ap, dg et or se-
quentem relationem notari operae ent pletlum

SOPSIGSIr— [P S3G- SO+ foqu—farqufap 0,
quodsi autem similem reductionem pro casibus plurinm SIgnorum
mteglallum exsequi vellemus, in calculos molestissimos ac taediosis-

_simos delaberemur; interim tamen ‘totum hoc negotium per se-

quentia theoremata facillime et planissime expedietur, et quoniam
singula membra ope puncti in duos factores resolvi convenit, ubi
talis factor deest, ejus locum unitate supplebimus. }

il
aF

Theorema i.

. 45 Prq unico elemento a p haec relatlo habetur
_/‘Bp { — 1., /0p=—0, maxime obvia. ,
. 69'

v
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Theorema 2.

§ .46,  Inter bma elementa Bp et 0 g semper locum
habebit haec relatio :

fapfaq i-—-fap faq+i faqfap.:o

Demonstratm

Ad hoe dernonstlandum SUfﬁCICt ostendisse , differentiale
/- hujus aequationis esse —= 0, quoniam vero singula mémbra bi-
t nis constant factorlbus, seorsim considerentur. differentialia ex fac-
toribus - puombus et posterioribus oriunda, hic igitur ex factoribus
prioribus  oritur differentiale & p (/0 ¢ .1 —1./0 ¢) =0 per
theorema -4. ' At ex factoribus posterioribus oritur differentiale -

—q(fop.t—1./0p)=0 T
Theoremd 3.

. '§ 47. Inter terna elementa 9 p, D¢ et dr. semper haec
relatio locum habet ; -

SopSoqsor. 1—-fapfaq /ar+fap faffaq-i farfaqfap_.

Demonst.l at16

.Hic iterum, seorsim perpendantur d1ﬁ“elent1aha tam ‘ex prio-
, ribus guam ex postenonbus factonbus 011unda, €x pnoubus au-
. tem oritur

BP(/quBJf 1-—-faq Sor—+1. fazfaq)
cujus valor manifesto ad nihilum redigitur per theorema 2. si sci-

licet litterae p et ¢ uno gladu promovea\ntur, tum vero differentiale
ex factonbus posterioribus ortum est )

—3r (/AP Bqg. A —/S3p. /D g+ 1. faqfap)

cujus valor pariter per. theorema praecedens -evanescit, quoniam
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_igitur ambo_ differentialia sunt == 0, ‘etiam ipsa forma nihilo vel
etiam constanti aequalis esse debet, evidens autem est\ constantem
sponte involvi in siguis integralibus. ' |

The01cma 4.

§. 48. Inter quaterna elementa dp, d¢q, or et as sem-
T pEI ista relatic locum habet - .

4 fapfaqfarfasi—fapfaqfai fas
| /P SDq. S5 [ Dr—[Op. SIS fBr faq = 0.
—l—ifasfaifaqfap ' o

. Demonstratio, -

Differentiatio factorum pumum suppedltat sequentem €X-
pressionem

j | Bp(faqfarfas 1—_/8qu1 fas+f3q fa:fas—ifaqfaifas)
quae ob theorema plaeccdens ad nibilum reducitur.  Simili modo -
difrelentiatio factorum posteliorum piaebet hane expressionem

-—as(fapfaqfaf {— /Op/Dq. fai—a—fap Sorfog—1 fazfaqfap)

'quae ob theorema 3. iterum est =< 0.

Theofema 5. , -

~

§. 49 - Inter quina elementa ap, aq, Jd BS et Bt
sempel haee relatio locum haber . .
SOpSOq SO fOs fDL. 1-=—fapfaq./a rf0s, SOt
4 /OPSIGS I fOE D5 — JOp DG SIS D5 fOry = 0.
/P fOLSDSfOr[Dg—1. [0/ DsfOr[Dq/Op
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I

Demonstlatio ) (

HL‘IJUS theorematis demonstratio prorsus eodem _modo (

habet ac theorematum plaecedentlum ‘smque clarissime jam  est

evictum' tales xrelationes perpetuo veritati esse. consentaneas, quot-
cunque etiam elementis fuerint composita.

§. 60. Quo vis horum theorematum clarius perspicia-
tur,- operae pretium erit, ea per exempla determinata illustrasse
ponamus igitur esse '

dp=a'—1dx, dg== Pt Dz, ar——a:v-iax'
os = "toz, ot= a1z,

atque ex theoremate primo statim aequatio identica nascitur

o o -
x x . .
— —— == 0, Verum theorema secundum nobis praebet _hanc
o o : . s
aequationem

~ ot B N

R
Bla—+p)  ap a(@+B)

unde per x*+P dividendo prodit haec aequalitas
-1 1 1 ‘
Ferm se T aerm — 02

cujus veritas satis facile in oculos incurrit, -

§. 51. Hae porro positiones in theoremate tertio intro-

; ductae producent hanc. aequationem

ma+f3+'y xq-l—ﬁ-%_’)'
v(w+f3+v)(f3+v) By (e+B)
xﬁ+[3+')’ ’ xa—’_ﬁ?}""y .

TBEY) @B ErBry)
unde per x*+P+7 dividendo prodit haec egregia aequalitas
1 1 1 - 1 -

TEFNE D BVEatD T e AN e ®) @B O
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§. 52. Mae positiones iterum in theoremate quarto sub-
stitutae dant hane aequationem

&Py ' xm+i3+'>'+§

3G @+ y+B)P+y+Bra)  y(y+B)(y+B+a)
By 38 e+ By -8 '

F—W(ﬁ*fx) (y +9) aﬁ(ﬁ+v)(f3+v+5)

xeHBv3-3
Ta(a-rB) (a+B+y)(a+B+y+9)

quae pér'xd‘ﬁ‘ﬁ*f'}’“f“s divisa producit hanc aequationem

acs'—w_y)(s;;—w—im(aaw—ta+»a)_eww+h)tv+p+a)

‘xf”?:ryﬁ«é%l)(fv+6)“—aﬁ“(ral-i-v)iaa—n—n/—:.-&) (=
A+a(a+ﬁ) (a+l3+1W)(a+ﬁ+T+S)

—_—

'§+ 53. Denique enedem posmones in theoremate quinto
subsututae producunt hane aequationem :

pl By -3k
E(€+5)(s+3+v)(s+5—+v+(3)(e+3+’v+ﬁ+a)
e A
s5(5+fy)(5+'y+ﬁ)(3+y+ﬁ+a)
+ ot By ' ,
Sy (v+B(y+B+a)@-+e) \ —o,
tt-i—ﬁ-f—')f—}—é'-}-e ) (
Bv(ﬁ+a)(v+5)(v+3+8)
i} 05-1*5'4—’?“!—5—}—5 N
s aﬁ(ﬁ+v)(ﬁ+v+5)(ﬁ+v+5+6) 5
: R SRS

- a(a-!—ﬁ)(oc—!— 3 'y)(a+(3+'y+3)(a+ﬁ+y+§+a)
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.quae pe1 m“+‘3+"’+5+’- divisa dat hanc aequatxonem max:me no-

tatn dignam , ' , -
‘ ‘ . 1 ‘ )
) V) EF S Y -B) ETFv 4+ B4a)
. v ) 1 .

TSt ENC YR+ B+ w
) .

L R YOy gy e —q..
| 1 |

RV (RSP TV 3y gy S
i

+a(3(f3+’)') (Btvy+){B+Y—+ 8-z
1

(a4 B)(a~tf4-7) (a+ P +v 8 (a+B4v4T4¢)
§. '54. . Haec theorematis eo wmagis sunt _'fﬁemorabi!ia,

guod eorum veritas non mnisl per plures ambages in numeris ex-
plorari potest, ideoque multo” majorem attentionem’ merentur, quam
 aliud simile theorema, ad quod nuper sum perductus , - quippe
cujus demonstratio haud difficulter exhiberi potest, quod-ita se habet.

Theorema numerlcum. o o :

Sumtls pro lubitu quotcunque numeris veluti quatuor a,ﬁ v 0,
si hine totldem alii sequenti modo formentul
a==oa, b—a 4 3,
, c:rx—l—-ﬁ—f—'y et d:aﬂ-ﬁ+'y+8
similique modo etiam isti
D=3, Ce=84
B3+ ~+f et A::S—i—«'y_-i—ﬁ—l-rx,

tam sempel erit
1

1 TR R
abed abcD+uZaGD_4-aBCD+ABCD—"‘O'v
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Demonstratio. -
§."55. Binae fractiones priores inventae, ob D ~— d== — e,
. . 1
dant fractionem — —=s; quae cum tértia con_]uncta _producit —?i'(:—]-),_ .
cul quarta fractio. juncta dat dBGD, quae [ob d Al a ter-
mino ultimo penitus destruitur. '

§.-56. Ope superiorum theorematuntl, omnes formulae
.integrales implicatze, ad quas integratio aequationum linearum per-
ducere 'solet, facile resolvi poterunt . Pervenitur autem plerumque
ad tales formas:

z::faqfxap,Z::farfaqfxap, _ -
Z==/0s/0rf0q/X0p, Z=/0t/Ds/0r/oq/Xop ete.

ubi litterae. p, g, r, s, f, etc sunt functiones datae ipsius X,
at vero X {unctio quaecunque ipsius «; atque hic tota resolu-‘
tio-ita institui debet, ut in singulis membris functio. haec indefinita
X unicum tantum signum integrale habeat praeﬁxum hoc igitur,
ope_supeuorum theorematum, facile praestari poterit, si modo ibi

loco elementi 9 p séribamus” X 9 p, quo observato singulae reduc-
tiones sequenti modo se habebunt

1. Resolutlo
formulae integralis

So9SXQp.

§--87. B8i loco o p scribamus X'()p thecnema secundum
§. 46. nobis suppeditat hanc aequationem:

fXanBW—fXBP.faQ+J9qu3P'"0 ‘
cujus postremum membrum . est ipsa mostra forma reducenda Z,
consequenter resolutio statim dat ' '
Z:VHq.ﬁXBP—fXBPfa%
Vol. IV. _ | 70
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' sdeoque ob. /'O q —= ¢ habebimus
Z2=q/X0p=SXq0p.

_ ‘ Corlol.léf'i'iur'n.
" § 8. Si fuerit q:‘ip,'erit :
| Z:prBp———prap
L Resolutio- |
'+ formnlae implicatae - ‘

§. 59. Pro hoc casu sumamus theorénia. 3. § 47, un-
de, si loco ‘ap scribatur X 9 p, deducimus hanc aequationem

fxapfaqfa; —[Xopfoq.for +fXBp fa:faq—-farjﬁqf}iap_

cijus postremum membrum est Jpsa fcnma reducenda Z, hmcque
adeoque ‘colligitur ‘ '.

Z=/0r/0q./XDp— Jor. fXapf5q+fX8pfaqfa:, i

quae ergo reducta dat

Z:fqar.fXap-erqap-+-f_X8pfraq.

Cor ollarjum

_ §. 60, &i ergo hie”fuerit g —=r=—p, prodibit ista re-
solutio:

= fapfaprap sppSXop — PfXPaP"szXPPaP”

III. Resolutio |
hujus formulae implicatae
Z=/0s/0r/0¢q/SX0p.

§. 61. Pro’ hoc casu sumamus theoréma 4. §. 4s. ‘unde
si loco op scrlbatm Xop deducimus hanc aequatxonem

- .
4
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fXBPfaqfarfBS~—fX3Pfaqfar S3s-+]XdpS2Y. stfafg .

~fXop: fasfa:faq-*-fasfarfaqfxap

cujus, posiremum membrum est ipsa nostra formula, reducenda, Z;
hincque adeo collwlmus -

7 e fasfarfaq fXBp-—stfar fXBpfaq
) SO fXapfaqfar——fXBprqu:fas,
quae ergo reducta pracbet

e grasfqa; fXBp-——fiE)S quap+SfXqufB¢

~[X0pSfogSsor.
/ o |
o ~Corollarium, f\l
. §..62. 8i p‘onatur s == r == ¢==p, tum prodibit ista’
* resolutio '

IfXP"’BP

1V. Resolutio
hujus formulae implicatae.

L=/t s/ or [ g/ XDp:

Z— 36]) SXIp—y l)PfXPaP+anXPPaP

§. 63. Pro hoc casu sumamus thcorema 5. §. 49 unde

si loco 9p scubatur X 9 p, prodibit ista aequatio’

IR 3pSagsar 0SB SXDpSIq IS5 SD)
+SX0pSqSdr [ Ot ds— SKdpfOq.[ot/ds/OF —o,
+/Xop. fatfas‘faraq—-fatfaéfarfaqfxap

cujus postlemum membyum lest '1psa nostra forma reducenda Y/
/ unde elo‘o prodit ' '

Yo ' q0%

;
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fathSIBrfaq fXBpwfatfasfaz SXApSdg
Z—“{ +/0t/0s./Xdp/3q [/ dr— [ L. fXBpfaqfarfas
—f—fXBprqfar/'asfat :
quae élgo reducta praebet
SotSosSqgor. fXap—fatf;as SXqdp
Z—3 +/s0t. S XOpSr aq——thBpfaq/sar
’ '-;—fXBpfaqfarftas

- Corollai*ium

. ]§. 64. Si hlc sumatur t: 9""'r'—q_p, tum Plod]blt
1sta resolutio ‘

7 — 24p fxap—lp fXP8p+‘PPfXPP8P

| PSXpPOp+ 4fXP"Bp <

§. 65 Ouo indoles harum resolutionum clarius pcrsplcxa- -
tar, quoniam litterae p, g, r, s, £, functiones datas ipsius z de-
notant, idecque ommnes expressiones ex iis formataé parlter ut cog-
nitae “spectari possunt, statuamus brevititis gratia

" OpSOG=2p% o0p/09/0r=20p" apfaqfarfas-—ap’”;
OPS0GLAr s fdt—0p""; et :
hocque modo postrema resolutio ita refeletur : -
Z—'fatfasfarfaq fXE)p fatfasfai SXop’
+ /0SB SXOp— S Dt SXOP S X3
Quod si hic porro statuamus ' .
fatfas:fsat_“t fatfasfar—'t” fat_/‘asfarfaq"—t’” '
tota resoluuo hoe modo conncinne repraesentabitur | ‘
Z*t”’fXBp-—t’fXBp+t’f}§ap”-—tfxap’”
"l"fX ap////
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quam repraesentationem -etiam ad plaecedentes 1esolut10nes accom-
modasse juvabit.

. ) -

§. 66. Cum igitur in,tegrati’oif‘ormulae implicatae .
Z=/f0tfos/orfdq L Xdp-
reducatur ad integratibnem sequentitm formularum integralium sim- -
© pliclum: fxdp; Sxops Sedp”s Sxdp”s Sx0p”; quaestio
. hinc oritur non partum curidsa: .quemadmodum ex his formulis sim-

'phmbus vicissim quantitates ¢, r, § et ¢ concludi queant? quod

sequentl modo faclle praestabitur. Cum- sit ap op/So ¢, erit

op” ___ s 9p” . i, op
Sog=—= q__ + Ponatur nunc porro 5= 2=¢% F5=¢"; T = ¢
etc. quibus va]orlbus introductis habeblmus .

q’::faqfaz,q:faqfarfas : L C

///

-"”“—faqfaifasfat, ete. . .
Quoniam igitur hi valmes 9 ¢ g% ¢, ¢ sumt dati, ex prima .
 statim -colligimus /' 9 r = ad&:z ‘== r. Ponamus autem porro aaq::r/s .
g%m —r"; ete. eruntque etiain hi valores, r, 1/, r”, etc. dati, qui- -
bus substitutis habebitur. r' ==/ 0r [ 08§ r"=/0r/0ds /) d1;
ex quarum prima gequitur / 0 § —/— § = %r; Quare si potro fiat

e - ) —

. " . - - .‘. . ’

_ s’:aé; erit quoque §'==/d s /0 ¢, hincque f'Bt——t—a—i—
Ex h:s-clare intelligitur, quomodo hae formulae inveniri queant pro
casibus adhuc magis comphcatzs

§. 67. ‘Superest, ut etiam de transformatione talium for-
, ~ mularum - integralium | implicatarum - panca adjiciamus, quod totum
negotium sequenti problemate includi potest.
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o
o
Lo v]

Problema

. \. 68, Proposita_formulaimplicata terna signa summatorig
muoluente S0 P A a gfor, znwstzgme calmm\sun;lem JSormulam

SOPSOQ IR,

illi aequalem,

) C ~Solutio,

‘Per theore}nd 2. supra allatum ' formula 1'3-1'.oposita ita” est

resoluta’ :

SgLIr=S0Dq.[Or —~f81/39——qf31 —/Sqor.

Simili modo pro formula quaes1ta erit
fBOfaRm_~/aR SQOR,

requiritur i gitur ut sit ]
gOpSIr—dpSLgdr=Q3P/IR—IP/QIR,

quae aequalitas adimpleretur,” sumendo P = p, Q —=gq et Rz=r;
verum permutandis membris statuamus '

QAP /fOR— —0p/gdr et 0P/ QIR=—qdp[Or,
atque ex priore aequatione deducimus Q 9 P —= — 0 p, - ideoque
0P = an , tum vero d R==9¢ 0 r; ex altera vero aequatiorc .

habemus B P ——¢gop e Q9R=—D~r Cum igitur esset
' 'a Pp— — 9 Q ?, erit Q =7, hincque porro 9 R=—=—y¢g o r, unde ob Q.._q,_'
erit 9 Q — =2%.  Consequenter formula integralis quaesxta pro-

posita fapfa g /S Or aequalis erit

S99p /B g, |
unde patet perpetuo loco formulae /o p/foq /o7, ~ scribl posse
istam: fqapf fqa}

-

S
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v 001oIIa11um i.

, §. 69.. Quando ngtm plura signa integralia sibi invi-
~cem fuerint involuta, veluti si habeamus SOpSD g fOFr /05,
ista transformatio -in. quibusvis ternis signis se mutuo sequentibus
instituil poterit, unde in hac f‘o;‘mula proposita “duplex transformatio .
adhlberx poterlt prior scilicet in ternis ‘signis prioribus praebebit

fqapf‘ s/ qor/Sos,

“at-vero in ternis postenoubus haec transformatio adhlblta dabit

SopsSroqsEras, o |

- + QCorollarium 2.

- . §. 70, - Hine 'porro. ope ejusdem transformationis = aliae
insuper fieri possunt, veluti ex postrema fo:ma

fapfzaq/;rfras

ut in ternis prioribus signis res expediri queat, loco r 0 ¢ scrix
bamus g v, .ut habeamus ‘

Fap Ovs A fros
 quae transf'ormatur in hanc

aru
v

quae omnes formulae ipsi lpmpomtae sunt profsus aequales.

e

-Uar

§ 74. Ut rem exemplo ilIﬁst_remus, sumamus esse p—x%;
q = x%; r=av, ita ut formula proposita sit
' v ft-
aﬁ'yfx““iaxfmﬁ_‘aa:faﬁ’”’aaa—' @ Pz
(v +B(y+8--2)

g . N .
Jam pro transformatione erit primo

‘F\ ,' . I‘_-..
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B~y 0 x
fqai ___%_}_—-, ideoque ob Z____ BB-M’ erit
[ rgar=LT
g9 By

quod ductum in ¢ g p et integratum produc1t
o 3 ot B-t7
B+v)(@+B+v)
Patet igitur harc transformationem latissime patere, atque ad omnes

formulas lrnphcatas accommodari posse eo pluribus diversis modls
quo plura signa mtegraha 1nv1r.em mvolvantur '

-~

§ 72. Haud abs re fore \judico resolutiones supra tra-
ditas ad summationem gerierum potestatum reciprocarum applicare,

quod fiet 51_19_\.0 X sumamus fractionem T_”_—m , tum vero pro sin-

gulis elementis dp, d ¢, 0r, 0s, scribamins =%, unde- corollaria
subtiexa in usum vocari poterunt, ubi scilicet erit p =17z,

. 0
’ —

§. 73. Cum sit per seriem infinitam
X =z tzr—+ad+ ot 425 2b 27 a8 1 ete,
erit o

b 1 ete.

. X3 4 5 1,
SXop= /" =x+jre+ir’+iat 4 wrid
quam seriem constat exprimere logarithmum fractionis ——1—— quan-

1=
doquidem est

-

dx’

§- 74 Multlphcetur haec series pmro pe1 — €t inte

gretur, prodibltque
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do (X __ o g — |
f,x—”fT”._xqvﬁxx-l-_%x”#i%x4._-+~§1§_x_‘~+ otes

at vero hujus formulae - integralis resolutio. supra §. ' 57, data.

praebet ‘ ’

fr—ux

X . . . . A b
[ =t [ 2T, - . |
quae quidem mtegmha ita acc1p1 supponuntur, u’t poslto &= 0

evanescanty hic autem 1mpnmls notctm casu que sumiuwr ==,
ob I 1 =0, hujus serici ' :

lP"‘I+ Ié"‘f_gs"f‘etc

a:cl.:x: : 3 . . . .
summam fore — f T — > cujus valorem elim primus inveni esse

ar v . : A
5. 75, Ducamus superiorem seriem denuo in :_.%’f et in-
tegrando obtinebimus: '
Bx rox )
{= f -—-ac—“m+ X%+ 55 303+4a+334+ :c"'~+=at<:.
Formula autem haec implicata per §. 59. ita resolvitur
. dxlsx dx(lxy2 -

I p — i L

(La) [2 e [2E 1 2500,

Casu ngtm quo z —— 1, summa seriel 1ecxprocae cuborum

1+—-+~—a E'“{-‘B—;-Jwetcn, - X
Dol x)? - .
erit == 1] f__m) . .

§ 76. Simili modo snpericrem seriem per 3?” multiplice-
mus et integremus, tum prodibit - )
Bz rdx o 1 R 1
TS 1~_m.._ac+—§zx3c+——sc + a4 - ete.
At vero haec fo1mu1a 1mphcata per §. 6{. reducitur ad hane formam

2(2&) faxfsc IE fax(mx)ﬁ o . ' | _.

r fox (et
5 Ti—x
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Pro easu ergo quo 2'z— { hujus seriel reciprocae biquadratorum
1 " C . oa
smmna erit -— 1 f M, cujus valorem olim ostendi esse "_gg

i

o : S - § .71 Muftxplication.e denuo - per

Q

&£

T .instituta et. integra-
, : ~ _ tione peracta habebimus: . , :

. Lo dx pox pdx fOm — T .3

‘ j /= j’ [ f'1 'm+ XX+ i—,.a:’*

-+ Lo o ete

Al
’

quae formula 1mphcata per § 63 1educ1tur ad hanc formam

o Ea(mw —~ 3 Ry ey

a:c(lx)“ : ax(l::c)‘ R . -
le "'4f :l~x ' )
Hmc ergo casu z—— 1 hu_]uq seuen rccxplocae potestatum qumta-
rum sum it du (12)2, L
| . rum summa erit & /S G-
R Collrgamus omnes jstas sciies plo casu ¥ = 1,
earumque summae Sequenti modo .per formulam integralem simplicem
~ _exprimentur: _
[ e X I 1 I —— —_—
I3+ E+ E-n et = ff__x__._oo,
' ) 1 1 1 - 1 o roxla o
It+ptatptrptet =~ i —7>
| 1 1 4 - 8 (Tx)?
, 11+2—3-+:5+4—3+§+etc._ I
1 4 Bx(lm)“ The
1 A b o 4* ete. = — I [Sos
' . ax(zx)*
1+ 5+ g +5,~+etc._. i) e
e rox (Ix)* _
L 1+2ﬁ+3°+46+55+et°““ f'éﬁ " 9459
Foeflx)®
R s R R A -
LI dx(lx)* . ™

' 1+na +39+4n +5E+€t0'-._.— 5040 Tr—x .9_/;50’

N ]
W : etc.. - .oete . . )
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8 49, Tn gemere igi{u.r Jujus ‘.s.eriei‘ ; -
N B AU F
in- infinitum continuatae summa ita exprimetur SN e < o
' L ) . . Z 71-"“;'1 ‘/ . . ;
| s i __ aa;(.w). \ C
1. 2,%....(n —t})J  t—2= ’ .
ubi signam - superius, ~- valet, quando . eXponens est impar, in- : -

fering weve, quando est par.. Istas summationmes, jam pridem qui-

"dem repertas, ideo hic afferre visum est, quod non ita pridem Ce-
' " leberr Lorgna easdem .has summationes per foFmplas continno ma-
- gis implicatas expressas exhibuit, cum sine dubio:ista¢ formulae in- i
tegrales- simplices longe. praeferendae videantur. '

.

\‘ ‘ . | . ‘ : . M .. . . ‘71*
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