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PROBLEMA GEOMETRICVM.

OB SINGVLARIA SYMTOMATA
" IMPRIMIS MEMORABILE.

Aultore
L. EVLERDO,

Eauuem. exhib. die 10 Febr. 1994,

§ 1.

Problema, quod bic traandum fafcipio, et quod nobis plye
12 phacnomena maxime notatu digna offeret, ita fe habet:

Problema,

Circa punlium fixum © deferibere lineam curuam A 7 Tab. I
eius indolis, wi area fectoris 4 C Z Droportionalis  fit quadrase Bg T

arius A Z.

Scilicet fi vocetur arcus A Z=ys, area vero fe@oris
ACZ=7%, requiritur vt vbique 2 :ss eandem teneat ratio=
hem, quam ita defignemus, vt fit S§=4nZ.

§. 2. Primo obferuo hnic
logarithmicas, circa ceptrum € defcri
¢ angulus, fub quo omnes radii G Z fpiralem fecant, ita vt
fit angulus C ZA::é’, voceturque ipfe radiys CZ=2z, et
ducto radio proximo C g — % - 0%, centroque C arcue

Io

problemati omnes fpirales
ptas, fatisfacere. Sit enim




o 20 erit elementum Oz ==z et cb angulum Z20=/7,

erit Z 0 —dztang.x et Zz==0dzfec.s== 2% Hinc ergo

erit elementum arcus 0§ =— .ci_j_ﬁ‘?, ideoque § == E-GI—-“&, quae for-
mula totam fpiralis longitudinem ab ipfo centro C vsque ad
Z protenfam denotzt. Deinde ob Z O =dztang. £, erit area
trianguli ©Zz=—1z0% tang. &, quod cum fit differentiale

2

areze X, erit integrando S —1igztang £, quae area iterum

. ab ipfo centro C eft defamta, Vi igitur noftri problematis,

cum efle debeat ¢ § == 4 # =, his valoribus fubititutis habebi-
mus 2E. — 8z 2 tang. &, fiue 1= nfin.d cof. £, itave hic fit

cgf. §* .

—— I - : . ' . s
P e mzdg paf:e:t his c‘aﬁijus 8 :ﬂadeoe }amam@ maiorem
efle debere, figuidem erit # == s Hine igitur, i detur nu-

- merus # > 2, duo angnli pro ¢ dabuntur quaefito fatisfacien-

tes. Cum enim. fit fin2g =%, i fuerit fin, ¢ =%, quoniam

- . r - i “
etiam eft fin. (180° — &) == %, ecrit duplici modo vel §==i4;
je-*eié'::go"——-éa. :

§. 3. Haec autem folutio hoc laborat incommodo: quod -
tam arcus quam area initium ab ipfo centro G capiant, 2
quo fpirales demum poft infinitos gyros vsque ad Z porri=
guntur. Deinde etiam haec {olutio locum habere nequit, nifi
numerus » fit binario maior, vnde haec folutio pro maxime
particulari haberi debet, fiquidem aullo modo locum habere
poteft, quando initium A, a quo tam arcus quam areae fint
computandae, extra centrum C fitum proponitur, tum  vero
etiam pro # numerus quicunque, fiue maior, fiue minor quam
o praefcribitur. Quamobrem operam dabimus, vt folutionem
generalem problematis propofiti eruamus; quod negotium tri~
plici modo expedire licebit. -

Prima




. proportio: -

— (§p) === |

Prima Solutio

problematis propofiti, ‘
' §- 4. Sit igitur vt ante .arcus A Z==ys et area fecto- Tab. IL
tis ACZ =X, ita vt efle debeat ss==4n3%.. lam pro lu- Fg 2
bitn accipiatur axis CB, quem normalis ad curuam Z R fe~
cet in puncto N; tum vero ex C in iflam normalem perpen-
diculariter ducatur re®a CP, ac vocata diftantia CZ, vt ante,
= %, ponantur infuper CP =1 et ZP = p, itz vt fit z 2
—=Pp-+r4 duttaque ad pun@um proximum 2 re@a Cz, in
eamque normali Z O, triangulum Z 2 O fimile erit triangulo
CZP; vnde cum fit z 0 =0z et Zz — 0+, habebitur ifta

CZ:Zz.::C‘P:'zO:ZP:ZO
Z105= ¢ :9z3= p : |
vnde primo colligitur Z O — 235 ¢ t10s==z02 Hine ex

?

; 2
valore Z O prodit elementum arease feoris:

CZ2=0Z=1Ipay,
ideoque = =1ifpds. Quare cum efle debeat ssr=yn 3 .
erit differentiando: : :

- S0s=z2ndXx=unpdy, A
vnde colligitur s=#np., Hinc infignis proprietas curuae quaefi-
tae ftatim innoteftit, qua arcus curuae A Z fe femper habet ad
redtam ZP = p in ratione data, fcilicet vt #: 1.

§- 5. Ducatur iam ex pun&o z pariter normalis ad
curuam z R priori in R occurrens, eritque Z R radius ofculi
curuae quaefitac, quem nominemus = . In hanc porro nor-
malem £ R ex centro C demittatur quoque perpendiculum C p
==?+0¢, priorem fecans in m, et cum fam fit xp=p+2p,
erit quoque Zw=p 1 Jp, vnde colligitur Pwr==23p et

Noia Alta Acad. Imp. Se. T. VII1. M mp
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mp=0t, ob omnes angulos reétes. Hine quogue patets fore
ynde fequitur triangulum 4

P C 7 co triang, Z R z, hincgue colligitur @ p 11 == 057, ergo |
deoque 0s=ndp,

angulim 7Z Rz aequalem P C 7;

p—135. Sopra autem vidimus eflc s=np, 1
biitato erit ¥ #7, quae eft altera ine ‘

quo valore loco ds {u
fignis proprietas huius curuag, {cilicet vt eius radius ofculj

vbique ad rectam O P —— 1 datam tepeat rationem, vt n:i}
ynde patet in hac curuz vbique efle arcum A Z =4 ad r2-}

dium ofculi ZR—r vti ZP:CP. ' ;
| §. 6. Vocemus iam angulum CN-Z =5 qui-angudy
lus amplitudinem curuac metitus, et cuwm it Crz =@+ 0¢
erit angulus Z R 2= g —="PCm, vnde fit Pr=i10D=op8
ideoque p—=/10 ¢®. Porro quia mp = 91, erit 3
SN |

ynde componitur radirs ofculk

. y = g—é}—l—-ff ;) q)‘. . .
Quare cum effe debeat 7 =117, habebimus iftam aequationem
dmas tantum variabiles continentem: #7— %+fz-a'¢, qu
tota folutio problematis noftri continetnr; €X qua ergo quan
gitatem ¢ per angulum ¢ inmeftigari oportet. Inuenta autes
hoc modo reda &, vitre fe offert formula integralis:

I L

Ji1aQ=n1—55=1"

. | il

7 Vt nunc zequationem inuentam 7 figno integrees

i lLiberemus, ea differentiata, fumto eclemento o conflantéy;

dabit hanc acquationem differentialem fecunds gradus:
22t 3 te |

| Bat _y TI
A A

guae forma ita eff comparata, vi ef certo fatisfaciat liufusmii
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— (91) ==

& walor: t — A ®; hinc enim fit

%::Aa:e“q’ et ;%::Aa,a:eﬁ{pz'
quibns fubftitutis erit 1 —ma-+aaz=o, ita vt o debeat effe
radix iftius aequationis guadraticac; vnde duplici modo fit
a—3n+ Y Gon—1), '
hinc fi altera radix indicetur per (3, «tiam fatisfaciet formula
# =B A% Manifetum autem eft aequationi inuentie etiam
fatisfacturum effe valorem ex his duobus compofitum, fcilicet
t == Ae® 1 BefP, vbi litterae A et B funt binac conftan-
tes per duplicem’ integrationem ingreflae; vade patet, hanc aee’ -
__quationem contingre integrale completum. - e

§. 8. Quodfi ergo propofitus fuerit numernus n, vt fiat
#5==4x X, ex co quaerantur ambo numeri aet @, ita vt fir

a=in+y Gua—x) et p=in—y Grn—1),
ideoque o+ B=n et « B==1, qui ergo erunt ambo reales,

quando fuerit > 2; contra vere imaginarii, qnando n<a2;.
cafu autem # — 2, ambo hi valores erunt inter fe acquales ,

vterque frilicet == 1. Accommodems autem folutionem no-
firam ad primum cafum, quo # % 2, quandoquidem hinc bini -
reliqui cafus facile derinari poterunt. Cum igitur habeamus

1= AP BFO, "

hinc ftatim innotefcit radius ofculi curuae:
r=nt=n(Ae? . BAO,

Deinde cum fit
T =Aar®P L BRFP, erie
th(I):rzt——g_ﬁf:BAea‘p-—l—aBe‘m:p;

ex quo flatim patet, quia erat s=np,

fore ipfum : '
i P arcum cur=

Mﬁ. Az




— (02) =:'.=

AZ—s—=n(@Ae®+aBef?),
vnde porro conclnditur area fectoris 2 ==, hoc eft :
xg(BAeaq’—{—-aBeM’)‘z. )
Dcnique cum fit zz=—=pp-¢¢, erit
~z—A“e“‘q’ (1+Qﬁ)+B"ﬁ¢(I-—J—~aa;
—]—2AB£“¢+‘3¢(I - a B).

__Quia_autem 1 —l—-aa__.ocn., 1~-BR==fr et a(a’_.. 1, hag' .
bebitur:

O "
"‘:'

2z=QnAe £#2® 4 o B 2‘3¢—}«+AB e"‘q”*‘w, 1,,

. §« 9. Quoniam conftantes A et B ab arbitrio noﬂrbi
pendent, eas ita famamus, vt pofito (D-— o lpfe arcus curig
vae A Z euanefcat, hocque modo pundum Z in ipfum 1111t1-
um A incidat; poﬁto autem —o fit s=#n (BA—}—DLB),
ideoque ftatui oportet B A—-—aB. Quamobrem fumamus |
A—C « et B—=—C@3, quo facto nancifcimur hos valoresy

1 —C(ae*®—ReP® et p=C (e“‘b—eﬁq’),
ex quibus. pomo habebimus:
s=mn (e“q’meﬁ'q’) et r—'—nC(ae"“p—-—peﬁ@)

§. to. Quo nunc ad comdmatas orthogonales calene'
Jum redigamus, quas ponamus CX—x et ZX —y, vott-
mus tantisper interuallum CN =4, vt fiat CP == r==ufin.
et NP—ucof P, et quia ”:j"‘q'i'-’ erit NP——zcoi Dy g
hincque tota Normalis Z N "—'p-———icof d, quam b1eu1taf13

gxatla deﬁgnemus per o, ita vt fit
o =C (% — P - C cof. @ (rx 2 ®_ gD, ﬁuc
v = C ® (2 + acof. §) — C ¥ (1 -+ B cof. ).
Hinc iam primo deducimus applicatam X Zz==jy =¥ fin.



g (05) memmmmem L
fine ¥ = p fin. @+ 7 cof. O. Pro abfiffa vero erit CX =¥
—u— o col. O, idecoque ,
x = ¢ fin. d — p cof. . |

Hinc ambe coordinatae x et y fequenti modo péer: angulum
i @ exprimentur: . |

¥ = Ce*® (afin. — cof. ) — CeP® (B fin. d — cof.@,)‘ et

y=C¢*® (fin. O + a cof. ) — C #? (fin. ¢ + @ cof. )
Pro initio igitur, vbi @ — o, fine pro pun&d A, erit ¥z
et y —C (a— f3); vnde patet pundtum A puncto C pei-,

- Ttndicuim‘iterﬂ'mrm'nereﬁxiﬂenteﬁ'merunﬂbﬂﬂ_'T_—:G(‘oz:ﬁ P T
vade fi ftatnamus hanc altitudinem CA — @, erit C:,a?f:f;' '

§. xr. Pofito igitur pro curuae initio A internallo
CA=—a, vt fit C::&——“:-B, confideremus reliqua {ymptomata

curuge in hoc loco. Ac primo quidem, eum fit s == o, erit
quoque p——o, ideoque reta CA tanget curnam in pund&o
A. Deinde pro hoc loco erit t==a; vnde cum fit radius
ofculi #+—==n¢, in ipfo initio A erit radius ofculi curnze =7 a.
Ante autem vidimus pro hoc pun@o effe x = o et y=— a,
baccque fymptomata femper locum habent, fine numerus #
fuerit maior, fiue minor quam Q; reliqua vero {ymptomata;
huius curvae plurimum pendent ab hoc valore, atque adeo .
maxime variantur, provti fuerit vel ne>2, vel w= 2, vel
%<2, quos ergo cafus feorfim perpendamuts.

Euolutio cafus primi , .
quo 7 > 2. | N

§. 12, Hic “igitur ambae litterae o et 3 reales ha-

bebuat valores, cosque pofitinos, ergo pofito C — .= 5 pri-
[ )

M g3 MmO




e (94) ===

mo habebimus:

— o & :
GPw’mm(aﬁQfﬁemﬂ)w
vbi erit a—=@B=y/(#n—4), hincque radius ofculi ZR —nrt =¢.
Pro initio sutem roodo vidimus effe t=a et # =7 q. Quodfi
iam angulus @ continuo augeatur, eunidens eft hanc quantita~

tem 7, ideoque g¢tiam radium ofculi r continno crefecere, at= .

que adeo in infinitym, guando angulus - @ in infinitpm auge=
tur; wnde patet hane coruam per infinitos gyros continno mae

“iores circa C remolui, quod etiam elucet £x valore ~
— ‘

P"*-*m@acp"'eﬂ%) .
vnde fit s ==#p. Quoniam enim au&o angnlo @ arcus 5 cons
tinue increfcit, etiam intervallum Z P continup augetur, atque
adeo in infipitum ysque,

§. 13. Perpendamus auntem etiam continuationem ecur=
vae in alteram partem vlra A, cui refpondebunt anguli O ne=
‘gative fumti, et quoniam valor ipfius ¢ in ipfo pun@o A erat
#=a, curnam retro continuando huius lineae quantitas decref-
cety atque adeo alicubi euanefcet, vbi feilicet erit aerP=RefP,

L ' —_— b 4 ﬁ 13 — K
vnde fequitur *“-E‘:ﬁla—' Quia autem /Bz=~1a, erit

—_—tlg . —sla '

T e T Vian—a?

qui ergo valor ipfins @ eft negatinus, ob «™>Is Pro hoc
porfo puncto, vbi 7= o, manifefto radius C Z in curuam erit
normalis, fimvlque radius ofcali erit == o, At VEro pro. o=
dem loco, vbi ::,Q—I; , erit - |

—— g - —— gﬁ

P = B et PO — pi—p,

hingque colligityr fore:

-— '-—26 . —ny

PTG T — R = e P (),

qui




= O E——2

qui ergo valor, ob a > 1, eft negatums, id quod ,nm.:eﬁ'c'ﬁﬁg
cum fit p-—2I, atque hoc cafu arcus curnae § negative ag:c.a-
piatur. Quod quo clarius appareat, fit iﬁc. ArCUS TELTO conti= o
nuatus, in eoque E pun@um, vbi ;= o, ideoque radinss CE g-“" JE8
ad curnam normalis — p, itg vt fit ipfe arcos AR ——pp=— & 3
# CE. In iplo autem hoc puncto E, quia radius ofculi eva-
nefcit, fatis tuto concludere licet curuam habere cufpidem),
vnde in partem contrariam refleGtatur.  Tum vero pro fimd
hoivs pun&i E cognofcendo notetur effe angulum B CE —
— @, ita vt habeamus angulum B CE ::?ﬁ'“’-ﬁ__;}, ficque
bhoc pun@tum E innotefcit. Sin autem hunc angeinm @ nes

——gatinum_vitra_iftum terminum L augere velimus; quenizm 3
pofito P—-—co, tam p quam s jterum euvanefcunt, patet
arcum A E npon vkra terminum E progredi, fed in E ne-
ceflario refledli debere, efusque valorem in contrarium fen=
fum conuerti; atque haud difficulter intelligitur, noftrae cur-
vac portionem vltra hune terminam E in ipiralem effe abi-
turam, poft infinitos gyros in ipfo centro € terminandam.
Quia enim, fumto @ = oo, etiam arcus s euanefcit, fequitur
arcum ab E vsque ad centrum C porre@Gum. praecife aequa~
lem effe futurum arcui A E, '

§. 14. Haec autem omnia clariora reddentur, fi prag=
ter elementa hactenus vfurpata infuper in computum intro-
ducamus angulam, quem curua in fingulis pundis Z cum ra~
dio vettore CZ conftitui. Ponamus igitur hunc angulum
CZA =90, qui cum fit zequalis angulo Z C P, erit .

a @ )
tang. b= — ¢ — ¥ 3
r at"‘q’-—-ﬁeﬁ'q} «
tum vero qma angulus ACP —ang. CN Z — @, qoi mets
‘tur amplitudinem arcus A Z, erit angulus ACZ =4,
 wnds




vnde patet, franslato punéto Z in A, feun fumto (ID‘;—“_,Q, fore
angulum ¢ = o, vnde manifefto fit pro hoc cafu CZA =o.

~ §. 15. Progrediamur nunc ab initic A pet Z conti-
nuo viterins in infinitum, et quia o > (3, guidens eft angulum
A 7 € =6 panlatim fieri contiouo maiorem; ftatimr enim ab
initio, vbi @ adhuc valde paruum , ob e#P—1 4a

et #P=—=1+ 3 O erit

o . STa—PBY e —
tang. ¥ = e aa —FEI0 T F G pI0

fen proxime 6 = Q. Vnde “patet, quo longius progrediamur,
iftum angulum increfcere, neque yero vltra certum terminum
augeri pofle. Si enim amplitndo @ fratuatur infinita, ita VE
curua iam per infinitos gyros 2 centro C receflerit, quia
a> @, terminus AP prae ¢“® euanefcer, ficque tandem fiet
tang. § — == . Quare cum a@==1 et a>f3, femper erit
a1 et <1, ideoque tang. § < 1; vnde patet limitem is=
tum, ad quem angulus ¢ continuo magis propinguat, mino=
fém effe quam 45°, ficque ifta curna, poftquam plures gyros.
perfecerit, tandem confundetur cum fpirali logarithmica, quae
2 tadiis fecatur fub angulo, cuius tangens =— B.

§. 16. Egrediamuvr nunc ab initio A continuo propi€
us ad centrum C, quo cafu amplitudo euadet negatiua. Statna-

mus igitar O = — P, fra ve P fit amplitudo ab initio A re
trorfum continuata, eritque

PV — ¥

‘tang. § = x

Mw.'_p‘eﬂ’

wnde dum angulus b exiftit quam minimus, erit

tang.é:\ba_@._:s‘if’:_._\p, o
ita. ¥t hic fit § = —~p, quo indicatur, fftum angulum ig par

" tem

ﬂ




e

em contrariam conuerti, et continuo fieri maiorem. Mox aue
tem ifte angulus § infignia capict incrementa, atque adeo vs=
que ad angulum reGum increfcet, quod fit vbi tang. ¢ euadet
infinita, fine vbi fit denominator o VB¢V =—o; tum

igitur erit fumtis logarithmis la— @y ==I@-a, vnde

colligitur amplitudo: .
_— X — T )
V=l =

— ela . " . i :
.ﬁuc \P_.m. .Ponamus nunc hoc euenire in pur.ufto E,
ita vt radius CE hic ad curuam fit normalis, et quia § ==

— 90° ob P=——1, erit angulus ACE —90°— s, fice

que  dabit angulum B C E. Quoniam vero hic eft 2 == o
et ipfa diftantia 2 ==/ (p p + 1 2), erit haec diftantia:

By __. 2
—pem o (maY_ =By — & B¢

CE=p=zC )= =p ey T
Cum igitur fit )

— 2l — . ¢l :

\P“—ﬂnnhq)‘_a—ﬁ’ crit

L 2
eV — g B BV — B et
= (o + B)

e+ — e —B

Vbi fignum negativum tantum lineam p afficit, ipfa enimr dig-
tantia z femper eft pofitiua. | o

W

§. 1. Nunc a pun&o modo inuento E, vbi 0=—90°,

viterins retro progrediamur, augendo fcilicet amplitudinem s

vltra terminum inwe ntum, atque denominator fradionis pro
tang. § inuentus euadet negativus, ficque angulus 9, qui hac-
tenus fuerat negatinus, hic fubito fignum mutabit, et curna
¢x pun@to E in plagam contrariam infle®etur, ita vt in B
culpidem formaugrit, et quo longins progrediamur, tapg. 8

Noua Aita dcad. Imp. Se. T. VII1. N ’ c;ga.u-




R ) Y

~_continuo magis diminuetur, neque tamen .vitra certum termis’
num, quem cognofcemus ftatuendo amplitudinemy s —oo; tum
autem fiet tang. § == § — . Poftquam - igitur curua infinitos
~gyros continuo. minores percgerit, tandem cum {pirali loga.
vithmica conueniet, cum radiis angulum faciente, cuius tane
gens — a, ideoque maior vnitate, ficque ifte angulus femper
maior erit femire®o. Per fe autem perfpicuum eft diftantias 2
continuo_magis imminui, atque adeo euanefcere ob e~ *¥Y=o

» Sl o

et £ == O
- Euolutio cafus {ecundi,
- quo 7= =.

§. 18. Hunc cafum facile ex praecedente derinabimus,
ponendo o= =1. Quoniam autem hoc cafu in fuperiori=
bus formulis tam numeratores gquam. denominatores eunanelce=
rent, ftatnemus inter o et § infinite paruam differentiam, po=
pamusqiie o= I 4+ et =1 —wu, ficque erit a—B=20;
practerea vero ,

P — i+ 00 — P wd) et

B =1 — @ (5 — ).

His autem valoribus {ubfitutis vbique tam numeratorem quani
denominatorem per o dinidere licebit, ita vt hoc pacto litte=
ra infinite parua introdudta w ex calculo excedat. :

§. 19. Hoc igitur modo fingulas formulas percurra=
mus, -ac primo quidem repericinus ZP=—=p=—2a® ¢®; hine
quia ‘erat arcus AZ—ys==np, hoc caflu habebimus arcom
AZ = 2ade® Decinde prodibit fimili. modo internallum
ZP—r=a(i-+®)e®, vnde fimul radius ofculi innotescet,
feilicet r—=nt = 2a(x +O)e? Ex his autem coniuncts

colligitur taﬂg.é:’ig.:___-xiq), tum vero hinc etiam facile de-

finiri poterit ipfa diftantia:

¢z




Smeom——— (99') ==

CZ=a® Y (1420420 |
Denique hic manet vt ante angulus A CZ = —4.

§. 20. Incipiamus hic quoque a pun&o A, vbi @?Oa
ideoque p==o0 et y —o, tum vero =4, r-=za et angu=
Ius =o. Hinc autem, amplitndinem Q progrediendo continuo
magis augeamus, atque etiam angulus § continuo magis Incres=
cet, attamen nunquam certum terminum excedet; pofito enim
O = oo, erit tang. 0 = 1 , ideoque 0 =— 45°, ficque ifta’ curua
in infinito confundetur cum fpirali logarithmica femire@angu~-

-

lay multo tamen magis diuerget, quandoquidem pro {pirali
foret z == a¢®; vnde patet hic diftantias z efle infinities ma-
iores pro paribus amplitndinibus. Ex quo perfpicuum eft
hanc coruam prorfus vt cafu praecedenti per fpiras infinitas
continuo longius a centro C recedere.

§. 21. Confideremus nunc etiam iftam curuam retro

continuatam, ac ponamus loco — @.  Cum igitur fit
a

2= V(x—2y 4 24 ), euidens eft aucta amplitudine
P :

W denominatorem ¢¥ multo magis increfcere quam numeratos

rem; vnde diftantiae continuo euadent minores, et mox fere
cuancfcent. Deinde cum iam ipfe arcus negatine fumtus fit
J:—}-%", quam diu amplitudo \} valde eft- parua, erit

§=28% - interim tamen, fumto \J == co, etiam ifte arcus ite=- -

14?7
rum cuanefcit; ex quo perfpicuum eft longitudinem arcus tan.

tim vsque ad certum terminum augeri, eoque f{uperato rur-

fus imminui: Alicubi igitur maximum nancifeetur valorem ,

quem differentiale hLuius formulae, nihilo acquatum, oftendet, -

vode reperitur == 1, hoc et, vbi amplitudo aequator fj-
DUl toto, vnde ifte valor maximusg refpondet amplitudini:

\P:57°> 177, 457,

N 2 ‘ Al ) ‘Ionﬁ .



s ( 100) ===

— 2

longitudo antem maxima huius arcus erit == %%, exiftente
g — 2, 1828; tum vero, ob \=='7, erit diftantia a centro

2 — %, angulus autem ¢ hoc loco cunadet rectus, angulusque -

. . ;"‘)
ad centrum ¢ — § — 90° — \, ideoque angulus

BCE =\ =57 175 457;
vbi obfernetur cafu praecedente, quo erat n5> 2, angulum BCE

-

femper fuifle minorem.

§. 22. Confideremus nunc rurfus iftam curpam ab A.

antrorfum continuatam, et cum Vi problematis fit 55— 82,
denotante 5 arcum et X aream feGtoris, ob s=—=z2ade , e

—ia* @ ¢#®, ficque omnes arcac, 2 pun&o fixo A fum-
tac, quadratis arcoum ab eodem terminc fumtorum vtique
funt proportionales; id quod etiam tenendum eft de alten
curuae portione a punéto A retrorfum verfus centrum C pro-
cedente, vbi pro loco cufpidis E, quoniam inuenimus arcom
AE —=:%, erit:area feqoris A CE —~%. Quando autem
wyltra centrum C verfus E progredimur, arcus jterum diminu-
untur, et etiam arcae feGorum iterum imminui funt cenfendae;
propterea quod. in plagam, contrariam vergunt. At vbi vsqué
ad centrum C fuerit peruentum, tam longitudo arcus qual
area euanefcunt, id quod eueniet poft infinitos gyros, qui
tandem etiam cum fpirali Jogarithmica femiredtangula _confun~
,dentur; propterea quod fan‘g.&:q;_i}l, qui valor fumto Y=
abit in vnitatem, fietque § — 45°; ficque ifta curna ita eft
comparata, Vvt tam in infinitum a centro reccdens, quam Pro”
xime ad centrum accedens cum tali fpirali conueniat.

§. 23. Cum igitur, fi vicifim-a centro C per infint~

tas fpiras vsque ad pun@um fixum A progrediamur, tof2 are-
: Cus:




A

ens longitndo eu
folum punéum fixam A

. pracfcripta_non folum ad pun

e (101 ) ==

énefcat., ideoque etidm ared defcriptat 108
A problemati noftro  fatisfaciet 5 fed
etiam ipfum centrum C, ita Vvt ompes areae 4 CEniro C coms-

s arcuum ab eodem punéto

putatae proportionales fint quadrati

C {amtorum. Namgque fi v¢ ante arcus quicungue A Z voce-
fur — 5 et arca fectoris AC Z—2X, erit quoque totus arcus
2 centro C ad pundum indefinitum Z porrectus == 3, -eodem-
que modo area a Centro C vsque ad Z fumta — 3, ficque
etiam=pro centro C erit §5— 8 =, quae obferuatio etiam lo-
cum habet pro cafu primo, quo n> 2, vbi ergo proprietas
Gum A fed etiam ad ceptriid

C pertinere eft cenfenda.

[uolitio cafus tertii 5
quo 7 < 2.

§ 24. Quo iftum cafum faciling' in calculo tractari
queamus, ftarnamus # == 2 cof. v, figuidem hoc modo omnes
numeri binario minores exprimi poflunt, et conditio praefcrip=
ta nunc poftulabit, vt fit §5=—= § = cof. o3 tum autem ambae
litterae o et 3 nunc ita per imaginaria exprimentur, vt fit

a—=col.y~+y —1fin.y et ﬁ:coﬁy——vf_—xﬁn.y,_
Ponamus autem breuitatis gratia colly == p et fin, yy =¥y
vt fit ' '

a_:_p.+V1/——x et B=p—vy —1,
ficque erit a— B —=2vy — 1. )

L3

25, Euoluamus nuoc ambas formulas exponentia=
les % et ££#?, et quoniam ex computo Imaginariorum con-
flat effe: |

V=1 — collw4+y —1rfin.w et
oY= —cof,u —y — 1 fin. 0, :
N 3 . ~babe~

Lo




sosmrms, (* 102 )

habemus primo: e® — 4@ p®V =1 ynde a@a reduione erit-
P == P (cof v P ¢/ — 1 fin. ¥ ),

fimilique modo erit ‘

P =g ® (cof. vy O — 3/ — 1 fin. v ).

In formulis autem fupra inuentis in cafu primo  occurrit ex. 28

preffio e*®— P cuius ergo valor per iftam reducionem i

cuadit ¢#® —'(BO = , P Y —1fin.y Q. - Deinde

quoque ff

Pra
tan,

o

—occurrit—formunla g 9

vnde conﬁeitur:

ae®— BP0ty 1 (i finy D+ cof, y O),

§. 26. His iam fadis rc'dné'tionibus, ob

cz-——ﬁ::évV—:,

formulae in cafu primo inuentze ad cafum praefentem accoms
modari poterunt. Primo enim, quia fupra’ habuimus

p=_ (edq}‘”"ﬁq))a

a—B

pro cafy praefente habebimus::

aet®fin,y :
»= ¢ » hinc porro
. : Y

s—2mae Py
v_._'—-. y . .

Deinde erat
4 ;af_p (OL etxd).__.__ ﬁ eﬁ@),
vode pro cafu praefentierit:

Y

— B ¢*®, quae redudta dabit: i
1% agt® = P cof.vCD——yﬁﬁ.y(I)ﬁ-p}/——lﬁn.vd)-i—y]/-—rcpf.v@)
29, Beﬁq’:e“q"(p.cof.v_(_b——yﬁn.yq)_M]/—Iﬁn.yhcb-—y]/—-xco

Dc'ri
v (

e

qua

fym
tudi
que
li ir
vti .
vam
terr
cont
Yt ¢
de ;
indic



e

o= (103 ) ==

,;‘pf.,;; z:f_.e’*‘p(gﬁnm(})—}—vcof. y ),

v .
whde deductus eft radins ofculi: |
B r:nt::i&‘_".e”¢(;¢ﬁn.yd)+ycoﬂyq)).
l.?ractcrca confideranimus angulum A (}T = ¢, vidimusque effe
tang. § =%, quamobrem punc habebimus: 4

fin.v® — 1 .
piinyP+veofiyvQ v cob.v P

Fauento autem angulo 0 oftendimus effe angulum ACZ=(p-4.
Denique pofita ipfa diftantia C Z =z, quoniam erat g ==
V (pp —14), erit nunc

=% . e*® Y [(up+3) fin.y P +2 pvfin. v Peol.y P +-vy cof. v O*] #

tang. § =—

Yy

quac expreflio reducitur ad fequentem:
g=2 Py (1 pvfin2yP—upcoli2v P

§. 29. His praeparatis contemplemur attentius fingula
fymptomata harum curnarum. Ac primo quidem fumta ampli-
tudine O = o, pro termino initiali A habebimus p=o, ideo=
que ctiam §— o; tum vero erit {=—a, ideoque radius ofcu=
li in A==2pa; porro habebimus z =7 ==a, ita vt prodeat,
vti affumfimus, interuallom C A —q, .quae re@ta fimul cur«
vam in A tanget, fiquidem fit tang.§ =—=o. Ab hoc autem
termino A antrorfum progrediemur, dum amplitndinem 0]

continuo' augebimus; tum autem arcus s non perpetuo crefcet,

%t cafu primo, quoniam fumto v ® — = denuo fir §==0, Vo=
de interca valorem maximum acquifinerit necefle eft, quem
indicat haec aequatio differentialis: o

pfin.y P+ veof v P = o, :

lisdem cafibus nempe, quibus tam 7, quam # cuanefcunt; v~
de in his locis angulus § fet rectus, ita vt radius CZ ibi

n



in curuam fit normalis. Quoniam jgitor vitra hunc terminum
arcus § iterum decrefcit, ecefle eft vt curua quafi reflecta-
tur et in partes contrarias vergat; ex .quo patet, in omnibus
his- punctis curuam cufpidibus efle praeditam atque adeo cur-
vaturam - infinitae paruam efle habituram. Talia autem punéa
adeo infinita dabuntur, €x aequatione:.

wfinoy @ —+veof.v ¢ —=—o

definienda; vnde cum fit p == cofl et y == fin.ry, haec acs
quatio dabit: |
'cof.ry.ﬁn.VCD—-]-—ﬁn.ycof.vszo, I

ideoque fin. (v +rvP) =0, quod manifefto enenit infinitis
cafibus, quibus eft vy vel =7, vel +—2m, vel =38 T,
vel in genere ~+im, vnde confequimur pro his curuis ame-
plirudinem ¢ —=ir=%. Ex quo intelligitur, hanc curpam
antrorfum progredigndo infinitas habituram effe cufpides his
.;amp'litudinibus ordine refpondentes: '

Q —_—

100 ="~
—— aqd — Y
4°. q):‘—ur ’
ete,
Pro his autem pundis lon itudo arcus 2 termino A fumtd
f P fg .

i

etit

| E (n—1y) B (7 —
e, f= bl ey (n—"y) fin. {7~ y) =2 pa e (m 'yj,
o
2% ¢ =22 &) o (2m—7) :-—zyaé#(” v,
| .

N\




R?

;=—:°ﬁx@5ﬁ62 =iy

o (105 ) ey

. e
3'0. — i__’:_f g}% (3 T "_"V) fin. (3 W__V) s 2}1« aev (377 'y)’
. 3 _
4% J:“:_"e%"(*ﬂ_"q/)ﬁn.(4.7r—-—fy)::—-2paev (47 7),
ete. etc.

§. 28. lam obfernauimus in omnibus his pun&is fore
t— o, ideoque tang. # — oo, id quod etiam nofira formula
. s : . — __Jin.vQ i
fll.dlcat, quac ad hanc reduci poteft: tangrﬁ_m. Hinc
igitur quia angulus ACZ = — ¢, erit pro cafibus modo

memoratis :

i

k-
2°, Ang.ACZ::"LL—_‘LJ__?'_',_
e —_— (6~ oy
3% Ang. ACZ—rle=n 1,
° — T8 =——¥] ___ ¥
4°. A11g.ACZ.__.~—___” z,

etc.

Succin&ius autem horom angulorum complementa, fiue anguli

B C Z exprimentur, hoc frilicet modo:
) Ang. BC2Z — Y ___(I-—v]'rr,
Y ¥

2% Ang. BCZ — ¥ __ (2=,
: Y

v

8% Ang.BCZ —7v _. (a—nm

v v

4% Ang. BCZ — v __ta—w=

3

¥ ¥

D . - - - — . l .
L coique ipfae dittantize C Z = 2, quia ob r=o eft
% == p, erunt pro iis locijs:

1° CZ:::aeMT(W“‘V),
2°, CZ::ae%_(zw'_"Y)’

Noua 4&a dcad. Imp. Se. T, PI1L O
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l“‘ A—rar,
e CZ=ad BT,
P‘ _— .
4 CZ—aer AT '\/),
etc

§. 20.. Eodem prorfus modo a termino A ad centrum
€ accedendo innumerabiles dabuntur cufpides, quae refponde-
bunt fequentibus amplitudinibus negativis:

O pr—— By o P ~ » '\ ‘:l
15 Q= — (quae puncto E fupra- confiderato refpondet), 'Ei
] pr— = T —— .
2% O = R 2
Q ——— T — Y C .
3 L CD _ Ty > . ‘
o —_— T . |
PN O e KA 3
CtC. ﬁtc- o

quae pun&a continuo propius ad centrum C accedent, et per
infinitas fpiras, cufpidibus permixtas, tandem in centro C eua-

Iefcent.

. r’
i
i

§. 30. Denique iftie curnae a praecedentibus etiam
in hoc difcrepabunt, quod in infinitis locis longitudo arcus §

2 maet®

enanefcat. - Cum enim fit §= fin.v{y, hoc euenit, vbi

- . - i ’ . . . —‘qr
fuerit O vel T ve Eu vel &7, etc. vel etiam negative O==
vel =—>%, vel — =37, etc. Quare cum in omnibus iftis

locis fit longitudo arcus s == ©, ibidem quoque area = eva
nefcet, id quod etiam in ipfo centro C -eueniet. Vnde con=
cludimus praeter duo pundz A et’ € innumerabilia infuper
alia dari punéta eiusdem ‘indolis, vt areaec a quolibet €0<
rum computatae pariter proportionales fint quadratis arcuum
ab ilsdem pun&is fumtornm. Poflremo hic non eft praeter-

eundum, in omnibus iftis pund@is curuam z radiis C Z tangis
: - veluti



I —

pome= (107 )

A; et guoniam eft 6 == o, pro fingu=
@, feilicet ipfi amplitudini ae-
m hand difficulter colli-

.

' veluti euenit in puncto
lis erit etiam angulus ACZ =
qualis, ex quo forma haram curuaru
gi poteft.

Alia folutio problematis,

ex radio veQore CZ—=z et angulo defcripto ACZ=u,
| derivata. |

” §. ar. Ex his binis variabilibus =z et w primo area
ACZ—7= ita exprimitur, vt fit T —if2200; deinde ve~

1o pro arcu curnae A Z =y habebimus:
s=/V (02 +zz0u),

quibus formulis inuentis noftrum problema poftulat vt fit
sf—anE—aonfzz0u,

quae aequatio quo euolui queat, ftatuamus & dw == g9z, vt fit

9w ==12%, ficque loco anguli © nouam variabilem ¢ introdu-

¢imus, eritque f2zdw —fgzdz; tum vero fiet

V(@2 t-zzow)=0dzy (1+99.
Differentiemus nunc noftram aequationem, prodibitque 2 50§

— 254203, ideoque 5= 2% ., quac denuo differentia-

ta pracbet

o0zyY (x4g99)— ng03 1 nzoq

VEFID gy

?

. 3
quae dudta in (r -+ ¢ ¢)° dat hanc aequationem rationalem:
02(1+4¢q)=ngoz3(x—+qq)+nzdq.
§. 32. 1Ifta aequatio porro infigne hoc commodum

p?acﬂat, vt binae variabiles a fe inuicem feparari queant; inde
O 2 enim



e (Io_s') 2 .

enim deducitur 2% I =11 L B vnde quantitas &
' % ftggui—ng—4q

.per g definiri poterit. Tum autem, Cum fit 0w — ‘-i,.z_ﬁ, erit
ngaq - ‘ ‘ -
g —ng+a4)’

ficque etiam angulus @ per candem variabilem ¢ determinabitue.
ge CX—x et XZ =5,

0w—

g6

cuet
cula

venl

His autem inueatisbinae coordinaf:

fponte fe produnt, ac pariter per folam varisbilem ¢ expri-
mentur: erit enim &=z fin.w €t y—zcof.e, id gquod ad
{olutionem fufficere poflet. Vernm hic maxime oftendi con-
veniet, quomodo haec folutio cum praecedente confentiat.

Hune in finem magis euoluamus formulas inuentas, &c quo-
niam denominator duobus con
inuenta difcerpatur in has partes:

% - 4og - (n—ql3q _
z ‘—r—t—qq—l—l—*nq—i—qq?

vnde integrando colligitur:
—_— (n—gloq
le=1Y G+ 5
Hic iam pro parte pofteriore ponamus denominatoris I—#g+ ¢4

factores effe (¢ — ) (g — B), evitque o+ B=n et a BT,
quo facto refoluetur fractio (_q__}:_ﬁ_.__, in has duas: qf'_ 4

(g —P) o

E-E:{?;’ exiftente A :a__@_-—ﬁ et B— g-::?‘[s’ ficque habebitur:
f%: Al(g—a)+Bl{g— B)s

confequenter per MEros logarithmos habebimus ‘

ZZ:IV@—1—99')—1"‘;%—55(‘1"—“)“‘;%:@“?"‘ig):a-

ynde ad numeros progrediendo erit

___[i____‘
o eV (1 +q9) (g —&F—F

(4 — ="
quae ergo expreflio adeo eft algebraica, fi modo litteraec o et
g

ftat faGoribus, formula pro.-i;--

tes

vbi
poft
litte
inug
que
{it J

Fac
amj
fit

nen
fup

Cu:

tro:

Ad
ter



|
|

- N ‘;
Sa—— (IOD) Smmes———

A}

fint numeri rationales; fin autem fiunt imaginarii, quod
‘euenit quando #< 2, tumn pofierior imtegratio ad arcus cir-

culares reuocetur.

§ 33. Trademus fimili modo alteram formulam in-

ngoq uae vt {upra in_uas pare
TN n—raTan? | pra i pe

tes diuellatur, fcilicet:

aw — I-i-aqqq + I-—naqq-i—qq d
vbi pars prior praebet arcum circularem, cuins tangens == ¢;
pofterior vero, vt ante, per logarithmos exprimetur, fiquidem
litterae « et 3 fuerint reales. Hic autem plurimum notafle

junabit, cum fir 0w =— , ¢ fore tangentem anguli CZ A,
quem m folutione praccedente littera ¢ defignauimus, ita vt

ﬁtf —9, Vnde aequatxo noftra erit

m+9 fz—nq—r—qq
Facile antem perfpicitur {fummam horum angu]orum exhiberc
amplitudinem arcus A Z quam ante vocaunimus = @, ita vt

it fpo=0Q0=/f-

I——nq—i—qq

§. 34. Videamus igitur, vtrum hinc eandem relatios.
nem inter binos angulos & et @ elicere queamus, quam in
fuperiore folutione fumus adepti, quae erat

2O B0

tang. § — .
8 ae®—pRBFP

o8

or s> quibus valoribus in-

Cum igit fit g — tang.§, erit 0g —
troduétis erit

C— af
q) fl-—-‘lfl?lﬂCOJ9 fa.—-ﬂrfm 2 g

Ad harfc conuenientiam oftendendam retineamus in caleulo lit-
teram g —— tang. b, vt it 0P —= 99 at inae~
7 = tang.d, v o i, atque denomina

O 3 torem
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torem petr hos factores repraefentemus: (g — o) (§—£), exii. [
tente a3 —=n et a3 =71, eritque

20— ____3______:_,__1____________5#____ |
¢ (g—allg—B (o—fllg—a (a—f)g—p 3

Nunc igitur erit
: — 2 aq
(a— R 0P = o— >

g—a

vnde integrando fit (2 —B)O = li:‘g, hincque ad numeros Ji

progrediendo -erit C e“*‘"mq’:ggg, ex qua aequatione clir 1R

. ‘ Bceta;—ﬁﬂp.m:m .
citur _ . : 1
g - Cee—fb __1 . g

i

§. 35. Haec porro formula fopra et infra multiplicat

O 4 BP
O H . —BCe il
per &8 % tranfit in hanc: g==- C 00

.
i
B
;
¥

, wvbi fi capialg-
sr C=—=g, prodibi
ae P f? __‘ PP

1= g.e“q’-—cﬁq’ / ae“d’wﬁeﬁfp’ R

. . . ] ) . . I. ;
~quae eft ea ipfa expreflio quam ante Inuenimus. Quod au- g%
tem conftanti C hic ipfe valor g— tribui debeat, ex prima aer @&

quatione inuenta C gla —PI® —-a—¢a colligitur, ad ipfum cv* @

—_ . q—8,
yae initium A regrediendo, vbi quia reGa C A curuam tan- |8t
i
[

git, hic erit —=o et 6 —= o0, ideoque ctiam g=—o0, nd¢ @

progit-. C—= %,_ ficque conformitas huius folutionis cum prae; i
cedente petfecte eft euidta. =




— (II,I).ﬂ

Solutio tertia eiusdem problematz;s ,
ex binis coordinatis CX —x et X Z=—y immediate  »
A dedudta. _
| §. 56. Cum igitur hic fit area CAZX =/ydx, Eab I,
arca vero trianguli CX Z =3ixy, erit area fectoris g 2.
ACZ=3Z=if(yox—ux03y).
Nunc autem porro ponamus 0y — p 0 x, eritque
- E:;fax(y—-—px),
hinc vero erit elementum curnae 95 — dxy/ (z —+ ¢ p), qua-
4 re cum problema voftrum poftulet vt fit H*.qﬁﬁi, prima

differentiatio flatim dat:
SY (1 +pp)=n(y —px), ideoque

§ — nf‘)«'-—'pxl
P’tl—l—PP)

§. 37. Ante autem quam denuc differentiemus, pona-
mus ¥y == #x, vnde, quia fit

0y =udx—4xodu=—pox,
habebimns 22 —=:2*  Nunc igitur erit

—Px=—x(p—u,

at vero differentiando commode fit
0-(F —pax)—=—x0p.
His praeparatis differentiatio repetita dabits
' 2x Y (1 ppy = — nxop _E__ﬂr(p—u)}bap
i ]/(I"“pp) (I _+_pp)
? quae aequatio du®a in (1 - p)g nobis largitur:
3 Bx(x-a—pp)"::——nxap(x—+~,pp)+ﬂ'x(p—-u)pap_,

CX




ex qua flatim elicimus: _‘ i 3
0% — __ naplitDu), ' | -

= (t4-p PP

" Cum igitur modo inuenerimus f= du

=t nunc  habebimug
agquationem differentialem primi gradus inter binas tantum va- S
riabiles p et #, quae ita fe habet: = i 3

o :____nap(i—J-'pu), fiue "j':f

p—u {1—+pDyf . i

aﬂ__.___naf,(p-—u)(:-—l—pu) '
{(T==p P ?

vbi autem.ambae variabiles p et # tantopere inter {e funt per- 38
. . . - B <
mixtae, vt vix vlla via patere videatur ad eam refoluendamyig

at -vero fimplex fubftitutio totum negotium facile conficiet. 3

Statuamus enim # — 2F qu’ tum enim ftatim fatis concinngy s

s B
prodibit: i
—y — qlpp 1) 1 —1Fpp ;

qua ergo fubftitutione denominator ille (3 ~~ 2 p)° feliciter
tolletur, erit emim’ | '
(w1 u) —

—

I S,
I+ ppP (1+p4a”

§. 38. Deinde vero differentiando. reperiemus:

Juy—2p0+a9) 3qt-+PP)
(x+paP (A-pqr

guibus igitur valoribus aequatis, quia denominatores (I +p4);
vtrinque {e pulcherrime deftruunt, acquatio refultans erit:

PPN =—r40P,
vynde erit 2P — .24 .- Ponamus iam
4P P it-ng-t+44g

C xngge=@G+O @+,
vt fit apB=n et af=7T, aC fi ftatoator

4 — A 1 B
T+ ng+4qq g+ a g-+B?
- —_— _"';I- —_ 3 . . . - .
erit A ==y et B= =5 hincque mtt\agrando.

At



p— (113') roa—

Arc. tang. p ==~ J2+E 1. C,

«a—fB g-+ua -
Iam notetur p efle Cotangentem anguli AZ X, qui metitur
amplitudinem arcus A Z, quam fupra.poﬁ]:mus ==,y ita vt
fit p == cot. ¢, ideoque Arc. tang. p == 90" =~ O, ficque ‘muy-
tata conftante erit : '
O=1o+ Iyl
vnde ad numeros progrediendo erit

(0 —B1P -— g+a
Ce =1z

vnde cdl-ligimus: ..
m._... ﬁ C gfd'—"'B)Q

hinc autem porro, ob p — cot. @, elicitur valor

—P—q —
/i SRS S —
3+pg T =x '

In ipfo igitur initio, feu pun@o A, debet effe P=o, ideoque
P = oo, atque etiam # == co; vnde perfpicuum eft efle debe~
re ¢—=o. In valore igitur pro ¢ inuento faciamus O = o,
et quia cfle debet ¢ == o, pro-conftante definienda habebi-
must ‘C — g-, ficque munc habemus determinate:

a—a d*=8 5 Je—poO
@ fa—BI Ty T L fe—PIP

g € B

BP

ZA0 g e’

g = , fine-. -

o

¢x quo intelligitur per angulum, quem fipra pofuimus ¢, fo-
re g4 =— — tang. b, -

§. 39. Quoniam igitur per p, five per angulum @, non
folum ¢, {e.d_. etiam # expreflum inuenimus, pofirema- formula
cucluta dabit:
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0 (apacot ) — P (x-peot O g ]

B 1 [® (o . — cof. ) — #® (B fin. P —colk )] +1 4

e , i3
, ¢ (o — cot. P) — ¢ (g— cot. ) ¥ b |
[ . ' H gx — gu 3 " ¥
Tantqm igitar fupereft; vt aequatio = — g integretur. g%
Vtamur astem potius pofteriore aequatione: : f
22— naplroy) | b ]
x (1D P»° .
quae ob I 4P = i_"*_%%% transmutatur in hanc: ]
- ox . —n3d ‘ B |
§ x '__(r-i—P:p)(x—-\L—pq)’ ‘ - & "
N quae porro, ob p=cot. ¢, tranfit in hanc: 5’-5 :‘-—-——I_;iZ?ot qj‘ Nung 3
igitur loco g {cribatur valor inuentus, ac reperietur: .
. ! . ' : ' .
ox __ nafb(ae"“p-—-ﬁcm) fiue '
—= - ue 1
70 (@ cot. §) — &% (B— cor. §)’ |
ox __ 23O (e e®— B9 S - |
ﬁ%‘

p— —

x % (o fin. P — cof. ) P (3 fin. @ — cof. q>)' | -

Haec autem formula nimis complicata videtur, quam vt elus |
integrationem exfpectare liceat; :
ferertiemus, d-qpr_ehendemusfore: _

verum {i d_enominato_rarri dife &
 m0@(aa-tx) in O—FPIPR 34 1) fin. O
Quia vero eft aa--1="#a et BB+ 1—=nf3, ifiud diffe-
rentiale erit: . B :
ﬂocc“q’BQDﬁn.CD-nﬁeﬁq’ad)ﬁn.q'):'ﬁaqmn.q} (ac*® —Bef?),
cni ipfe numerator praecife eft aequalis, ex quo fatim adi-
pifcimur - o

vnde concludimus

x = a &% (o fin. —cofl, ) — a #® (B fin. o — cof. ) 1§
Quodfi nunc: fragtionem pro Z inuentam fupra et infra 10
fin. ® ducamus, habebimus:

J



p——————

e (TX5)

y__ e (fin. O + "f_"f'_@—:ff@ (fin. @ -+ B cof. qb)g
¥ 9 (afin. p— col. P) — #9 (g fin. O — col. )

hincque adeo

;

{ta vt denominator pracbeat valorem ipfius x,
fponte fe offert y; erit énim:
y=—a e {in.p+acol.)—a & ® (fin. & -+ 8 cof. )

§. 40. Ex bhis igitor manifeftum eft, etiam hanc po-

firemam f{olutionem cum ea quam primo inuenimus, ad amus-
? q P ]

{fim conuenir¢, propterea quod §. 10, ‘eaedem plane formulae

.pro coordinatis x et y funt exhibitae. Interim tamen hae¢

tertia folutio multo difficiliores integrationes atque artificia
multo magis abfirufa poftulanit, ob quam ipfam rationem ifta

folutio imprimis notatu dignaeftvifas

P2 . GVPe
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