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| METHODVS FACILIS
INUESTIGANDI RADIVM OSCVLI

£X PRINCIPIO MAXIMORVM ET MINIMORVM
PETITA. |

Aultore
L. EV LERDQO.

Conuens. exhib. die 11 Sepi. 1776,

Problema.

.'.P ropofila curua quacungue eius radium ofculi inuenire. .
Solutio.

§. x. Sit AY curua propofifa, aequatioue quacunque Tab,
— x et XY =7 exprefla, ita vt £

ijnter binas coordinatas A X

y fpeétari poflit tanquam certa fun&io ipfins &, vnde fiat oy
— p 0 x; et quia p denuo certam fun&ionem ipfius x defignat,
fit porro 0P — ¢ 0 x, quibus pofitis inueftigari proponitur ra=

dius ofculi huins curuae in pua&o Y, fine quaeri debet pun- -

Gum O, ex quo tanquam centro fi defcribatur circulus per Y
tranfiens , hic circulus non folum curuam in Y tangat, fed
etiam communem habiturus fit curnaturam, quo cafu is dicitus

curuam ofculari, eiusque radins f{ub nomine radii ofculi defig-

nari folet.

§. 2. Quodfi ad hanc curuam in Y ducatur normalis
YN, eius quodlibet punctum O hac gaudet proprietate , vt
L 2 o eius

I,
(<4
3.
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dius diffantia OY inuariata maneat, etiamfi pun@um Y per in-
teruallum infinite paruum promoueatur. Verum {i pundum O
fuerit centrum circuli ofculantis, quantitas internalli O Y non
folum non variabitur, dum per differentialia prima procedi-
mus, fed etiam nullam variationem patietur, etiamfi per diffe-
rentialia fecunda procedamus; quamobrem ex hoc ipfo princi-
pio licebit iftud centrum circuli ofculantis O determinare.

§. 3. Hunc in finem ex pun@o hoc quaefito O ad

axem demittatur perpendiculum O P ac vocentur interuvalla

AP=Ffe PO =g eritque XP =f—x; etdufta axi pa-

rallela O Q fiet interuallum QY ==y — g, atque hinc colligi-

tur O Y* = (f — x)* + (¥ — g)%, cuius ergo ante omnia dif-

ferentiale primum debet annihilari, vnde ob 0y ==p 0 » fiet
2 dx(f— ) 2pdx () —g) =0, fine

—f+x+p(r—g=0;

deinde vero etiami huius expreffionis differentiale denuo ad nihilum

~renocari debebit, vude ob 0p ==g¢ dx orietur ifta aequatio

0x 4+ o0p-+poy—gop=—o, fiue |

149 (y—8)+PpPp=02

ex qua colligimus

g==y+ L“_‘_&_T’_?..

§. 4. At vero ex prioge aequatione colligitur f—x
" +p(y —g), vbi i loco g valor modo inuentus fubflituatury
~prodibit f::x——p”“**‘.__zﬁﬂ; ficque per fola elementa ad cur-

nam pertinentia, f{cilicet x, 7, p et g, centrum circali ofculan~
tes O ita determinatur, vt fit

APy — 2UEPR) ot PO =y 1E22 )
. q .
quod ergo punctum nullam plane ambiguitatem inuoluit.
§. 5
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§. 5. Inuento autem puncto O longitndo radii ofculi
poila amplius laborat difficultate, - Cum enim fit
(rtp P

— plitpe v o— 2 ph erit O Y=L
OQ=——5—¢ QY = q 19
guod cum fit quadratum radij ofculi, erit ipfe radius ofculi-

P

3 . .
— 1+ PP)  quge eft expreflio notifima radii ofculi.. Cum enim.
— 4

: 3
. .. . [ ) 1._'_, )i - [ »
fit g — 3L, erit radius ofculi — =+ 0 x L—S-gl , vbi ambiguitas

figni nihil turbat, quia locus punci O jam ante eft definituss’

6. Hinc iam facile formulae vulgares pro radio
ofculi dari folitae deduci pofiunt. Ac primo quidem cum fit

2 = P, fi pomam as P — ¢ erit 20—
vitrp  GrErR’ P viipp T+ p b)Y
ex quo valore erit radius ofculi — i_’: ]

§. 9. Deinde etiam radius ofculi per fola differentia=
lis tam primi guam fecundi gradus exprimi folet. Cum enim

3 3
fit p— 22, erit 1+pp = a_’c_;:"x;ﬂf, ideoque (1+pp)=:(ax=;asy21a 5

am?
tum vero nullo differentiali pro conftanti fumpto erit ap:?’_”aa%___;iﬁ%:"a

quibus fubftitutis erit radius ofculi — 2% E2FE
dxdgy—dyddx

§. 8. Sin autem clementum D x pro conftanti accipia~

. ) s
tur, fiet radius ofculi :%ﬁﬂz, at fi alterum elementum

3
0y conftans affumatur, fiet radins ofculi ::--f_’_%id%-;ff

§. 5. Quodfi porro elementum curnae in computum
trahatur , idque vocetur — 95, vt fit 94 — 0 x* 9", erit
radins ofculi :axaa'afa —=» Vbi nullam differentiale pro
conftanti eft affumtum, ’

L3 ﬁ 10,
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§. xo. Sin antem iftud elementom curuge 04 COn=
fans accipere velimus , erit 9 s23s5 =0, ideoque 0 x 00«
9y 00y — 0, X qua aequatione fit primo o 0y ==~ ax93x

ideoque denominator ille dxo0dy—0y00x fiet :—_ia‘jLa’;’_;iﬂ
— 25222 ficque Lioc cafu radius ofculi erit —— 8yds,
2y . . ‘ ‘ dox
§ 1. Simili modo cum fit 90w = — 212227, erit
“denominator ) '
‘ - ,.._-_Bay{aac9-+3y=)__._a‘s3?;aj:
{ —— - ==
o a.xaa; .B‘ya.d;u SSE 227,
ynde radins ofculi colligitur == 3;“33; . Hoc modo {umto ele-

mento 0 s conftante duae- habebuntur formulae pro radio ofcu-

i 3533 et 253%
li, quae fugt i
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