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L Auctore >
' | . L. EVLERO.

Conuent. exhib. d. 4 Nouembr. 1779.

§ I.
Sint A, B, C centra trium circulorum datorum, prb quo- Tab. L
- ™ vum fitu fit diftantia CA=e¢, CB=—#¢& et angulus g 5
ACB=C. Deinde fint «, 8,  radii hornm trium cir-
culorum , O centrnm circuli omnes tres tangentis, cuius
radius ponatur — x. Dugis igitur re@is O A, OBy OC,
quae per pund@a contadtus tranfibuat, Hhabebimus O A=
+ay, OB—=ux+ e OGC —=x -4 . Hic vero ante
omnia probe notandum eft, conta&us fingulorum circulo-
ram non folum intus .. fed etiam extus euenire pofle. Ita fi
circulus C extus tangerétur, foret O C—=x —  ; vnde pa-
tet, radios horum circulorum tam negative, quam affirmatiue
accipi pofle. Hinc evidens eft o&o {folutiones locum habere
pofle, quae fcilicet ex variatione fignorum litterarum e, 3,
oriuntur. Interim tamen in folutione has litteras a, B, - vt
©_pofitivas fpedabimus , calculo vero expedito nihil impedit,
quo minus earum vni vel alteri- valor negatiuus tribuatur.

§. 2.




s (96 mrm———

§. 2. Statuamus® dutem breuitatis gratia OCzx-+yp=x
vt fit xzz«——-q/, tum vero fiat a— —f et B— Y T8,

o vtprodeat O A =z—=f et OB =2 + “Quodfi iam vo-

centur anguli OCA_p et OCB =y, ita vt fit p+g==C,
ex triangulo O C A, cuins latera funt OC==2z; OA= g+ f
et A C=ua, colligitur :

. COfP —eetzr—(mAf)? — ae—of2tff
: PR ’ LaR

e ﬁmﬂrﬂmmﬂfﬂ cufus latera funt O C=z;

OB:=z+g et CB=2, COnglf[il

bZJ—J—zz-—(z—{——g}z bb—e z—g
cof. g= = nfz g,

Quenlam 1g1tu1 angulorum p et g furnma datur == C, euni-
dens ef’r hinc mcogmtam 2 defcrmmau poffe

§ 8. Cum igitur fit p +¢=0C, erit
cof. C == cof. p cof. g — fin. pﬁn q,
tum vero
fin. C =fin. p cof. g -+ cof. p fin. ¢,
cuins formulae quadratum praebet :
fin. C* = fin. p*cof. g* + cof. p* fin. g* + 2ﬂn pcofgcofpﬁn g.
At vero ex priori formula eft
fin. p fin. g = cofl p cof. g — cof C,
quo valore fubflituto prodit |
o fin, C* = {in. p* cof.¢* 4 col.p* fin.g* - 2 cmﬁpﬂ cof.¢®
. —2 i:of.p cof. gcoll C
hine iam cum it
' fin. p* — 1 — coll p* et fin. 9" :. 1 — cof] g,
h.;u.c aequatio induet iftam formam :
" fin. € == cof. p ~+ col. g — 2 cofp cofgcof C.

. . § 4




= ((97) ===
§. 4. Quo iam hanc aequationem facilius refoluamus,
$ ftatuamus brevitatis gratia aa —ff—=2F et bb—gg—=—2G,
| vt fit cof. p =—=EI% et cofig==¢—E% quibus valoribus firb-
flitutis noftra aequatio erit

. _..._.(r'——fz)2 {(6—gm® _ o (Fe=F2}{C—px)efC
k . ﬁn C aewz —+ btz 2  abmwm ’

‘Y quae aequatio in ordinem reda&la euadet :

aabbzzﬁn.C*——&&I‘--——zébFfz%—bbffzz
+aalG'—2a0Ggr-t+aaggez
—2abFGcof. C+2abGfzcof. C
—z2ebferzcoll CH2abF gzcof C.

Aequatio igitur inuenta {ub hac forma repracfentari poteft:
Lzz—2Mz~-+N—=o, exiftente

L—bbff+aagg—aablbfin. C"-——zaﬁfgcofc
M__Z:éFf—{—aaGg—a&cofC(("f-—]—-Fg),
} S N—=04bF+aaG—=z2abF Gcof C

Quounm igitur valores htteramm L, M, N funt cogmn, ex
refolutione huins aequationis quadraucae colligitur fore z ==

2 VUV, Vnde patet binas folutiones prodire, atque adeo

ambas reales, fi modo fuerit M* & L N; confequenter ob_illas
~ofo fignorum variationes , quae fupra funt commemoratae ,
ommno fedecim diverfae videntur dari folutiones, id quod eo
magis notari meretur, quod omnes iftac folutiones tantum ex
aequatione quadratica deducuntur. Praeterea vero imprimis hoc
obferuandum eft , dari etiam cafus ,” quibus folutio prorfus fit
impoffibilis , id quod euenit, quando fuerit L N > M=

2 §. 5. Hoc igitur modo- folutic nefini pi'oblemqtis ad
f ¢ calculum non nimis complexum eft dedu&a, vnde, quicunque
- Noua Alia dcad. Imp. Se. T. V1, N valo-
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valares pro quantitatibus coguitis fuerint affompti , per caleye
Ium numericum valor ipfius & facile afiguabitur.

“§ 6. Quanguam autem applicatic ad quosuis cafis

propofitos nulla laborat difficultae, tamen, quando zeguatio
quadratica radicem negativam inuoluit, ira vt littera g nega-
tinum obtinear valorem, nen tam facile perfpicitur, quo mo-
-do tales cafus fint repracfentandi. Omnis awvtem 'difficuleas
enancicet, fi oftenderimus ., valores .negatiugs . pro % inuentos

~———proprie.nou ad ipfuun-cafum-propofitum pertinere, fed ademm

“cafum , quo. radiis circulorum a, 3, v contraria figna fribu-
untur; voede fie, vt, etamfi quaelibet aequatio quadratica duas
comp’ectatur radices , tamen omnino non plures. quam o&o
folutiones Iocum habere queant. . N . s

8§ % Quod quo clarins perfpiciatur , ante omnia ob-
"{eruafle juuasbit, cum fit a——q=f et B— =g, mutaiis
fignis litterarum « , g3, voetiam f et & contraria figna reci-
pere; nibilo vero minus litterac derivame F—— 28—f' et

‘:Qz_"_g_-‘{ » nullam patiuntur mutationem. Hinc cum fit

L=bbff+aagg—aabbfinC —abfgcof C,
euidens eft, maratis litterarum S et g fignis litteram L ean-
dem ‘mauere ; at. quia eft

O M=—bbFf+4-2aGg—abcof C(Gf++TFp),
tutatis litterarum f et g fignis etiam fignum litterae M im-
mutatur ; denique vero ob '

N:bbF”ﬁfa,cz GQ———z*aéFGcof'. C .
etiam litteran N idem {ignum conferuabit. -inémobrem muta-
tis fignis radiorum a, B, 4 foluiio perducet ad hanc ae-
quationem : : -

Lzz4+2Mz+4N=<o, _

. -guae

oy 3 LR
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quae eadem aequatio prodit fi & negative capiatu'r © Ex que
fequitur , guoties valor ipfins 2 prodit negatinus , tum eum
reipOlld@le cafui quo radiis a, g, +. contraria figna tribuun-
tue ita vt bini cafus 2, 8, v et —a, —f3, — ad ean-
dem sequationem ‘quadrativam perducant, cuius radix pofitina
priori cafui conuenit, negatina vero pofteriori, quae autem
um vt pofitina eft fpedtanda. Hinc igitur manifeftum eft, tan-
tum quatuor dinerfas sequationes quadraticas  prodire pofie,

_quarnm quaelibet binos cafus comple@atur, vti hoc fchema

declarat:
I% a3+ II{ oL 3— v, III{ a—P+ Y. IV, {w—cc—i—ﬁ—!—'y
. ; 1L

—a—f3—y ~—t— 3y —o+—y’ +a—f3—y’
Hoc oblernato adplicatio ad c}ﬁﬁémb exempla nulli amplius dif-
ficultati erit obnoxia. 7

§. §. Verum quia hoc problema eft geometricum,

non tam calculus pumecricus, quam conflrufiio geometrica de-
fiderari folet, quae vtique pimis prodiret operofa, fi eam ex
aequatione gquadratica L 22— 2 Mg~ N =o, deriuare vel-
lemius ; quamobrem bic plurimum  inuabic talem cunﬂ;ruéllo-'
nem ex ipfis' calculi principiis deiivafle,

Conftruftio problematis .
propofiti.

§. 9. Pomtur angulus datus ACB=—2¢, ac fla-
tnatur angulus ACO —=p =+ QP & BCO =g =2 -,
calculumque ita inftruamus , ve anguluas @ flat noftra incogoita.
Habebimus ergo | ,

cof. (¢ -+ ) = ——-f:— et

~ & g
cof. () = & — &

hine elimiinando z erit . -

2
0
%o
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Fool @) —feolG—Q =2zl e F g

aGeof. ({4 Q) —bFcof.({ —P)=Fg—Gf,

quae aequatio porro euoluta dat _ q
a G cof. { cof. O —a G fin. £ fin. : ] ¥
—b Fcoﬁé’cof.CI)——bFﬁn.g“ﬁn.QD}:.Fg""Gf’ E
fue . _ '
Gf—=Fg— (hF—aG)collfcol. P+ (aG+sFyfin.d fn. P .
Povatur hic breuitatis gratia, Gf—~Fg—1L; 6F —aG =M g
et 4 G-+ 6 F —= N, habebimus hanc aequatioriem : ’ § i

L=Mcof.{cof. O+ Nfin.¢fin.p,
cuius confiruétio fequenti modo erui poterit. Introducatur an-
~angnlus 0, vt fit tang, 6:;—%‘%, vt -adeo -iffe angulus- ¢ fit
cognitus ; hinc ergo fiet ' | |

1. P~ Menf. ¢ . . l
fin. § = Vim* cof. g"z—i—?*ﬁn- z5 ot : g
¥ _ N fin.
cof. § = V(M2 cofe 2 + N? jin.. ¢=) " ) __
Cum igitur fit 4

N fin. § — cof. § /' (M® cof & —+ N* fin. £) et

M cof. § —fin. 0 ¥/ (M cof. &* - N* fin, &%) ,
his fubflitutis erit : . )
v — 10+ 0 coft O - cofl § fin, O = fin. (§ 4 P).

1

(Quodfi iam ille apgui'u's,, cuiug finus eft i e%gi‘_N’ﬁn@I}? po-= f
patur == A, bhabebitur ifta aequatio: fin. A= fin. (§ ), N

-~ vode quia etiam eft fin. X = fin. (180° — A), habebimus
duplicem aequationem : altera dat § - Q = A, ideoque
G ==k —0; altera vero aequatio dat O — 180°— % —1§, Si %
autem loco L., M et N valores affumpti reftituantur , prodi=
bit. mg;..ﬁ::ii Zlii}}fﬁ » Ynde angulus ¢ facile colligituf. | ,

Porro
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Porro vero erit

1/(Mzcofg” -+ N fin, &*) = V(MF%aaG”-—-zm’aI‘Gcof‘ 2{),

quae formula radicalis ergo facile conftruityur per trlangulum gab 6II
PQR, cuius angnlus PQR—-zg et latera PQ—"éF o b
b PR=aG; tum enim erit tertium latug

B 7 QR=y(4F" e W, 2 —ﬁ-.fgjg A Fﬁﬂ:of 27{,),,, ' ) R 7 i
Denique erit fin. A = GfQR ) X quo etiam angulus A facile

| conftruitur , vnde determinatio anguli ¢, ideoque rectae C O
¢ innotelcit , nec non ipfa quant1tas

;(.;.O—"._'?:

f+acof--(f+qn ¢

| 4 —
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