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. Conuent. exhib. d. 20 Iur. 1946.

Sint A Y et ay huiusmodi binze curnse algebraicae, quarum
arcus AY et ay inter fe fint aequales; ac pro priore vo-
centur coordinatae orthogonales AX ==X et XY=Y; pro
altera Vero g x —— x et xy —y, tum. igitur. requiritur vt it
Y@X+0Y) = Y (0x* 495
Hunc in finem, introducta in calculum. .noua variabili z, quae-
fio huc redit: cuiusmodi quatuor functiones algebraicae iftins 2
quantitatis & pro quaternis illis coordinatis X, Y et x,y accipl @
debeant, vt vtrinque elementa curuac inter fe cuadant aequaliz, ;4
fue vt fiat dX* -0 Y* =0 x* - 05" ? Talibus enim fun&io~ F
pibus inuentis manifeftum eft, inde pro vtraque curua aequa~
tiones algebraicas inter binas coordinatas erui pofle, ita Vvt am-
bae curuae proditurae fint algebraicae.
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§. - Quo -nunc hanc cm"idi'tio.nem facilius adimplea«
mus, quatuor illas coordinatas fequenti modo pet. partes ex-
primamus:
X=p+q;x=p—9;
Yo —5; y—r—+5;
fic enim pro priori curna reperietur
X+ 0Y* = op* -+-Bg - O 4 0% QBPBQ-—-ZEMB;,

pro- gltera vero curna erit |
0% —4—3] = g%+ 0P + D1 —r—a.r —-2agap+gara%

guae f'ormuhe cum inter fe debeant effe acquales, fatisfieri
oportebit huic aequationi: 0pdg= oros. Sicque tota quae-
fio perdutta eft ad quaternas fun&iones algebraicas ipfius z
pro litteris p, g, 7, 5, inueniendas, vt fiat 0pdg=0r79y,
cui conditioni haud .difficulter infivitis modis fatisfieri poflet,
fi in folutionibus part‘icularibus acquiefcere vellemus,

§ Veluti i ponamus p=Ag*,/q=B2f, r= Cz’%
s=D3%, eﬂia debet vt fiat _ '
AB apgb—i azQ::CDryB'z“’""‘?—“Bz”.
Hic igitur duabus conditionibus erit fatisfaciendum: primo enim
fieti debet @+ 3=q +3J, tum vero ABaB=CDy3d. Vt
nunc priori conditioni commodif fime ff{tlsfacmmus, ftatuamus
o :A—I—Ju., B=hr—pu, 'y_.}\—!—«v, 0. =A—v;
fic enim flet a~fB.—=~ 3 = 2A. . His autem valoribus
fubftitutis altera conditio poftulat vt fiat
AB—p) =CD (®—»,

fiue 22 — ;f—;; ;0 cm condmom pitidiffime et generaliffime

fatlsﬁcrcmus ) poncndo :

Noua Afia dead. Iif{p Se. TIV. N A=f
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A=fg( ), C=f b~ 1),
B=hk(O—»), D—=ghk (A— ),
‘vbi‘tam tres numeros A, m et v, quam quatnor quantitates
f, g, b et k prorfus pro lubitu affumere licet; quamobrem
hinc pro priore curua nancifcemur coordinatas

X=fg+»2Tr bk —v) sk,
Y=fb+ )" — gk (A —p) 2,
pro altera vero curua habebimus’
*I=f g (A7) PR — bk () P,
g = b )T A gk (A W) 22
- Pro vtraque autem curua erit elemenfum curuae

— Y0P 4+ 0¢" +or - 04"

§. 4. Verum hic nobis imprimis eft propofitum in
folutionem generalem’ inquircre, quaé omnes plane {peciales
in fe comple@atur, ideoque conditioni inuentae 0r9ds == 0p oq
generaliffime erit fatisfaciendum. Cum 'igitur hinc fit 0s=2b24,
einsmodi fun&iones pro p, ¢, #, inueftigari oporter, vt ifta
formula differentialis 2224 integrationem admittat; vbi quidem,
guoniam haec vnica conditio eft adimplenda, facile intelligitur,
ex ternis quantitatibus p, g et # binas arbitrio nofiro penitus
relinqui. Quamobrem affumtis pro g et 7 funionibus quibus-
cunque algebraicis ipfius z, inde colligatur -valor formulae
-g—gﬂ qui ergo itidem erit funcio algebraica ipfius z fimulqus
cognita, quam indicemus littera’ #, ita vt fit 32 -—u, atqué
adeo d5 —u0p, cui igitur condidoni fatisficrl oportet,

§. 5. Cum igitur hic # tanquam fun&io cognita ip-
fius 2 fpe@etur, totum negoiium redit ad fun&ionem p inues
g } ﬁigan‘

&
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figandam. Quare cum fit s=—=/u20p, per redufionem no=
rifimam habebimus s = p # — f/p O u, ita vt formula differen=
salis p 0¥ integrabilis_reddi debeat. Statuatur ergo [pon =w,
exiftente 7 funétione pariter algebraica ipfius =, v.nde ergo

. L H agn
fiet p =33 hincque porro

ficque voinerfi conditioni praeferiptae erit fatisfiQum, . atque.
adeo pro v fundtionem quamcunque algebraicam ipfius z pro
arbitrio affumere licebit. .

. . 6. DTcce ergo quaeffionis noftrae propofitae folu-
tio generaliima fequenti modo adornari poterit: '1.) Pro lit-
reris ¢ et + fumantur pro lubitu functiones quaccunque alge-
braicae ipfius z, ex quibus deducatur quantitas ZI:‘;;{ . 2.y
Accipiatur ‘etiam pro v functio quaeccunque algebraica ipfius
g, ita vt adeo tres fun&iones ipfius 2 arbitrio noftro penitus
permirtantur. 3.) His igitur conftitutis binae reliquae litterae
p ct 5 ita accipiantur, vt fit
— 9 af _s._.__._ur)fu,___‘v

d % dun s
Quibus - inuentis ambae curuae quaefitac ita determinabuntur,

vt earum coordinatae orthogonales faturae fint

Pro curna AY: Pro curua ay:
ro___ 3w —_— dw 7
X =24y x=22—y,
f o g WOV ) — uow
e e kI BVl A ak- e A I

haecque ergo folutio ira eft generalis, vt omnes plane eafus
poiiibiles in fe complectatur. |

N = | 8. 7
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§. v, Cum igitur fit vtrinsque curune elementi qua-
dratum — 0" —+ 0 ¢* -~ 0 r* 9 4%, quoniam primo eft Jg
—udr, tum vero S==pu—v, ob dJv—=pou# erit ds—=
#0p; vnde his valoribus {ubftitutis obtinebitur elementum Virie
usque curuae .___]/(I -—[—-uu)fap ~+=01*).

§. 8. Cum igitur porro fit 0g —udr et os=udp,

. ¢X —  dp+udr
erit pro priore curna AY formiula 25 = é%-———u—d—-p’ quae, ducta

in curua AY normali YN, expriniit tangentem anguli A N Y. Si-
mili modo in altera ay, fi pariter ducatur normalis y », erit anguli
— 3 p—udr I .
any tangens — 55— e Quamobrem fi introducamus
binos angulos @ et f, ita vt fit tmg Q=22 et tang. ¢ = #,

euadet

X . tang.O—4-tang.s . L. .

3Y ~  1—Iang. Plang. 9 — tang. (CD —+ éD ‘et
ax — tang.Q—tang. 6 — —

iy 1~+tang. $lang.d tang (q) 6)

Vnde manifeftum eft, angulos ANY et any, quibus vtrius-

que curuae amplitudo ‘menfuratur, fore ANY = Q-0 et
any —= P —0. ‘

~ §& 9. Hinc ngtur mtelhgirur, ambas noﬁlas Curias com-
muni amplitudine gaudele non pofle, nifi fuerit angulus 6=0;
tum autem foret 4 = o, ideoque, ob dg=udr er ds=udp,
ambae quantitates g -et § forent conftantes, quae ergo ponan-
tur ¢ == a et s—4, vnde propterea prodiret X == p -+-a ¢t
Y—r-—10b, tum vero x —=p-—a et y = r—4; ficque fo-
ret x _X——-z a et y =Y ~+ 2 &, vnde manifeftum eft, am-
bas curuas pro:fus fore casdcm, verum comdmama tantum ad
alios axes referri. '

o
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ro.  Cum igitur hoc problema  felicifiimo cum fuc-
ceflu srenerahter expedinerimns, fi ternae fun&iones arbitrariae
g, 7 et v ita definiri poflent, vt altera curua oriatur data, ve~
jati fiue ellipfis fiue lnrpelbola, tim fimul  itueniretur alia cur-
ya propofitae aequalis. Verum talem methodum vix, ac ne
yix quidem, fperare licet, quandoquidem problema generale cur-
yam quamcunque datam in alias diuerfas eiusdem longltudlme .
mnsformandl vires - Analyfeos ﬁlpenre wdetur. LR T

6! : B : . . St F

: 1

TR Aha Soluno quae&mms Prop0ﬁfae~ B 1.

§. 1x. Cum tota folutio perduda fit ad hanc. aequa—
Honem: 0po0g=0rds, fiue 3 :\"_‘? . ﬁqtmtur tam a; m—

‘quam 22 ==z, et quaecunque 1cc1p1at1u: aeqmtlo algeblruca in<

ar
ter p et §, qua littera s definiatur per certam, fun@ionem ip-

as
fius p, erit etiam 53 certa funcio ipfius p, qua ipfi =z aequali

pofita quantitas p, ideoque et altera s, per.=z determinabitur.
Simili. modo fumta inter g et r aequatione, algebraica quacun-
que, €X qua ¢ ‘definiatur per certam funétionem ipfius 7, fiet
etiam g‘f certa funé&io 1pﬁus r, quae pofita ==z ‘dabit itidem

tam r quam ¢ per funétiones ipfius z expleﬂhs. Tnuentis au-
tem his quituor functionibus p, ¢, 7, s, ambae curuae quaefi-

‘tftc ita determinabuntur’ per fuas Vtrague ceordlnatas, vt fit,

-—P"l"% Y——-"_Js : N T
FIEP—g, y =

§ 12 meam vero ifta folupe Doﬁulat refolutzonem
aequauonum omnis generis , ﬁquldem genemhs effe debeat ,
prior folutio. huic fine dubio longe eﬁ antefelenda._ fnteum
tamen etiam haec folutio vi non caret, dum nebis egregiam
N 3 L - Con-




ctur, fuppeditat, quae ita fe habet.

~ CONSTRVCTIO GEOMETRICA
 Corvarum quaefitarum.

. eonftrudionem geometricam binarum curuarum, quae’ quacrynp-

Tsh. §-18. Super communi axe defcribantur binae curme
Fig. 4. algebraicae quaecunque 4. et ¢ ¢5.1in quibus perpetuo capian-
tur bina puné@a & et ¢, vbi tangentes st et g ¢ inter fe fiant
parallelae; tum dudis applicatis .s p et ¢ # habebuntur quatunor
noftrae quantitates , fcilicet bp=ps ps=s et cr=y, ¢ g =q
“Quia- enim 'gjf.' exprimit tangentem anguli ad s et 24 tangen-
tem gnguli ‘ad 0, cum hi anguli-fint acquales , crit vtique
g_; p— g_g ; ideoque 0pog—0ord sy vii requiritur. Quamobrcm
ex his duabus ‘curids pro arbitrio affumtis binae curuae quae-

fitae hoc ‘modo confifuentur: |

Pro cuiva AY Pro curna ay
Figaets. " CAXT=bp4-rq | ax==bp-—ryg
o XY =er—ps | xyZ=orps .

‘quae_conftru@tio ob elegantiam vtique nofatu maxime eff digna.

§ 14. Pro curva 4s fumamus parabolam hac aequs-
tiofie contentam: ssT=24dp; pro altera autem ¢ g circulum
aequatione g9 =2 ar—rr expreffum; tum igitur. erit

35— a g — a—r .
cs -2 _ ! —a=r
3p Yeap ar Year—rr ?

quae duae quantitates inter fe aequales effe debent: perinde

enim eft fine fibi- immediate aequales faruantur, five viraque

ipfi = acqualis ftatwatur. ~ Hoc modo omnia. ad folam quant”

‘titem 7 reuocare licebit; quandoquidem habgébimus:

- —_ a(e;d'r.‘-—rr] — : — aV{aar—rr),
= T, ==V (2ar—rr) et 5o 8Yaar=TT

| GrmT ) qa—r
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e
s curuis has nancifcimur ceordinatas:

v’ndg pro bil]i

e : )
a Pro curua AY - Pro curnz ay
agr—T7T} . —alear—rT) -
. X:%:FF‘“*V@“ re) xztletrotil Y/ (2ar—rr)
avlzar—rT) j_._r_{_-_a';/(ear—'-rr)

Yot—— T

Vbi quantitatem # tantum vsque ad r — @ aungere licet, quia
(um ambae curuae 1in infinitum excurrent.

SOLV-
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