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DE INNVMERIS
GENERIBVS SERIERVM

MAXIME MEMORABILIVM, QVIBVS OMNIVM I
AEQVATIONVM ALGEBRAICARVM |
- NON SOLVM RADICES IPSAE SED ETIAM
. QVAECVNQVE EARVM POTESTATES
EXPRIMI POSSVNT.

Auvé&ore
L. EVLERO."

Conuent. exbib. d. 11 April. 1546.

- § 1.
ropofita aequatione quacunque algebraica ad hanc formam
reducta :
A" +B24-Cx+-Dx* 4+ € x* 4 etc. — o,

vbi exponentes ¢, b, ¢, D, ¢, etc. fint numeri quicunque, fiue
integri, fiue fradi, fiue pofitiui, fine etiam negatini, in Tomo XV.
Nouorum Commentariorum oftendi, non folum huius aequationis
radicem x, fed etiam quamuis poteftatem x™, per feriem infinitam
fatis concinnam, cuius omnes termini fecundum certam legem
formentur, pluribus modis exprimi pofle, quae eo magis omni
atrentione, atque adeo admiratione dignae videntur, quod ea-

rum ratio proPemodum Omnes vires Analyieoa fuperare vide~
, turs
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tur, propterea quod iftac fel‘i?-s non fpl'u-m per longas amba-
ges fint inuentae, fed etiam in earum format1c511e plurimum
indud@ioni fit tributum. Quamobrem plurimum operae pretium
fore videtur, vt omnes operationes, quibus hae feries formane
tyr, dilucide eXponantur et omnia momenta, quibus earum for-
matio inpititur, fummo fiudio perpendantur. Tum enim. de=
mum f{perare licebit in veram originem iftarum ferierum pene-
trare atque omnia myfleriz, quibus earum natura adhue jnue=
luta deprehenditur , ad principia‘cog_nita reuocare.

-

§. 2. Prima operatio, qua zequationem quamcunque
propofitam ad hunc {fcopum praepararé oportet, in hoc confi-
ftit, vt tota aequatio per quempiam. fuorom terminorum diui-
datur, hocque modo ipfa aequatio ad. huiusmodi formam re-
ducatur : |

A B C D E |

ettt st e

o

quod ergo totidem dinerfis modis fieri poterit, quot terminis
ipfa aequatio fuerit compofita; vbi iterum eft monendum, ex-
ponentes o, 3, v, J, &, etc. quoscunque numeros denotare
pofle, fine pofitinos, fine negatiuos, fine istegres, fiue: fracos.
Quin etiam perinde eft quopam ordine Hi termini difponan~
tor.  Tantum hic in limine notae iunabit, quoniam ipfi ra-
dici x vna dimenfio tribuitur, propter homogeneitatam omni-
um terminorum "quantitatibus A, B, C refpectiue tot dimen-
fiones affignari oportere, quot exponentes a, 3, n indicant.
Ita littera A cenfenda eft habere o dimerfioties; numerus ve-
10 dimenfionum listerae B eft B, at litterae C ==y, Etey, id
quod ideo probe cft obfernandum, quod- in ferie, quae valo-
rem radicis s referat, omnes eius termiui veicam dimenﬁoncm=
tonftituere debent. In feriebus autem , -quac radicis x potes-

K 2 tatem
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tatem quamcunque x® expumum euidens eft in fingulis termjs
nis. litteras A, B, C, D, etc. #» dimenfiones complere debere,

§. 8. His expofitis pro quacunque radicis potefiate x*
tot dinerfae feries infinitae exhiberi poffunt, quot litterae A,
B, C, D,etc. in acquatione repeuuntur, propterea quod pri-
mus fﬁllel cuiusque terminus ex quouis membro illins aequa-
tionis formari poteft, quafi reliqui non adeffent. TIta ex mems

Iy 5 —_
bro x% == 1 fequitur x == A” et x¥"=— A% ; ex membro aus
n

- B . A s
tem -fecundo —5 — I prodiret x" == BP; fimilique modo ex
£ :
. n _
tertio membro prodiret x®=C”; et ita porro. Vocemus igitur illud
aequationis membrum, ex quo primum feriei terminum confhi-

tuere libet, aequationis membrum principale, pro quo in pofte-
: A
rum afflumamus perpetuo membrum primo loco pofitum e

. . ! ° ’ ' n
ita vt initium feriei inwefligandae fit 4™ == A*.

§. 4. Conflituto igitur primo tenmno fenm, quae va-

lorem ipfius x™ exprimat, qui ergo eft x" _._A“ , manifeftum
et omnes terminos fequentes ex xehqms litteris B, C, D, E,
etc. tam fingulis quam vtcungue inuicem combmatls, formari
debere, vnde pro reliquis terminis infinitos ordines confitui
conueniet, quorum primus contineat fingulas litteras B, C, D,
ctc. folitarias, fecundus ordo cmnia produlta ex bll‘lls harum
litterarum, quae ergo funt primo earum quadrata B*, C*, D'
tum vero produ@a ex binis dinerfis BC, BD, CD etc.

tertius vero ordo compleQetur omnis produé‘ta ex tribus harum
littera=




‘marn murn
ta vernm valorem poteftatis” x

pmm (1) =

fitterarum, fiue tisdem, fine diverfis, quae ergo erunt B?, C°,

3; BB C, BB D, BCC, BDD, B C D, etc. quartus Vero
ordo continebit, practer pofeﬂ'ates qu.artas harum_ littgrarum,
omnia producta eX quaternis earum 1nter {¢ coniundiis. - Ex
quo intelligitur ordinem quintum inuoluere omnig producta ex
qu{nig, ordinem fextum €X fenis , et ita porro in infinitum.
Hipc tofum negotium huc redit, quomodo omnes terminos
ordinis formari oporteat, vt omnibus in vpam fum-

n

cuiusque
colle@is et ad primum A® additis, prodeat feries infii=

n exprimens, quamobrem Pro
quolibet ordine regulas fingulos terminos formandi expoma=
mus quemadmod'um in diﬁeftgti'one initio commemorata funt
traditae, : -

PRIMA REGVLA.
Pro formandis terminis primi ordinis.

§. 5. Hic ante omnia patet cum qualibet litterarum
B, C, D, E, etc. eiusmodi poteftatem ipfius A coniungi de-
bere, vt dimenfionum numerus prodeat — 7. noniam igi-
tur littera B cenfetur habere g dimenfiones, litterae vero A.
pumerns dimenfionum eft a, 1 pro B fatuatnr ifta poteftas
A, tum produ&i A*B npumerus dimenfionum exit Aa-- 3 =%,

wmde colligitur : A == 2TE, ficque ex littera B pafcitur
n—3 ' n-—"
A ¢ B, Similique modo ex littera C orietur A« C.Tum
: on—3 )

vyero ex littera D orietar A« D,et ita porro. Practerea ve- '
10 his fingulis produéis praefigi opportet communem multi-
plicatorem Z; quamobrem termini feriei quaefitae €X fingulis
litteris B, C, D, I oriundi ita fe habebunt B
Kas >
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. —f n— ==& - - "
n

E’A L B—&--;:_A @ C+-}:-A x D—F—EZA « K -+ete,

ficque habentur omnes termini primi ordinis pro ferie quam
mueftigamus,

SECVNDA REGVLA.
Pro formandis terminis fecundi ordinis.

§. 6. Quoniam lic occurrunt termini dupplicis formae,
fcilicet vel ipfa quadrata B*, C*, D=, vel produdta ex binis di-
verfis B C, BD, BE, C D, ‘etc. multiplicatores cuique for-
mae iungendos feorfim euoluamus. Ac primo quidem pro for-

ma B% quae habet 2 3 dimenfiones, fungi debet haec poteflas
n—-zaf3

A o ; deinde vero ex iis, quae in diflertatione iam allegat

dervonfirani , patet infuper adiungi debere multiplicatorem ex

duobus fa&oribus conflantem 2. n-a—2p. viode termini feriej
2 ,

o
quaefitae, quiex quadratis B*, C*, D¢ oriuntur, erunt fequentes:

Ex forma || nafcitur. terminus
: ‘ n—zf}
BB 2, tFe—2B AT RB
o Qo
‘ - y oA 2
i N Bedmot—n = .
CC v =Y ATa CC
_ 5 n—osog
n j A S Ry}
DD T AT e DD
=0 E
EE o rthE—ee AU QR
[#3 jr 3
etc. { ete.

§ 7. Pro formis autem binas litteras dinerfas invol-
ventibus: fufficiet confideraffe formam B C, quae primo recipit
cotflicientem numericum numero’ permutationum harum litte=
rarum refpondentem, qui eft 2, vt hinc habeatur 2 B C. Deinde
quiz numerus dimenfionum eft -+, poteftas, ipfius A iun-

gen-

(S . o T
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n-—-—ﬂ-—*’)’ ‘
genda erit AT ; ac denique multlphC‘ltﬂr infuper adii-

ciendus erit = n__—!:}_;—;_ﬁ,_l ‘His igitur coniunéis -ex fingulis

poftris formis huius  ordinis orientur fequentes termini pro
{eric quaefita: .

Ex forma || nafcitur terminus
n—QB—x
n o nefo—B—Y
BC = ATL ; aBC
BD o, 2ka—F=F AT BD
o 2
n—f— _
BE o, 2o —f—t ATw  BE
o . 2%
n—y—3-
CD o, M, ade—v=8 AT CD
z -
q e
CE o, BEr=¥—t AT« CE
* BE n-—-uS —E
DE 2.%."1_"1:%—;_—_5_}& « DE
etc. - etc.

TERTIA REGVLA.
Pro formandis terminis tertii ordinis.

§. 8. In hoc ordine primo occurrit B%, cuius index na-

turalis ex permutatione ortus et == 1; deinde poteﬁas ipfius
n——-.s[3

A, quia dimenfionum mumerns ipfius B® eft 3P, erit A »
At vero multiplicator infuper adiungendus nune con{’rablt ex
tribus fakoribus, eritque 2 . nka— 3P noex—38 | gnibus con-

2 i@ du

inn@is termini ex fi ngulis cub1s oriandi fe habebunt fequenti
modo:

Ex
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Ex forma || nafcitur terminus , ,
: . n—3f '
Bs n meA-a—3B a-tex—33 A T g B
o o T Sa
i ' n-——3y
Cs n na=—3Y nA-2 e —3YV A "o Cs
% Y S ’
n—23ad
D3 . nta—37F nt-nc—38 A e D*
T )
efc. etc.

§. 9. Secunda forma in hoc ordine occusrens et BBC,
eul conuenit index naturalis == 8§, et quia numerus dimenfio=
' . n—ef—y
num eft 2 -1y, poteftas ipfius A iungenda erit A «
tum vero multiplicator infuper adiiciendus erit "
n ma——t By an-d-oa—2B—%

L] g
o 2o . 3 ) " . 3

vnde pro fingulis formis formabuntur fequentes termini:

Ex forma || pafcitur terminus 7
,“"‘“51'3:—-?
BB C 3. L ntag—ofB—¥ ntoa—sf—y A7 BB c
a 2w L By
BCC 5. UnbgmBeey adaz—fee¥ A T BCC
. o« o 3 28§
BBD 3"£‘ﬁ+a-—z{3~5 .n—l—zm——aﬂ-—B‘An ff_— BBD
o 2o su
L - - n—fB—28%
B D D 3. o 'n—i—.nt—--[B——zﬁ' . nt2o—F—2d A 2 B D D
L ) & 2d Sa e
~etc. etc. '

In hoc ordine fupereft terminus B CD ternas litteras dispares

inuoluens, cuius index numericus ex permutatione natus eft 6;

et quia numerus dimenﬁom;in hip et B4y —+0, poteftas
cee . ' - N3 =Y — : .

ipfius A jungenda erit A - ; at vero -multiplicator infu-

per iungendus erit ,

n Lﬂ-—a-—-ﬁ—-w-—a‘ . n-—q—au——ﬁ—-—fy-—a‘,

" L 3a

wnde




WA e A

naturae B

vnde ex forma B C D nafcitur ifte terminus pro ferie quaefita:

6. "Z"‘ lz__-{-_ci;—fa-—")’—ﬁ" . n+9.’cc-—:;(i-—"}“-"5' Aii‘;i‘ﬁ:a C D;'
snde facile patet quomodo termini ex religuis formis huivs-
) BCE, CDE, etc. fint formandi, guos fuperfluum
foret hic feorfim apponere, quandoquidem omues has litteras
inter fe pérmurare licet, quamobrem etiam in fequentibus
m formam ex quolibet ordine eucluiffe fufficiet,

QVARTA REGVLA.
Pro formandis terminis quarti ordinis.

§. 1o. Ex bactenus allatis facile intelligitur, quomodo
pro fingulis formis, quae in hoc ordine occurrunt, termini inde
refultantes formari debeant. ~

vpica

1. Ex forma B* nalcitur ifte terminus: -

: g3
. * ﬂ+a:'—4[5.n+9.oc——46‘u‘—l—soc-—-.q.ﬁA = B*.
f e " 2 ja P _
II. Ex forma B® C nafcitur terminus
' | - m—30—y
2 o3y ntra—3fe—y nt3a—3B8—~Y A o RBC
g 2. el S B C.
111. Ex forma B® C° nafcitur terminus
: : ‘ o . et Fomay
6 nto—efB—aly ntog—ef—ey adda—afe—ey A T g B,
7" 2 % 3 : 4 : : .
TV. Ex forma B®* C D nafcitur terminus -
, . n._QB__‘,Y"_‘a. .
12, :L—J.—ot-—.qB—Jy_.,s--n+aa—p.(3-—'yr-6‘.n+3a—-ui3—’y~6‘ A.-_H? B CD-
w EY:2 ) . 3 4a o .
V. Ex forma B CD E nafcitur terminus
o N o st e Sl
ng 2 nta—f —Femt e BTt 143 Pyt AT 7= B CDE-
4‘4?1 _E.c{.— ) . P -- Qﬂ, -
- Noua déta Aecad. Imp. Se. T. 1V, L - QVIN-




st (82) e

i

QVINTA REGVLA.
Pro formandis terminis quinti ordinis.
§ x1. In hoc ordine fequentes occurrunt cafus feor-
fim euoluendi:

1. Ex forma B® npafcitur terminus
11-—-5

n-}-m-—sﬁ tdon—sf nA-3n—sif nJ-.m-—EBA
2 ' 3o g u ) sa

1. Ex forma B+ C, pofito ble\r gr. 4 -+ fy.__é na-
fcitur terminus

B

”n
_—
24

1 -

3 n nto—d ntza—d w3 o0—8 mn-tbaqo—4 A
[ ] — - —
o @ ol 3 o +.J. S

B* C.
[il. Ex forma B®C% pofito brev. gr. 3 ;3—}— ° v — 9,

nafcitur terminus

— A — -
10, . nta—4 ] | y—b . n+sa-—9 g SA
o s 3o T4, 5c¢

Ce.

IV. Ex forma B*-C D, pofito brev. gr. 3@3~+v+3=f
nafcitur terminns

n—
s0. ™ ‘n-l-m-—-é n+za——0 n—!—sa.—-o n+4m~9A BSCD
o 2a . 3a -

V. Ex forma B* C* D pofito brev. gr. 2R+2ry-+3=h
“pafcitur terminus,

L - -—6
11.—!—05-—9 n+zaz—~9 143 u-—a n+4o:-—ﬂA Bz CsD
?.(L - JCC . 40:. T

n
I

VI Ex forma B*CDE, pofito brev. gr. 2 B+ +3-+E=h
nafcitur

60, >,
o

n+n£—0 ﬂ.—l—nnc—-e 7+ 3= 'u-l-uv—-dA

o = B*CDE.

VIL. Ex fmma B CDEF, poﬁto brev. 8r ﬁ+y+5
g —0, nafcitur.

n mha—d nbea—d n+~3cx-—9 n—w,a-&
120. L. Aa BCDEF

B0 3 & 5a

Hine




Hinc jam lex pmgleﬁioms ita manifefto perfpicitur, vt fupére
fuum foret viteriores ordines euoluere.

"REGVLA- GENERALIS
"Pro terminis formae B muemendls

§. 12. Quomam lgitur hic te1m1nus ad ordmern i per=
tinet , Per fe patet eius exponentem i neceflario efle debere.
pumerum integrum pofitinum, ~dum reliqui "exponentes «, {3,
oy 0 OIINES plane numerss ‘tam- pofitinos’ quam -negatinos, filie
integros, fiue fratos admittant. Deinde qui'l hic terminus eft

fimplex poteftas, €ius index numericus erit == 1. Porro quia
. litterae A tribuuntur B dimenﬁencs, hic' nuinerus diménfionum
n—4a

erit i3 =19, hincque poteftas IPﬁllS A-iungenda erit A"a .,
Denique Hllllthth.tOl‘ ab exponente # pendens cont1neb1t i

facores, qui funt |
n n—toa—=@. ‘;11-+-2q‘a—-9 n-i-{ 1"_1}05—""9

-CL—I oo L 3a .'l.....'i 2“
His ergo coniundis terminus ex forma B? oriundus eérit
7§

n ’n-—:—cx-——ﬂ‘ -tz o—§ -3 g—4F ) ﬂ+(f-—:1)ot'-9A - Bi

II'——I L ] * & 5 & B
o 2 ja At io

quac formuia facile ad terminos formae vel Ci, vel I, vel E’,
vel etc. nansfertur.

REGVLA GENERALIS.
Pro terminis formae B C inueniendis.
§.-13. Hic vt ante fponte intelligitur exponentes I
et ¢ non nifi numeros integros pofitivos defignare pofie, vnde
iite terminus pertinebit ad ordinem & —-¢. " Ponamns aurem
b—+¢=—j Primo igitur huius termini index pumericus defi-

niri debet, quem indicemus littera N, et ex Theoria Permuta-
L 2 tio-




.tor ab exponente # pendens erit vt ante

m——— (8+) —

tionum . conftat fore N — T RN Y -'3'-'f -.  Deinde quij
. . ' ) .I.P.. . OX T2, ce 7 .
litterae B dimenfiones B, litterae vero C dimenfiones v tribuuna {

tur, numerus dimenfionum erit 4 Bo.l-cry:: 0, hincque pote-
n—

flas ipfius A adiungenda erit A . Tertio vero multiplics.

o o=l oo g—f

N Aot | cdand
o s 3d i

nifi quod hic ipfi § debitus valor eft affignandus, quamobrem
bis  coniundis reperietur terminus ex forma propofita B® C*
oriundus -ifte:

. nmd Ly
n BmAa-d pteo—f n-tza—§ nd{i—xla—4 o el
‘e Ju ' Py "'.'H—'_iT'—"—"A BC‘J

REGVLA GENERALIS.

Pro terminis formae B®. C¢. D¢ formandis,

§ 14. Ponatur hic index ordinis, ad quem haec for
ma eft referenda, &+ ¢+ d=—i; numerus vero dimenfionum
in hoc termino contentarum fatnatur vt ha&enus b B¢y
—+ 43 =40, vnde tam poteftas ipfins A quam multiplicator de~
finientur vt ante; quare cum index numericus fit

N—-— Tee B304 o v b moun i
T2 v s BHIE . CH1e 2.0

his coniungendis termimus formae propofitae refpondens erit

N, 2 nta—d nigzamp 2+3ef JBbti— ]oc‘—-éAﬂ.:eBb. CG.D‘I-
& &0 aw an ia .
’ FORMATIO SERIEI
. Valorem ipfius »* exprimentis.

§. 15. Poftquam fecundum praecepta expofita omnes
termini cuinsque ordinis in infinitum fuerint inuenti, nil-aliud
opus
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opus eft, pifi vt omnes i termini in vnam fummam colligan=
tur, quae ad primum terminum addita pracbebit valorem pote-~
. ftatis % Hinc ergo fi famma omnium terminorum primi or-
dinis ponatur == 9, fecundi ordinis — 2, tertii ordinis — €,
etc. erit ‘ : '

ki
= Ad + Y+ B+ €D+ ete. 5
hicque valor propterca :fatisfaciet aequationi propofitae

' A B C D 1

1= i A — A = ety

B XY xt f |
quae cum habere queat plures radicesy Icu valesse infing x hie
genere vix definire licet, quemnam valorem expreffio inuenta

in

fit exhibitura : plerumqué quidem ominium radicum maxima

qundoque etiam minima hic locum habere deprehenditur.

1

vpicum contineat terminum -—-, 10 omnibus ordinibus vnicus
' X R

tantum habebitur terminus, vnde pro hoc cafu feries inuenta

" fe ita habebit: S B
o i3 i ne—sf3
M= AT - L AT B‘-}—%..”'_’*:;"‘.E““—Z—BA = BB
: n—30
(o mehessB ndzaesf p T B
_ o 1o BEE '
n meea f r—f—rzcc B | 71+'.'sac B =l
) 2 —aff = —afl n s = 4
+ o & 3 - A0 A B . ‘
- - - _ N33
a2, B-ta—s5B3 natedg-ssB n-4+da~sf . ntigo—s A @ B
a 2Q iy ia * YA sa
€ic.

L s quac

§. 16, Si praeter terminum principalem ~=. aequatio
T _



quae ergo feries conuepit aequationi 1 == — +'}'£T’ ita vt

. ‘ x¢
radix poteftatis # ex hac feric extra®a exhibeat gquampiam ra.
dicem iftius acquationis; et quoniamh pro s numerum quemcin-.
que, five pofitinum, fize negatinum, fine integrum, fite fralum
accipere licet, hinc innumetabiles” diverfae formae pro cadem
aequationis radice x exhiberi poffunt. ) -

§. 147. Sin autem aequatio praeter ‘terminum prinripe-

“Tem ...Af dnos plusesuc. cvllpledtatur terminos , tum etiam in

ferie  inuenta numerus terminorum cuiusque ordinis continuo
magis angebitur. Scilicet fi numerus licterarum . B, C, D, et
fuerit = &, qui érgo numerim terminorum in primo ordine
contentorum indicabit , fum numerus terminorum fecundi or-
‘dinis erit ":"}_Lﬁ,’l_*il‘,'-‘tﬁrtii vero ‘ordinis :?‘{k‘ﬁfgfsk”‘““, quara
fi ordinis — EmmrlEe B3], atque  adeo in genere nu-

: I BN .-_...'[k*—l—z"—-x__l_‘

‘merus terminorum ordinis’ i erit = . !

§. 18 Quoniam igitur in enumeratione terminornm
cuinsque ordinis probe cauendum eft, ne wvila forma praetcr-
mittatur ,  hoc  obtinebitur fi generatim  pro ordine 7 euok
vatur ifta poteftas: (B -+ C—D — E —etc.y’, tum enim nos
folum omnes formae ad hunc ordinem pertingntes “prodibunt s
{fed etiam quaelibet forma iam adiun&ur}l habebit {fuum indi-
" cem numericum, qui ipfi iuxta regulam permutationum: conuc”
nit, et quem fupra defignauimus littera N, ita vt non opus fit

eum feorfim inuefligare.

PRAE-

- s s
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PRAEPARATIO.
nd demonftrationem {erierum inuentarum,
§. 19, Quanquam iftas feries iam in Tomo XV. Nouo-

,-um'Comment&HOlum exhlbm, tamen iam obferuam, gis me-

thodo maxime indireda ac per plares ambages "efle inuentas ,

raeterquaim quod plerumgque etiam {oli indu&ioni innituntur,
quqmoblcm ob fummam d1gnuatem harom ferierum . maxime
eft optandum, vt earum veritas per. demonﬁratlonem folidam;
extra 0mne dubium collocerur; lﬂplil‘ﬂlb autem- deﬁderatur me-
thodub dueé’ca, qua ad easdem ferles, per operationes iam viu
receptas, peruenire liceat. Quoniam autem pofteriori reguifito,
nondum futisfacere ‘valui. faltem veritatem bharnm {erierum ,
quam firma demon{’tratlone couoborare mihi hcuxt hic fum

cxpoﬁturus.

] 5

§. 20. Docebo igitur feries, quarum conftru@®ionem hic
tradidi, "apprime fatisfacere .ipfi ae‘quatiorii propofitag:
P A B C D o
I_---—+ + ~+—-—-—+etc. o

x*
quae per x* muLp icata mdmt hanc formam:

X" == A x" “—i—an"‘ﬁ—i—Cx“"'V-{—-Dx“"‘“&-—l— ete.
quamobrem oftendi - oportet feriem , ‘quam fupra -pro exprie
menda poteftate x™ inuenire docui, reuera aequalem eflfe fum-
mae fer'erum , .guae fecundum eandém legem pro poteftatis
bus x*—=, “‘“5 KT, etc formantur, fi fcilicet refpedii-
ue per lirteras A B, C, D, etc. multiplicentur. Fuidens
autem eft has poﬂ611= res feries. ex noftra ferie | generql: erui
pode, fi loco exponentis » fucceffine feribantur numeri 7y
P —@y n— -, n—23, erc. Hoc antem fequenti modo pro
qualibet terminorum forma oftendere 11ccb1t, vbi quidem fuf-

ficiet



e (ss)ﬂ

ficiet veritatem ternarum poftremarum regularum  generalium
demonftraile. : o o
DEMONSTRATIO
primae regulac generalis pro terminis formae B

‘ ‘§.121. Supra vidimus terminum ex. hac forma _ori..l
undum pro poteftate x™ efle

ne—4
,x',% ‘nti 9_%4—:5 t?fn—l—;: 7‘077: '7',n+“;ﬂd’9A o .B{"
exiftente 6 — i, qui ergo aequalis effe debet terminis eius
dem formae, qui ex meimnbris aegquaiionis primo et {ecundo
Ax”“'“ﬁ-i—Bx“"ﬁ'miuntur,‘ Quandoquidem in reliquis membris
pulli termini formae B! locum inueniunt, propterea quod ho-
rum membroram termini omnes vel litzeram C, vel D, vel E
neceffario inuoluunt. Ex primi igitur membri poteftate x™ 7"
fumi debet terminus formae Bf, quippe qui' ductus in A na-
furam non mutat; at vero ex fecundi membri poteftate x"~B,
tantum ¢api debet terminus formae Bi—:, quippe qui per B
multiplicatus pracbet formam propofitam B. Sicque hos bi-

pos tcrminos iundtos aequales fieri oportet ipfi termino pro-

Lo~

pofito.

, §. 22. - Quaeramus igitur primo terminum formae B’
in potéftate x™% occurrentem, quem ergo ex ipfa formuld
propofita deducemus, loco 7 {cribendo 7 —a, qui idcirco ent

n—o b .ln-I‘—oc-—-B . n_+_2tx-—~9 e ?ﬁ-u'-—mwe A “ B,
o _20: 3a 4k 424
exiftente § —i(3.- Deinde vero terminus formae B’ poté-

frati x*~P ex ipfa formula propofita ervetur, £ primo Joco ¢
ter
tio

{cxibatur § — I , porro loco § nunc feribi debet b — B,




ro loco # fcribendum eft »—f3, quo fafto terminus

tio V€ .
refultans erit . _a
. L pmms

’ g mea—d nbew—d o wt(eslasf ATe Bi—:

e L = et
quamobrem RUAC priorem terminum ducamus in A, pofterios
rem Vero in.B, et quia ambo hi termini communem habe-
punt factorem

SPUPRR R O X et T 0t 1 doml LIRS oA (ielam—d A & R ——

— a.zﬂaag-ﬂ-a-----..(in—ur}-q’ ] i A‘ B-——-Aa

eorum fumma erit _ o
poelfrt AN —— n (i el

N gy = plattimne=i) A,

ch i =" Quamobrem reftituto pro A valore affufiit et

futoribus debitum ordinem difpofitis fumma ifforum termi-

gorum erit: ‘
n—t

u(n+rx—w‘!¥:n+zct~91(u+sot'—‘e1‘. e [tode () o] [0 (o } @03 A%
% 2L S gL. ... i1l i T

B,

qui eft ipfe terminus poteftati x* refpondens, ideoque huius
regulac veritas eft demonftrata.. ,

| DEMONSTRATIO
{ecundae regulae generalis, pro terminis formae B® C°.

§ 23. Poftquam hic: pofuimus b+c=i et bfp+cy=0t,
um vero N — _r¥e-ol_, ipfe termious huius formae in
) L ..b XTI Beoe ol .
poteflatem x™ ingrediens inuentus eft '

S ' ' 1=

- ond-a—0 . ntoo—>0 e e n—-l—-[z-‘--x)q-—‘a .'AT Bb Ce.
2o 3a ia : .

Haec igitur expreffio aggregatum efle demonftrandum eft 1°
ex termino formae B? C°, poteftati x* % refpondente, duéto ih-
A, 2° ex termino formac B®—T Cf, poteftati x*—F refpondeute,

Noua Adia Acad. Imp. Se. IV, M duéo
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dufto 'in B; 3%'ex termino formae BY C*—7, poteftati 7 rex
fpondente, du&oin C. Euidens epim eft in reliquis membyis,
quae per D, E, F, etc. muldplicata funt, formam propofitam
occurrere non pofle, quandoquidem aequatio, cui fatisfieri opora
tet, eft haec:

¥ =AX Bt P - Ca® Y - D "% - etc.

.§. 24. Pro inueniendo autem termino formae B®Ce,
in poteftate x™ % occurrentey perfpicaum eft in ipfa formula
propofita tantum loco # {cribi debere # — a, litteras autem
i, 0 ec Neosdem valores retinere, vnde ifte terminus, poteftati
x" % conueniens, erit

u;a—ﬂ
1. N, o= n»—«ﬁ n—l—aHe n a4 .. e (f—nlor—4 A
‘ * Y LY ic

B C-.
Deinde terminus formae B?—: C°, in poteftate x*# occur-
rens, deriuabitur ex ipfa formula propoﬁta, i primo loco »
fcribatur n—~B; tum vero loco i hic fcribi debet &—i1-+c=i-1;

deinde loco 0 feribi. debet (b —1) B¢y =0—; deni-
que pro indice N'fcribendum erit I’f"'S""'“““_{ ; ficque loco

b xroe
N fcribi oportebit N . Vndc ipfe ifte terminus erit

. .
H %N":B o n+m~—9_ . n—;-(z._gm._.'eAa BB“IC‘.

- «s'a
C2R 3a firm=1)ot

Denique terminus B® C°—*, in poteftate x™—¥ occurrens, deri-
vabitur .ex ipfa formula propofita, fi primo loco n fcribatur
n—~— «; tum vero- loco # hic feribi debet b 4-¢ —1 —i— 13
tertio loco & fcribi debet b8 + (¢ — 1) iy == 8 — 5 des

L 2.3k ... —1) {ic-
nique pro indice N fcribendum erit 22l t_—,

que pro N fcrlbl 0porteb1t N « +5 vnde 1pfe ifte termmus erit

2. Yl e {i—1}a

III ; n—-"y n—l-a--o- L RSNLIP T B n—-i—(:——-ﬂ)a—-ﬂA o Bbcc"x
. GL

Q_uodﬁ ergo harum fmmularum Pruna ducatur ir A, fecunds )
: 18




me=— (1} memm
in B et tertia in C, oftendendum eft eamm fummam ;pﬁ ford ‘
mulae Plopoﬁtae fore aequalem. Y

n
) SR o : :
2 Tum autem euidens ¢ft oﬂtremos fa&orcs lit=
5 P |
' rales inter fe p10d1tulos efle aequales, fc111cet A Bb C%
. prioces qutem facores hunc communem”habent fatorem:
y X (naed) (Htoamb) . e e . f'-f".'. [n"-;—'(f'-z gl .
a PRI P TR NTEEIrY ?
1 qui fi defignetur per A, fumma hamm gium formularum exis
1 ({n—*al [n'—l~9)___l___ b['n»—-{:}]+ w'zm—,_fy]')’ )
, quae cxpleﬁﬁe, facta euolutlene, ablt in hanC' o e
A (ﬂn—an—6n+abn+acn+aﬁ—aéﬁ——m‘q/)
y B Cum autem fit bﬁ——}—coy__.O et b+c z, 1[’ra formq redu—,
; cetur ad hanc: . - : ) TS L e
v A(ﬂﬂ—cefz——6ﬂ+azn) n[n—;—(z———r)a&——é], ,
' quamoblem iftud agglegatum reperletur hoc modo expre‘Tum.
n n-lo—8 n4oo—4 e {f—1) a—f ¢
N - 2“ - Sa - 8 & 0 » * ———-7——‘ A G C
qme cum congruat cum ipfa forma pmpoﬁta, declamt vcma«-
£ tem 1101’crae regulae. :
S
K L . .. ; . . £
T DFMONSTRATIO _
¢ tertiae regnlae generahs, pro. terminis formae .
, .C°x I)‘JI o .
§. 26. Pefuimus hic prlmo 1’}—}-0-{-—5"‘1, fecunda
b — Te 24 50 24 o 0 z -
B+ecy+dd=0 et tertio- N.o= L= 2r - et b hine
, que terminum iftins formae pro; po*eﬁate AT inuenimus: g

Tdat

M 2 N.




m— (g2) m——x

. :»‘ . . o ) ﬂ"?‘é
N _‘n—.—}-oc-—a Jﬁ_’nm—ﬂ L, wtie—1) b AT . BB , C* Dd
ga_ Sa » ] 'l —"——"""'—‘ia. i [ ] .

Nunc igitur demonftrandum eft hanc formulam compofitam
¢fe ex quatuor fequentibus - partibus ¢ 1°% ex termino formae
eiusdem B® . C°. D4, poteflad x™ ¢ refpondente, duco in
A; 2° ex termino formae B*~*. C°. D%, poteftati x™—P
refporidente, du®o in B; 3% ex termino formae B?. C*~*. D4
pro poteftate x*7%, ducto in C; 4° ex termino formae
B, Ct. D*™, pro potefiate ¥, du@o in D.

§ 24. Prima igitur pars formabitur ex noftra formue
la generali, fi modo .loco n feribatur # — a, vode fada mul-
tiplicatione per A ifta pars erit |

. Io N- =g . n-‘e » .'ﬂ--l-‘d--e.. . % ?—i——[-i’_l—!}i::g - A a - BIJ Ll Cc L] D‘d,
. . o %o <] i

Pro parté autem f{ecunda ernenda primo loco # fcribi debel
n— 3, fecundo loco ¢ fcribi "debet i— 1, tertio’ loco ¢
feribendum eft § — @, denique Ioco indicis N habebimus

] Ta2a B0 v s 0 e s s o o de=1
Yot e Bl X T2 e s s B X TeReee a’

" ita vt nunc loco N feribi oporteat 2 .N, quibus obferuatis.
tota pars fecunda ira fe habebit; o

2. N, w=B pa—d ndenb ."____—__._-'*‘!"*‘”“"“’An—:‘e.Bb. Ce.D4
: a " 2a ST s ST e

Tertia forma fimili, modo formabitur ex ipfa propofita, fcri:

bendo primo # = loco 7, fecundo 7-—1 loco i et tertio.

9’““'}/ loco ¢, at vero qnarto" pl'Ou indice N habebimus _‘:.N,

- . quibus .obferuatis ifta pars tertia- tota ‘erit ..

C on— 4
CqIL e ney mhed neenmd | wedoe-t ATe B, COL D%
T e T 2 § e s 31

5 la~

co

Quarta forma otietur ex: principali, {cribendo primo #—
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co 1, fecundo i—1 loco i, tertio §—3 loco ¢ et quarto &N

loco N, vnde fiet quarta pars

. =i
N i g n-——ﬁ' n-—i—_ot,-——ﬂ.fn“l“‘!-a':!,' . ﬁ+{;—!‘1—-6. = b ¢ d
IV...‘._—.N' - . v Sg‘_ . |‘—-—--“-'———'Lz.—1)m A &* bB OC nD -

§. 28. Quoniam quatuor iftac partes communem ha-

pent factorem hunc:

,__:N'.{n+u—9!(n+9.ot-—9)(n+3~f.——91....,n—i*(i--—!'.)a—fe t—4 b : Ty
A= G 0L BU + 38 & a-v +.q E—Ia A @ B 'C 'D9

(umma ompium harum partium erit

A(nmne—0 baofiec

-—r‘yH—d(n—a‘})ﬁf
e .ia, . z' 7

quae expreffio cuolura, ob b+ c+d=i et by +d3=b
reducitur ad hanc formam: 2o+ (i—1)a— 0], confe
‘quenter totg faomma quatuor harnm partium erit '

n—0p
-

JBY.C°. D¢,

N n no—§ ntoo—3» #nA{i—1la—40 A.
. — » " 8 &8 .® A ———— e &
[+ 2a Y 3 fo

quae eft ipfa forma demonftranda. Vnde iam manifeftum eft
pmues feries hac methodo refultantes veritati effe confentaneas.

'

REGVLA FACILIS ET SVCCINCTA

omnes feries huius generis expedite formandi

§. 20. Propofita aecquatione quacunque huitis formae:

I :é+§+9_+2 ~+ etc.
. x* xﬁ xT - xa. |

ponatur breuiratis gratia

B — 3. '
ATcB A a C-A aDHetc. =V,
M a3 hine~
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hincque femper habebitur:

X n n+a—>0 . 7 Ht-o—0 o0 :
— —"1+_V RN VA SN . Vi ete,
AF o a 2a & 2a 30

fi modo notetur omnes poteftates ipfius V acu euvolui debe-
re, litteram vero & non habere valorem fixum, fed pro quouis _
termino euoluto ipfi peculiarem valorem tribui debere. Scili~ @
cet pro termino, qm continet produ@um B?. C¢, Dd E°. et | §
ifii licterae © tribui oportet bhunc valorem:

9—~bﬁ+cy+d5+ee+ctc, S

hocque -in’ fingulis terminis obféruato orientur eaedem feries, §
quas per regulas fupra datas formare docuimus. |

§. 50, Qnanquam nulla adhuc methodus directa patet
ad iftam expreffionem perueniendi, tamen fequenti modo eius
- ratio quadaptenus explicari poteft. Cum fit

B C D A | 5

I—f——*——f——etc-_—, " o
&7 Af x° :

in membro finiftro loco x vbique feribatur eius valor ex pri-

; B
ma parte oriundus, {cilicet A%, fietque
x* A
T — — Y —
74

' 8 S
R r—A «.B—A C—A «.D—etc 1
vnde fi br. gr. ponatur
‘ _B 5’ f
'V:A « B-+A" “C+A . D etc. 4
hincque fumtis poteﬂatlbus exponentis >, erit :

?

erit x¢ —

n

AoT
I Jifeag —, quaec expreflio fi more folito in feuem con-

(x ———V)“ | ver-




yertatur, pro dibit

n ~ " P
¥ =@=V) e=r+-V 7+
n . ” ~
A
# N4+ A+ 2o .
a ' Vi - etc.

2 oo 3

pacc ergo exprefiio introductione litterae 6, modo ante expofito
definiendae, transformabitur in ipfam formam modo traditam:

» 1 n #H+o—b n n+o—f n-o0—
¥ g SV Ve —. 2 i ete
n o & 20 a 24 3a
. F A )
. paecque fpeculatio aliis forte occafionem praebere poterit for-
. §  matonem huins feriei a priori inueftigandi, "

DE
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