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CVRVIS-TRACTORIIS

‘L. EVLERO.

= S

- Conuent. erbrbd T4, Aug 1945,

€. 1.

uando filo, cuius alter terminus fuper plano horizontali
' per datam viam protrahitur, duo pluraue corpufcula fue<
rint alligata, ita yt fingula per. _curuas - peculiares procedant,
iftae curuae Tradforine compgfitae funt appéllatae, quas hic fimi
modo, gquo nuper Tractorias fimplices traQaui, accuratius in
veftigare conftitui.

§. 2. Primum autem hic obferuo, fi hanc quaeftio-]
nem fecundium. principia mechanica, quosfum ea vtique prosi
rie eft referenda, euoluere vellemus, tunc quidem facile ad]
formulas differendales fecundi gradus perduceremur, quas att
tem nullo adbuc modo ob defectum Analyfeos refoluere licet
Hinc iftam quaefionem a Mechanica ad puram Geometriamt
Gmili modo fum translaturus, quo Geometrae Tracioriam vul
garem contemplari funt foliti. Loco fcilicet verorum princi
piorum motus hic fubftituam hanc Hypothefin: quod virie}
bus follicitantibus non accelerationes quibus fingula corpufculaj%
promouentur , fed ipfa fpatiola tempufculo minimo defcripta Bt

fint proportionalia, cniusmodi motum effent fecutura, fi quo
e vi

!
i
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snomento m@:tus fam gemtus {ubito’ dei’uueretur et con-
+ide nouo.generari déberet, quemadmodum vere, -eugs,
“fri@io” effet infinite magna. Iam olim quidem_ a, -
riohe 'ﬁlofpitalio in Analyfi infinitorum tangentes huins-.
Glirtarum' definitae feperiuntur; non antem memini virum
y rseadem Hypotheﬁ fit vfus. Ceterum autem iftas curuas.

a.r

t?zr, ﬁwqﬁzgare laméa.r CHTUAs , .quas baec dug corpufeula de=
zﬁmﬁ.__;; o o -
| Solutlo.

§. 3. Elapfo tempore ¢ filum cum corpufcuhs iam
wtom . fit-ie. fitum-A-B R, - fintque fili portlones AB—a
— b, dum litterae, malu;fculac A-et B exprimunt : mas-
vmusque corporis.: Hinc  ad rectam 10, ‘tanquam ad .
‘ducantur perpendicula AI’ et B Q, ponauturque coor-
ae vtnusque curuze 1P =%, PA=—=y et 1Q =4/,
=45 pro puné’to R autem fit fpatium IR == &7, -emﬁente
0. Praeterea _vero vocemus angulos PAB —p et

QB___j ywa cofp,.tum vero x’,’_x—l—aﬁnp
tin.g et 3/ —y—a cofp—-—b cof q =o.- Hinc ergo
dzﬁ"ercnﬁahbus erit. | . »
o5 Bx+a8pcofp, g
WYy =y g dpfinap, - SRR
Bx”—ax+aapcofp+5aqcofq et X
'a,y”“'-a‘y»-i—'aBpﬁn.p—[—éaqﬁn.q__o.
Ds § 4

u.f i R ﬁ/;j)er p]mzo borzzcmmlz uxia- linean m’ﬁam Io pra— Fig. 7.
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4. 2. Cum nunc corpufcula alias vires non fuftineant,
nifi quibus filum tenditur, quandoquidem ratio friftionis tans.
quam infinite Ipetatae jam in noftra hypothefi ftabilita inuol
vitur, fit tenfio portionis AB =T, portionis autem BR=T"
quibus pofitis corpufoulum A in dire&tione ‘AB {ollicitatur.
vi =T, quae fecundum coordinatas refoluta pracbet vim fe
cundum 1P =—T .cof.p et fecundum directionem AP —
—~ T cof.p; alterum -wero corpufculum duas {uftinet vires, al
teram fectindum B A =T, alteram wero fecondum BR=T
ex quarum refolutione nafcuntnr: 1°) vis fecundum 1Q == —
T fin, p-+"T17 fin. g et 2°) fecundum Q B vis ==+ T xof. p —
T"gof, g. His igitur viribns proportionalia {unt fpatiola teme
pufculo 97 perensfa fecundum easdem direiones, wel potius’
iple smotns, qui oritur fi fpatiola illa per maffas vtrinsque’
corpufculi multiplicentur , quandoguidem maffarum ratio hic!
inprimis eft habenda. " :

§. 5. @uod fi ergo -motus ¥triusque corpulcull etiami
fecundum dire@iones coordinatarum refoluaiur, formulae virie!
bus -propostionales erunt A.Z% et A.ZJ pre corpufculo Al

. I Y4 . : - e
at B .22 et B2Y pro corpufculo B, hincque navcifcimur fe
quentes guatuor agquationes:
T ABE — T fin -
1 2E= T. ‘ﬁn.__p,'
S - T — T :
‘II:- L ..—-.-'—'_"'T '-:D.erip-

ET

axt _ N i
I*II' \’.ag.af‘:f ——E—_T - ﬁn"?_i_Tr * ﬁﬂ- gu
' 3y
IV. 22 =T .col p— T7.cofl. g,
ex guarum Dbinis prioribus deducitur ‘g_..v_';:—.,—-tang. P, tum Ve~

ro prima cum sterfia praebet

) e
. AlEoupaxrt i {in, g;
= {fecun
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ﬂda futems cim quarta s

fo ADTEEIY, — — T cofl g
ot

¢ igitur aequ‘ati'cr pe‘r' illam diunifa dat
Adx—-Box’
Ldy+bogy ta“ng 75

que ipfac tenfiones T et T/ e caléulo funt elifse.

§ 6. Nunc igitur Joco x” et ¥ valores ante datos
ituamus, et aequationes a tenfionibus T et T -liberatae
LR erm -

: I‘I- Hq_%'—"taﬂg- PV, : ' ot

T] (A+B)dx B adpef P ___
il (4--B)dy—+B 49p finp tang. 75

m quibus aequationibus comung1 oportet fupra: muentam
,y—t—acefp—u&eﬁfq

i

§. <. Tota 1g1tur 110&1'1 prb‘bléiﬁ%hﬁ* Toluﬂ:»i@r petdudta
geltad tres iftas: aequationes: y in qmbus adhuc «cenfnentur qua-
ok quantitates variabiles , bindke Acilicet coordinatat principa=~

ety cumn binis angulis » et gy quarurn ergo terfius per
rtam determinare licebit. Ex prilma autefn commpdifime

nimus 0 ¥ = —v.y targ. p,-qui valor, in fecunda fub&-lfums dat

— (A —=~3%)3 5 e, g—#sbapcafp__‘;__
‘t.a-}—nlag--i-naapjm«p T&ﬂgq .

reducitur ad hanc formam-"‘ ‘ :
A+B)dy(tang. p—tang. q)"Ba Bj;(fin ptang q+egf'p),
ve -porro ad iftadr:

B)dyfin. (g—p)=Badpcol.peof. (g=1),

s BEIPLE Preof{gmmtp ) - e o i
Oy= (A—B)Jin (g=>=p) —
At




= (g2) m=—==

At vero ex tertia acquanone eft y —a cof. p & cof. 9, vnde
fit 9y —=—aopfinp—~&dgfing, ex quo valore nafcirpy

haec aequatio :

Baodpeal.pea.igq—p) J,Bmap‘cq]‘.p‘ .
ta—RBifin|q—p)  (&-+Blfeng:{g—7p)

—-—adpfinp—£5ogfin. g.
Hic antem non. aliqmct quomodo refolutio fit inflituenda.

8

. Problema 1. . -
84 ﬁio Wza eorpriscila A, B, C fuerint al)‘zgam s CiUSQUE
- terminus D per lineam reilam 1 O proirabarury inuefiigare mma‘r,‘

quas fi ngula carpmwla a’tfm zbem‘. |

, ‘Solutio, " .
" Vocentur fili portiones A B—a, B C - 5 ,
€D = c, ac demiffis ad reGam IO perpendiculis AP, B Q,ﬁ
CR ponantur coordinatae:, . - . , :
e IP=x, IQ_x, IR=4x";
: PA=y, QB==y', RC=y";
tum vero ftatuartpr angili PAB=—p, QB C_g, RCD"‘
vnde: ftatim fluunt fequentes relationes : .

: x’»-.—-.—_x.*aﬁn Py o —al = bﬁn g,
Ty—y =acolpy .y -—-—.y”—fﬂcof 7
eftque y”—a cof.r , hincque ) -

Y =& cof, g—l—cco{'r et
| y.__acofp—l—bcof g——{—ccof?

T/ et T tenfiones Igortionum ﬁli AB, BC et CD, ac
hypothefin flabilitam habebimus fequentes aequationes :-




S () ==

{—"’Tﬁn.p,

122 —=—T cof p,
“;t —=—"Tfin.p+ T fin.q,

fi’i”*uT’ﬁn.g+T”ﬁn.r

at
8 — T/ col.gq—T" colir.

¥ Hmc autern formentur fequentes combmancnes : L
Lot AJdx—Bdx’ __.T/ﬁn g S

gt
A3y +83y —__T/cof g
ot
Adxe—+Bax’+con —
= =T"fin.r,
Ady—-B2y +cay”__ T cofir,”

at

- §. 1o. Ex his iam aequationibus facile eliminantur
tenfiones T, T/ et T”, quippe quae funt incognitae, nihilque

m{htutum refert eas noffe; tum autem ad wres iftas acquas
iones peruenictur:

I. g;—' tang.p;

1. -‘ix_—_’*&———-t:m :
Ady—+Bdy 9

Adx-pax’cox —
1. Sy Ty, — T tang.r;

quibus adiungi oportet aequationem iam fupra inuentam
y—=acof.p—4-E&cofl q—{—ccofr,

quibus aequationibus , i loco ¥/, 57 et y/, y” fubfiitnans
- valores fupra aflignati, inerunt adhuc hae quinque variabi-

1% 0 P Oy 1y qu'uum ergo quaternas pcr quintam deﬁmn
ortet. L _ ]

§. rx. Subfitiiamus 1g1tur loco ¥’y x” et 5/, y” fuos
ores., et cum fit
Noua Atta dcad. Imp. Se. T. I1. E ¥ =
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¥ =x-t+afin.p,.
¥ =y—acolp,
”_—__x+aﬁn p—+b&fin.q,
97 =y~—acol.p—bcol.q,
quatvor noftrae aequationes ita fe habebunt:
L. a” — — tang. P,
(A+B)3x+Bﬂ3PC°fI’-—___
. {(A—1B)05—+Baapjin.p tang. 7,

(Ar-l—-B-—i-rC)Bx-!-(B-'I—C]tzapcojp-l—cbaq.cofq — e $a5
1I. (A—4-B4+C)dy+(B-+Clacpjin.p+Chbagfin.g - tang‘r

1V. y—=acofl.p—+&cofl. g——l—ccof Py
vbi ex vitima habetur

' dy——adpfin.p—bogfin.g—corfin.r
ficque folutio noftri problematis a refolutione harum ae qua
tmnum pendet. . )

§ 12. Cum ex prima harum aequationum fit dx=
2y tang p, fubftitnvamus hunc valorem in rchqms, vt tantum tre

nobis remaneant aequationes, quae erunt:

, —la-3)9ytang. p+Badpealip —
1 (a+Blody+Badpfim.p tang.g,

1I. —{ A4B4-C)oylang.p+(B+C) aapcqu+cbaqcnjq_. —tane.
(A+B+C)3 y+(B+C)eapfin. p+Cbagfin.g &7

M. y—acol.p+5 cof. g~-ccofer,
prlores 'auteiﬁ duae aequationes euolutae euadent
(A+B)dy(tang.g—tang.p)+Baop (cof.p—+fin.ptang. q) —o0,,
(A~+B~+C) oy (tang. r—tang. p) ~+ (B-+C) a 0 p (cof. p +fin. p tang.f;
. +=0ibog(cof g+finigtang.#)==o,
vbi fi loco oy {criberemus eius valorem
niy ==adpfinp—b0gfin.g—¢orfin.r
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nancifceremur duas aequationes inter ternos angulos 2y g, ¢
‘quorum -binos per tertinm definire oportebit. ‘

§ 13. Quemadmodum antem has
viterius tratari conueniat multo minys patet
-mate praecedente , quam ob rem fuperfluum foret hanc inuew
fligationem ad plura corpuscula filo noftro alligata extendere ;
ita vt hoc negotium Penitus abrumpere cogamur,

duas aequationes
quam in proble=
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