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P DILUCIDATIONES |
1IN CAPITA POSTREMA CALCULI MEI DII‘FERE"\ITIALIS : e:”
DE FUNCTIGNIBUS INEXPLICABILIBUS W
_ I.AUC‘I‘OB_LE L S | cu
L. EULERO. - . . ge
Conv'c.ntui, exhib, dic 13 Martii 1780,

e § 1. Cum hec argumentum, utpoté in Analysi ‘p1°o£- |

sus n@vum, neuth_uam 'satis d11t1c1de sit pe1tlacta.tum, .con- _
~stitui hic idem majori studlo retractare, atque omma mo-" _
menta, qmbus innititar,” ex. pnrms prmc1pns 1epetere ubi- ¢
plurimum  juvabit idonea sztgna in calculum mtlodu‘{zsse. | tu
" Ita si proposlta fuerit sevies . quaecunque , ejus terminos, - pe
indicibus 1, 2, 3, 4, ete. 1espondentes, his mgms reprae- - ut
sentabo : (1), (2) (3), (4), etc. s hlncque terminus ge- _in
neralis hujus seriei , indici indefinito_x respondens, mihi fu
erit (x), qui ergo pro quavis serie certa.erit fanctio ipsins - R qt

, quam penitus’ cognitam assamo, ita scilicet compdratam,

at ejus ‘valores non solum pro numeris integrié; Toco - . pt
. assumtis, sed euam pro fractis , atque adeo- surdls, exhi~ | Vi
" beri queanL _ ' : : o - . w t

-
N 5




oy
§. 2. Denotét porm bR termin@im, ._summamrium‘
ejusdem seriei, qui-exprimat summam terminorum;_ ‘4 Primo
incipiendo , usqiie ad terminum (x), ita ut sit:
T (1) @)@ @ @
cujus ergo omnes valores, quoties x fue_rlt numerus. inte=
ger posiiixrus, ex ipsa serie actu exhiberi poterunt, siqui-
dem erit ut sequitnr : L "
CBai=()
e —={(1)+(2) L
%:3=(1)+(2)+(3)
= 4w<t>+<2)+(3)+<4}
eic. - ete.”’ i o _
Cujusmodi autem valores eadem formula X :x sit accep-
tura , quando ipsi x valores fracti, vel adeo surdi, sive
pos1t1v1, sive negatlw, tribuantur; hinc nﬂuthuam appdret- —
unde istos ~valores ad _pecuhare_ ifunctlonum genus , guoas
mexnlrcabzle& VOC&VI,‘- refero. Quemadmodufn igitur tales
functlones per fourulas analytlcas determmatas expnml B
queant, hic 1mpr1mls sum mvestlgatums. a |
§. 3. Totum autem hoc negotium commodlssmw €X=
pedietur pel dlffelentlas contmuas ex. serie ‘proposita deri~
vatas, dum sc1llcet thbet terminus a sequente Subtlahl-
tar, quo pacto orjetur series prlmdrum dﬂfeientlamm ex
qua pPoxro sum]_l modo d;‘felentlzie secandae, tertiae, - qtmr—-

Mémoires de PAcad. T, IV. ‘ ' ' o 1 2-




" tae, setc. - formabuntur. 'Omnes. ,.aﬁtem has differentias se-

“querttibus .characteribtis ~_i11&iqabo. - L
Different. 1. | Different. IL | ‘Different. 1L

C(e)—(1)=A1 Ao A1 AL A —AR =AY

(3)—(2) = A2 |A3— A== A2 | AT~ Aro—A%g

(W) —(3)=A8|A4—A3 A2 | A AP3=A%3

(5)— () = A4 A5 - Ay A4 | A5 MUY=

etc. ete. | ete

etc.

-~

§ 4 His chalacteubus constitutis smgull serlm ter-

mml ex pumo " (1) ejusque differentiis : . A, AL, &1,

At1, ete, expromi poterunt. Cum .enim sit (2)=(1)+A1 -'

et Ag= A1+A21,ob() (9)+A9,ex1t(3) (1)+o&1+£¥1.

Tinc jam fluit ista aequalltas A3 = Al R FACH] + ASE

Onia nunc (4) = (3) + A3, habebimus:

(4) — (1) ~+ 3 A 13421 A%1, inde porre- sequitur

A)=— Al -3A%1 o 3471 - AL Ob(S) (4)+24 eut

) = (1) +48 1+ 6421 4 4 A1~ A4, et ita pOtTO. |
- Ex ipsa formatione’ hartm fmmulamm mamfestum est, hic
'eosdem cosfficientes , .qui in potestate binomiali habentul,

cnjus exponens est unltate minor quam 1nd63{ termml Pro- .

positi, occurrere. Tta - eiit :
(n):: 1P A L P AR nt mea B ABJ -+ et

2 2 3

§. 5 Quod si th nUmerunT 1 umbatu augeamue, 11a- |

il q



ot C.

ter-

itur

erit

DITO.

N

. hic

1tur,.

Pro- .

- elc,

:-.ha- '

(1) =(1)+ T A1+— N I

&‘ 91 ) | . |

bebimus’: (n+1) 1+ Al ' "’""IAZ mAE A”’l-;-etc.

~ Cum jam. haec. postlema expressm exhlbeat terminum, qui’

a primo n ‘gradibus est remotus;. simili- modo terminus ‘qui
a secundo’ per totldem gradus est momotus (n+9) ex
secundo, ejusque dlﬁerentns, detelmlnatur erlt enim:

()2t AG 4. *””IAZQ 4——‘.””‘ ”Aﬁsz—l—etc.

2

,L

Hodem modo ewdens est fore plotmus 7
(n+3) =3+ A3 LT ETEAS T LR APS etc-

kS ’ 2

(n-+-4 )___4:—:— Aq. i —f—’:’— n_:z‘“';zﬁgz;.-ﬁ etc.

T P
§. 6. Hmc ergo patet 1psum seriei notrae Lelmmum
generalem (x) ex primo, ejusque” differentiis,. hoc modo
definiri : I '
(x ) (1)—}———-—A1 ek mmgﬁzlri--'
unde terminus ulmmum seq_uens (x -+ 1). mamfesto erit :
ELVECE IR A gk ete,

X-—1 Mh—i

; ”*‘3 At -ete,

.
I 2

s

o

quae G‘XplGSSIO cum 11’1 sequentlbus frequentlsmme QCCTtt=

rat, bieVitatls gratia mtmducamus sequentes eharacteles.

x.

-I—‘__._.,II,',

L% e—r ./ i

e e T2,

. X 2 f .

L =i He—2

_‘1 Yoo 3 =% '

% x—I X0 ac~—3___'3:/// !
1t 2 38 "4 77 .
-J ' etC.

1

quibus adhibitis habebimus: sequentes’ aequatmnes-
g ' 12*




R )5

(x4 1 )*—-(1)—}—3::31 —}—a:’Azj_—}—ac”A”‘rl +etc.
"(a,+0):(2)+ﬂ:Ao—{—a:’A2r>+ac”A39—-i—etc o
s
(x33)={3)+xA3+% /#7234~ a” A7 3 - ete. ox
(33—1—4)-——(4)_1—3154—]—& A24—l~m”A34+etc. -
- e T T T qu
' nu
rx:+n — n—l—xAn-{—ac"A’*‘n—l—m”Nn—}—etc S
H fan
§ 1. Deinde étiam summas quottunque terminorom be
nostrae seriel €x solo termino primo, ejusque diffetentiis, de- i} - fo
iermlnall poteut quemadmodum sequens iﬁbula. declarat: | one
. ) o - be
add (9)__(1)—1—5.1 S it
Sio—2o(1)+A1 ' L . 1 of
(3)""(1)+9A1 AL 1 in
- 2 3—=3(1)+3A14-4%1 . T
(4)___(1)—,—3A1+3A21—1—A31 o Cir
4 =4 1)~—i—6¢\1—1—4a21—|—z&3 o o fe
(5)= (1) + 441 A EATL 44 AT AT E
| E 5:5(1)+10A1+10A21+5&3 +A41, ©
| 3 - etc. | - | -
n

!

Hic jtervm em&e‘ns' est coefficientes eosdein €sse , qm m | {
' }
pe‘testdte -bmommah eJus,dem ordmls occmmm:. ;
|
i
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§ g. Tn wusum 1g1tur vocaus characteubus modo ante -
| abilitis, -ipsum tmmmum su'ln'ﬁmtor:zum nostrae. seuel IRE

exprimere valemus erit enim
2 ac——:c( )4 a'AlL —|—3:”A21+:c””1_\31 —}-etc.
paiata s ut loco x mon solum.

quae forma jam ita est com

numeros 1itegros, sed etiam

tam positivos guank negﬂtwos acmpele liceat, qulbus CaSl-'

bus uiique ista expressi
ries proposﬂa deducat tandem ad differentias eva-

o in :mfmltum plogled.letm:,‘ nisi

forte se

nescentes, CUJusmodl series aloebrmcae vOCarl solent qui-

bus ergo casibus ‘non ad functlones mexpllcablles perve- . -

pitur.  Interim tamen ista _expressio, Pro telmmo summato- 7
rio 1nventa, .quando in :mflmtum porrigitux, nihil adjmnentlf
offe1t quaﬂdo differentiationes, vel. etiam summatlones, sunt
mstltuzandaf' quamoblem in Jd erit mcumbendum, quem-j
admodum, saltem pro certis +f:asﬂousJ terminus summa’co*ms-‘
jnventus in alias formas tlansfundl queat, quae neque- - dif-
ferentiationl neque mteglatlom 1efragentur, atque huc per-
‘tinent -omnia subsidia, quae ‘in Calculo differentiali fusius
exposui, et qualum inventio non parnm erat abstrusa. Se~
quenti autem modo ‘totum hoc negotium facile conﬁc1etur.

§.'g. Ad .expressionem pro termino summatouo ix
modo ante inventam addantur plures: formulae sub hac

specie contentae:

fractos, imo surdos quoscunque



" Secunda columna dat :

- 9 B

(n) AR+ a:” Arp XA - €te. o (& =1,
quamm sammae, cunt sint nihilo aequales, omnes 'quotcun-
que fuennt cum’ E x junctum sumtae, 111hllommus Lelml-;
num summatouum expllment Sumantur exrgo Ppro. n suce
' cesswe omnes numeri 1, 2, 3, 4 etc. et tofc_a exp1¢551o
sec;undum columnas verticales, singulis valonbus xX, X ’ , %7,

etc. Iespondentes, sequentl modo dlsponantm

EKPlCSSlO genelalls PlO termino summatouo.,\

a,(t)—t—m A1+ &/Azl.-uxf//ﬁsl—f- ete. T

("1)-4—90A1 e AL AL A AL e o ()
(2)+xAe 4+ A2 +m”A’°‘9+ac’”A42+ va s e (X Q)
(3 wA3+ A a7 253 2 AB e waae o (o 3).

— —_— f— e o7 e pranatl ©

- . ' - . .I,_....

(m) +x AR+ x’Azlz+m”Agiz+ A’”N*n Ao n e e (:crun)

§. 100 Eisi veritas hujus e:xplessm.nls nulll amplias

. dubio est obnoxia, tamen non partim 3uvab1t eam ex 1psa.

forma confirmasse. Colligantur mmnum in. L‘mam summam

smgulae columnae’ verticales; ac primae qmdem summa- erit:

(J)~!-(°)+(3)+(4) ‘ —[—-(n).__ .

x(1+A1+A2—;—A3+,... - AR

Yy
~ -y

tol:

ter!

et

ill:
tet
ta

s0




vc,u'm sutem sit A1 o= (2) = (1) 3
Ao = (3)—{9)5
A3 = (4)~(3); |
etc. ’

tota haec summa conuahemr in % . (n— 1). Simili modo

' telb’idf‘ columnae summa erit:

2 (Ax-k ArL A A%2 A3 AL .. APR)
et guia Ari—Ac—Al; A22=A3—Ag. A%"A(n+1)/_\n,'
illa summa contrahitur in & A(n-+ 1). Rodem modo pa-
tet fore qualtae columnae - summam x”? A% (0 + 1) et -quin-
tae =N (n—+1 )_, et dta - porro. Ultimae vero columnae
subtrahendae summa est ' . o

(r—+ 1)—1—(1:—4— °)+(:c+ ) [REA (m+n):,‘2'f‘(3:+n)'.-'-—“£:x.., ;

§. 11. Summa 1g1tu1 omnfum columnarum verticalium

medlaium, praeter pumam et uli:lmam, est ot VldlmTlS |
x (n+1)+x" A+ 1)+ x”Aﬂ (n+ 1) ot ::(:WA3 (- 1)

‘Cum autem sit: TR | .

(1)+3c’A1 —1-oc’A2 1 —a-x”’z}ﬁ 1 +etc =%:x -
mguhs términis mumero n-auctis -érit spmma nostrae seriel:
x(n-1)-+ cc’A(n—a—l)—l—:r"”m(m—J)—z~etc = Xrn)— 2,
consequenter omnium Pplane colamnarum summa. praeter ultl—
mam est =3 :(x—+n): unde-si summa ultimae columnas,. quae
est Z:(x-+n)— i subtlahdtm, 1emaneb1t summa totius ex=-

PIGSSIOIHS —%:x, hoc est teimmus sumrmtouus ciu.aesnﬂs.




§. 12 Maxime: h1c mnum videbitur , quod valorem

formulae E X, quae serie satis 81mp1101 e*{pmmtur, per. .
congeriem 1nnumelablhum seriernm  expressum et involu-.
tum dederimus ; verum mox summus Tsus hu]us fmmae .

comphc:dhsszmae patebit , quando fanmerum senemm hori~

zoutalium - adeo. in mfmnum continuaverimus, quod fiet, si
. pro @ numertm Anfinitum acclplamus, quemadmodum nunc

cla,lms exphcablmus. ‘ -

O‘,.

i

- §.13. Dcnotante 101mr A hUmerum infinite - magnum

_ summa secundae columnae verticalis, quae ‘est x(n-+ 1), con-

tlneblt ‘terminum Sellel nostlae 111f1mtesm1um qui ergo st

qunescat, multo magh summae - sequentitim columnarum

verticalinm evanesceht quamoblem hoc casu sufficiet soldm
_primam columnam cum ultima in calculo retmmsse. Sin
antem termini mumteslml non evangscant, -sed tamen 11’1—
_ter se fuerint acquales , tum tertiam columnam, cum se~

quentibus, abjicere licebit: . Pormo autem si demum’ dlffe-

rentiae secundae infinitesimae evanescant, ifes.priores co-

lomnas verticales In ‘calculo retineri -debebunt; similique.

‘modo quatuor, 'si tertiac dcmum 1nf1n1t651mde eVanescant.

oecundvm hoc lgitur senemm dlscwnen EDS«:’LS series m

Seque,ntes- species distribnemus. ey

.

o

Y

;

i
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§
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SPGCICS p11ma ser1elum

quamm ftermini mfmrtemml evaneacunt

§. 14.- Quotles 1gltm “talis serles pwponatm s pro
ejus termino summatorio sufficiet terminos: prlmae et Ultl—‘.
mae colnmnae verticalis in calculo retinuisse, "sicque ' nan-
ciscemur pro termino summatorio sequentem expressionem :

W+ @ @)+ @) e
-E o T :

T =z 1)—(m-1-«9)——(x+_3)—-—-(36+4)‘,-——-ctc; o
qUae quidem in. inﬂnimm excurrit i'a'tque' e nfagis"tonJ
vergit,: quo- m1n01 fuerit mde\ x, quandoqmdem, ‘s ;s eva-
nescat,’ tota series in. mhllum ablblt, sive ?3111, 3.0 - 0,
id quod cum rei natura egregie congruit ; quando emm
numerus’ telmmomm addendorum. ‘est nullus, etlam summa.
;qecessauo debet " esse. nulla. -

§. 15 Quando autem index est numeyus prae—~
magnus, haec serles uthue parum convelget verum sem—
perx 11ceb1t hu}u;smodl casus ad Indlces mlnores 1educere
Cum emm sit = (33—}— 1)_...2 x—l—(x—]~ 1), ‘simili modo
erit 3 : (sc —+ 9) — Sz (m - 1)+ (x4 2), atqu_e,_..ad-
€0 in’genere, denotante i numernm integrum : o |

(x4 =3 sc—l-(x—;—l)—]—(x—]—g) —L-(:L L ).

.Quamobrem si summa % -f-i terminorum. demderetm’ sufﬁ-'

ciet summam x termmorum ‘hoc est 2 x, mvestlgasse,

Mémones de I’Amd T, IV o ’. . 13

;-



hocque modo om:nes humsmodl quaestmnes 1edu01 pote~ .
yunt ad casus , ubi 1ndex 2 est adeb’ dnitate minor , quo ' yu!

P jii

casu series- pro Z:& ante data veliementer. converget o

‘§. 16. Talis reductio imprimis est necessana, quaﬁdd -k

_. 111dex © est numerus negativus. Cum enim sit: S
2ie=% (x— 1)+ @) it Bi(r—=1)=X: (r)_(xl . |
~eodemque - modo, 2 (z—2)E & & (2) — (m — 1). et

B3 =Tiz— (@) — (=~ 1)~——(sc—2) ot in genere qv
=: (x— l)-—-E 11?-—(-’17)——(:12-—-1)—-".' cows (—i A i;i
hocque modo, quantumv1s numeras’ negatlvus‘ :Jc-—- i fuerie g

- magnus ., resolutlo semper ad E x 1edr,1t:1 potest, ita ue €
sit o:<:1._ o SRR : -

B Exemplum. S it

g1t Pxoposrca sit ‘haec. séries halmonlca r R 0,

G bIIIoeie...i=3Xcw, o0 4

' cnjus summa & terminorum demderemr, ubl pld ol nu- “
| fiieros quoscunque, praeter 1ntegros p031t1vos, acc:1pere 11-‘.,
;fzeat, mquldcm pm casibus, _qu1bus X ést nhmems mteger i

posu:lvus totd rves nulla d1ﬁ'1cultate laborat. ]—Ioc 1gltur_ ; ‘j | at

1
¥

'casu ex fornia ante data eut :

23:__. SRS I ol S + +etc..
-_——:Jc—kx‘_-—,:‘—i-z——x_i.g__‘m‘,—"etc..

qua.e duiag serles n hanc unicar. COl’ltlElheIltIll :
f'( = éc-!-s + =(==+2) =+ 3(90—1—3} + 4(x+4) + ctc.




T

-
i
get

r,

s

cujus seriel sumina per se constat, quotms x fueui: numes
Tus integer posmvus. - Hta et - A
Six—1 1:1_—]— -I—- +45+56+e*tc. .
- xT=201 - %::-1—2——4— + +46+etc. |

. S

o w3 I 1-——~i ‘

ZE.._._3 1- +§+ 3 ,-—':'.1.4+ +g 5+4 7+Etcl'
— L% i_,., Lt T

- = 4 1+§+%+E*x._-5+2_6-,-3n3~?+ -—}—etc.
etC- . :ﬁtc. . '- «“ ; o "L ’ T

quae quidem series sunt 1101:1331[113(5*t

§ 18, O_uo haec clarms mte]llgantm ', cengtruamus Tab, L
,curvam, cuuus absc1ssae 00X ==X respondeat E!Pphcataa. F:g 1e
e L DXy =Y Ta, S

".1ta ut, sumtis super axe OX 1ptervallls unjtate: aequa,llbus

0,13 1,25 2,33- ,4, &tc. apphcatae futura,e sink.:
. oo 4 -3:..!75""(‘1) = 1"‘ R s
2. (2= 1+Qs
A (8) = kPR
atque aequatlo 1nter binas coordlnatas erlt :: L
y"x—hl+2(w+n)+3(x+3)+4(w+43+etcs : »
ex qua ergo aequauone ompes; applicatae.. intermediae de-
finiri. poterunt , atque, adeq . s,uﬂimet pro: % valptes unitate
minores accepisse, - Itg 8i apphcata ETERCIPE ’absmssae
0. f=% lespondens, des,l_deletur, repenetur :
| T g




.-" . "..
w

@)= S+ ~1—

+5 11+etc - h

.cujus seriei summa per logauthmos a331gna11 poteut, 110@ -

modo. - Founetur haec series,:

Y =i+ +37+ +etcf

quae ‘ergo: serles, sumto t=1, dablt Valmem quaesuum‘

At vero dlﬂ‘elentlando habebmms SR A e
| s + +etc |
et denuo dlffelentlandr:u ‘ SRR D
- 93y 5145 7 S S c.' o
zars—t'f‘t t+t —l—etc -—ﬁ

faf . T‘Bf
' Hing érgo’ vicissim ext 22 =220 et p==2 [ tf =
quae duplek 1nteg1at10 1edu01tur Tihoré 'solits. ad onicam; -

quo facto erit y_ztf ?af =2 .,f ”af O_ula. autem post '

mtegratlonem s’ratul ‘debet t__ 1, erlt

yo Qf' raf g [T 13t . | potdt- ‘

Tt — 2 7 Tt 5
quamoblem mtegrando fiet y = ot .l (1: + 1), 1deoque

nostro casu y =g ——21 2, cu;us valor pro*mne verus est

0,61370564

§. 19. ‘Inventa jam appllcata. abscmsae I respondente,
scilicet Z:Izwo —sle, ex ea sequen‘ces per formulas

supra datas facile derivantur , scilicet :

CZ (e +,,):%_+zg, :
Ei(e D =g 2T,
- (3—I— D=g-2 g2k,

- ete. etc,

k
'
4

3+

= -,-. - -

eri

ni

-

7]
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Q_um ctiam piaecedentes appllc'ttae, in figura. non eXpres=

sae,.ex formula X (DC——L) quam ‘invénimus, “seili
f(%—ﬁ”zx“%}—@~d%~@—ﬂ);{wﬂﬁq)~

dedirci poterant. Quia lgitur nostro casu, :t:..,,, érit applicata:

: E(-——-g) — 2:?2--——9‘:”212, g
e]lt scilicet negatlva Sumto autem x —— 1, ea fit i_n:ﬁ-
nita. Infmlta vero etiam evadet casibus 93——' o, ¥=—3,
a::———4 ete. Intla autem haec 1111;elvalla 611’{,.‘: h
(149 = F:f—2+e,
E'—-—(Q—I—»I—') — = %5_94;9—%,
:S (3 ) = Sl o-—2+E,
T S

o §e20. ,Differenﬁiemusf ponc  seriem pro-'applicata ¥

.- _ 3y :
inventam , fletque : 57 = @ _|_1)2 - ke +2J2 -+ € _]_S)Q —}— ete.,

quae €rgo seu.es e“siprlmlt tangentem anguli, sub quo ele-

mentom curvae in y ad axem inclinatur; unde patet pro
abscissa: 1nf1n1ta hanc 11101111at10nem fore - nullam, sive trac-
fum curvae m mﬁmto axi esse parallelum. Turn vero,
surnto X :‘0, 1nn0tescet lncllnatm curvae ad. lpsum 1n1-
tium ._.1—f— 4L &+ ete. = 6 —1 644, _1deoque an-
gulus = 58°. 42 . Tum VEIO,. sufmto x —= 1, erit:
o — I R
I35 —l—m—f— —l—etc.__————-1 0644,
ubi elgo mclmatlo erlt — 32°. 48" hincque - ulterius con-

/
tmuando mclmatlo contmuo decmscet

H
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§. 2 »1. Retrogrediendo Vvero ad abscissas negativas
supla wdlmus, asubus, quibus m_;f—1, vel oc__.o.—-z, vel
x::-—— 3, appllcatas ﬁerl infinite magnas, et ‘totidem .cur=
-yae assymptotas constituere. Nunc vero videbimus, 11sdem,

10013 fier %—% —— 00, ’1b1que 1nc:1111auonem curvae esse 9Q°%

.. sive tangentes ad axem fore perpendlculanes. Praetelea
quonlam. series Pro ai inventa semper habet summam. po-'

sitivam , sequitur ommes partes cmvae dextrmsum semper .

ascendere, contra_ V810_, 51n1str01sum, descendere. R

§. 22.‘ O_um etlam ‘poterimus 1ntegrat10nem adhlbere

_atque aream cmvae ab initio' nsque ad. appllcatum xy as-

mgnare. Ex. pﬂma emm forma,‘ ad quam.. sumus, perductl'

1mmed1ate, 111an1fes1:o fiet.:

'Q’J' —I-IUG e Ix —l—etc‘a

fyaac__ .‘ l(1+x)——l(2+m)—l(3+oc)-— etc.\ —l—Const

quae constans ita debet determlnarl, ut casu r= 0 tota

area evanescat unde 111a 11te ita e‘{prlmetm :

9z = <
_ f.}"‘ 1 (1 +:E)-——l(1+1a:)——l(l+1x)-—etc.,
Cum lglmr sit 1 (1 —|—_ %) ::; = f;+ :,fg m-}— etc.

supenm e‘s:plessm per seues sequentes expmm potent' |

b5

g,

PR TP N .




g
mus, habeblmus : o
’:I:*(l-!—I + % “+ X +etc)_.-1-o,892467 3:,
—Ixd(1+F + 2 57 4 L 64 -+ m;—n—etc )_‘-;—0,400685 3
+Ixt{i+g & e s etc) +0,2 270581, xt,
30 (1455 +am+rats I,,S—i— etc. )_.--0,20‘138.‘) R N
etc. !

fyo =
-

Ponamus nung =i, i prodeat area 01 (1)

“+z.16:_-3.64+

1031'

.4-255» .5
etc. )

Q_uod §1 Jam has series ve

+ 1024 + G. 4096

PRI ;3 ac acS :6 .. -“
R . SR 4. S acS" . x06 - - :
2.4 3 3 + 4.16 5 32 +664 &
22 - xq_ . 6 T
L 29 3. ; 481 ' 5 243. 6 129
e 8 wh "3

rtlcallter co]llga-

et -q"u'ia'."

ffractlones decnnales h1c datae parum convergunt, notctur

senel cu]uscunque, ubi mgna alternantur, seil. ¢

'

4

-,82

. S:____

poteut H

0,40008%
‘|0,270581

(2160557
[0,125500|

0111334
0,100099

-, ? »n (2] .
h_;‘ggq;'*-h RO PR

0,82246Y i{%éﬂi-‘zsl =

C,207385}

_A

(0,130704
2,063106
0,037828

0144050 0,025567

0,018541
o] 014,1'15
10,01 1235

_a——b—l—c-—-—8—|—e—-—etc.
mnmam per 'dlffelentlas contlnuas ita expnml, .ut 51t :

Iau—IAa—FIAZa——-h_A?

- A% — AF| A — A S

0,201678 I |
0,066908". 0,224'1‘[@ ©,183230]
0,012321 90130471, 0077652 0,020801

q,0c2600. o,001581

0,004366/ 9,00511
0’002940{0.001426 . M[ ‘

e,025368 0,0415492 0,028493 »E54737 0,13_@'93-5' S ‘ .' A
e lo,a15864 é!,IIlBo.Tg :D 08 6.- ]
o,006966 00053551, ,002758 0,004637 o,003356]%° 125088 "¢ 5641

—}- ete.

PRI

cums ‘ergo regu]ae ope calculus sequenti modo mstm:n.

3 T
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§ 24 Harum oolumnarum, quamm pnma ex caleuli

differentialis cap. VI. part. IL paﬂ 456 est desumta, nu-.
- meri ‘supremi referunt terminum primum ¢, cum suis dn‘fe-. |

:rentus contlnms seCund1 Vero descendendo Iefelunt termis

'num b cum suis’ dlff'elentns te-ltll termlnum ¢ cum snie

dﬂfe;entus. Quija nunc supleml termml pamm convelgunt

" duos primos a—b actu colhgdmus, eutque ag—b= 0,421 78

sequentmm vero ¢-—9 e —f4-ett. summam:
| “—Ic-——TAc~l- Aﬂc———lA5’+etc
secundum datam” legem computemus , entque |
Ic _"__0,135290‘ |

I A c = 0,015 199 - Spero autem, ftwiorem "évdlutio- -
—l— z A?¢c—0 0031‘71 - nem. hLl]LIS llneae cmvae satis,
— I‘ Agc:Q,00081_5 memmabllls nemml fore mgra-"
+ 35 A%¢ — 0,000220 tam,’ plaempue cum aequatlo pro
— —I~~A50 ._"":‘0 000677 - hac cuarva peltmeat ad functlo-
~-L A‘c 0,000026- nes 1nexp11cablles a’cque 1d(:1rco‘
—-feqq — 0 000010f ' ,ista ad casum specmhorem d1— ,

Summa — 0,155408  giessio a nostro scopo haud alie-
o —Db 0,42 1‘73“91 *na sit _estlman.da '

Area: —0,577190
Species secunda serierum
quarum. differentiae infinitesimae primae evanescunt. -

§. 25. Ad hanc €rgo speciem pertinent omnes senes,




3 ==
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quar
ergo ~terminaim. _summatonum halum senemm E X expu—-

mAamus; 1111111 aliud opus est, n131 ut ad e'szplessmnem prae-

cedentis specwl insuper ter mlm secundae columnae vertls

calis formae ge‘ﬂLIdllS §. 0. exhzbnae ad;ungantu: , cujus

quidem termlnus ST.IPIG[I’IU.S Sﬁ'OlS.LHl E‘].lt exhlbendus* Et qma

columnae mavulde houzontales jam tllbus telmlms .con-"

stant, terminns summa’tauhs quaesuus E x sequen‘cl serie

'triph-cata definietnr :

@@= W)

| h—(a,+1)—-—( X+ 2) --—{:n—1~:>)——(:c+4)j
quaefo;ma,-ob le_..( y—{1); A "“._(3)—-—‘( )
A3=(4) -——{3) €tc. tlansfundetm 1ﬁ hanc :

{ +1—~x( )+1—-—3:(9)—]—1—3: 3)]

iﬂ:a:-'::%:(l)—}— 3:(0)—{— Cx(3) -9:(4) etc

" \‘( 1) s (Th2) (x+3)}

- quae series eo magls convezmt, quo minor x accipiatur,

Supra. autem docuimus , omnes -€asus Sempel €0 reducl

posse ubl x sit fractio unltate mino.

.
it _l

§- 26 Cons1delemus pumo Casum e1mp1101ssnnum, quo
omnes serlel telmml sunt 1nter se aequales , S(:lhcet :
(:c) g} '_ per s€ enim patet 'y e]us texmmum summatormm

Mémoires dé" [ Acad. T 7. L E o ad

aqm  termini 111{'1111t031m1 mtcl se sunt -aequales. Ut

z(1) 4 xAL 4+ xAn - xA3 + zA4 et
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esse. ax, .'qu.em‘ cundem valorém mnostra expressio statim
declarabit. Erit enim Z:g-=xa. = —

§. 27. Nunc consideretur casts quo (x) =
ft nostra series sit 3 :13""‘“—4— +4—]—. . .”L_tf-, . cujus

termini infinitesimi omnes umtatl aequantm. Nostra izitur

w1

- -

f01mu1a nobls ddblt‘

+1—x. -+ 1—-51?.-+ -

[ -y

Jalvn u:lh,

S x == Osc—l— X i+ a,g ez }etc. B | N
l RN L. R cx;+q)'u;;ucmfkiz o termib
unde patet sumto x=1, fore E = %; at-sumto x=2 fiet: |
: 21 .3 Y e S cujus
CErr= 44 2:.%_—1‘—2.‘%—]?—; g.%t’etc,::__,fp—-% z, Lo
T BT )f o _ Altere
- F — i 5 -

. § 28, - Iste vero casus facile Ie'duci" potest - ad
sp'eciém praecedemem-.. Cum enim terminus generalis sit
(x) = 21 §s in partes resolutus.” dabit (a,) =153

quamobrem duae. formentur serleé pnor scilicet ex termmo

generah 1, altera vero ex termino generali =, haeque

g ' 1§ secou
duae series -junctim sumtaé - dabunt ﬂsummam‘ quaesitam - ¥ e
| N specie
S :x; erit scilicet:

Em;_;+1+1+1+“”m‘f R B
B L cet h

.Tam snperlous serfei summa est x, inferior vero. per” spe- N

¥

‘destry
mem ;pnmam evoJ.V1 potcst, 1ndeque habeblmr* - _



ta

s

[Wh o

"107.

+ I A ik 2t §-- Jete.
) I PR I ' ‘
———-m_}_I .h*f;x_r_z -'r+,: x+ -~—-—GtC.

quae expressio mulio est simplicior plaecedente s nﬂ‘nlo

S T=

vero Iminus- euudem Valmem _e:«hlbet. Ita st sumatui:
o PHOI expressw nob1s dabit: .. . _‘_' -
| { 43.24+5.2+5. o
E x = jl—&—‘ S gL i L. 8 petc
5. e 1 e 9 o2 §
_ E;'_".E‘." 5.0~ T QJ
telmlnlsque secundum ordinem collectls fiet: -

Z:' 1+3 4+5 m+ + +1r. 60-—_[_6{:(:".

9. 40
CU]LIS ordo - clarins patescet ex sequent]. forma -

1 U,
2’ LJD.Z %Iﬂ‘-q, 256+3'zs+ +5 ir. m+etc' ‘

Bl win
B ol
oy vt

I++_:

4-9,70
Altera Vero exl)iessm dat hanc Sel‘lem

-+ 'ét_:_t:.;

. I” I‘ I
, LR G D 21‘ o __g_ _____ g,__ 2 ..-..-.; etc
. -, ] 3 . .

|
W]
!
W

quau, coﬂectis rermlms dab1t
CEIsI S S +etc- |

§. 29. Ex hoc exemplo appalet, seriem ex: speme

secunda, deductam nagm comrelgele qu'itn posterlorem ex

specie -prima- derlvatam 5 -quare’ operae’ pretium erit prioris

seriei convergenuam attentius cons1dera1e.- Qnilibet scili-

cet hujus sériei’ terminus 011tur ex hls t}:lbus 'paltlbus

I n"f—s ,_'_I. u—l——z'_—mr.—{—-g

2' = 2 U el BT T S

quae C[lIIl SB I'I]T_lt'[lO PI‘OXITIIG.

'destrudnt sumnma duorum prlorum aequahs erit tertiae, unde

I
~

14*
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£ '
. EE ]

" sequitur haee fmmula satis meinorabilia: ""I-}—%{T_: 2l ts) ?,,

quod eo pmpms ad ventatem accedlt s guo; majm fuerit * ] rit
numerus 1. Hinc utrmque SUbatlahbﬂdO 2," ellt ploume - ' Su
I q . L __i W - ' . . o .
R RS id
- §. 30. Talis antem 1educuo ad speclem primam sem- fie
per locom habere potest,, quamdo: seues, pmpmt& tandeny m
ad valofem finitam convergit; vernm si serief termini tam~ - Ve
~dem in infinitam -grescant ., haec mductl@ now amphus .es
locum habela potesd; 1deoque meeessmw ad spemem s6 ™!
: cundam erit 1ecunendum Tahs esv: ‘casus quo» (xy—=V x ,,-‘ , &l
denota,nte enim n numemma 1nf1n1tum blm telmlm llTﬁIIlte- 1

simi CO‘“’ltlgtll ervnt 1 R ct Vo + B quomm dlﬁ'erentlas est B -m

: ' '21/ » ldeoque eva;n@scens Hoc €T U0 €ast series nos,tga: eﬂt‘ i
‘ : D 3J-—1/L—v—1/9+1r/3=4*]/4—!=~ IESTERRIRS ki ¥ R |
Hinc elgo per piaecepta data habebimus Hane elplessremenm.

———r ey

; —Fliﬂ-:ﬂl/l-l—l—-—xl/o_rj__x,l/&l : o
'2; 35'-—-- +l1/2+» - 3:1/3—5—- _ :UT/4 eﬁc.. o ;
1 i ‘; '-,-u]/—_-.-]— --—-T/:L-—I—g J

quag sexies: qu&ntop,ele comvergat videamus cast E=E, elltque' '

wIf w3 eRA)

o E};g;_—_,i?f+ Yo +I¥ 31y 4+ 5 §ete
;__T/a* l/s: L/ﬁ__l/@y.'
' et collectis texminis qmcmiq;@é? exit Iy m—;rfﬁ/nf—y-xﬂ --33":—:5,
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quorl €0 pmpms ad mh}.lum accedele debet, quo ma]oz fue-

it NUMEerns: n, quocirea prommc erit }/ Pt 1/;1—%1_,1f 0(21L+1) '

Sumtis enin quadratis habebimos r>n+1+21/ n(nﬂ—l)_‘.(gn—hl),

. ideoque 2¥n (n-+~ 1) == gn- 1. Somtis denuo , quadratis

flet 4nn-+ 4An— 4R+ A7 =+ 1 5 quae ratio uthne proxi-
me ad’ aequalitatem accedit. .Ceterum, hic notari meretur,

veros vatores pro fractivnibus loco x assumtis tantopew,

, 8SSE tmns:cen&eures,, ut nulhs p\Lanc f’mmu];ls analvtlcls exX~

'P‘lml queani, Quin etiam qmllbet valor IHO‘ * assumtus

ad pee*uhare manecenden*ﬂum geﬂus pertmeblt
§ 3z, Am:equam hane sapeenem deseramus, ad}tmga, ;

-mus adhuc 1r151gne T hemema enca, eonvmgemtxam forr.nu:-—

larum multo genelailus eo quod modo ame attolimns.

1

‘Theoremd. ' fo

.S’equerw czsqlmhfas* (B—a)y/m -+Fcc]/‘(n+ 1)‘_..,@7/(17,4—-—)9 ’
g0 prapius od @61’Lfa-fem accedef que. Wajor Sumatur

nURETUS T 5 &Lmulque quo minor fuerit fmctw g—, SL

modo e:x:ponens o unitate Sfuerit minor. At DEFS

sumto v negativo, ista aequalitas: |

@—ay e ﬁ

— T T o
yn ‘M(JI+1) y/(n—z—u—}

sine p@sterxore eonditione ad wrztatem €0 propws' ac-
cedet, quo major fuenf: numeris - et quo. minor fuerzt
fractwf = Qmm etmm .sub usa‘fem conmtwmbus pm—-




SN L
‘xime per logarithmos erit tam.
([3-a)ln—|—al(n+ 1)__[3l(n~+-—), \
- , B
- B—e —
quam B8 - ey —a
q ‘Irr.. _l i(n—+1y 7 l(n—&-—-'—)

Demonstrauo.

5. 32 Seqmtur hoc themema ex. solutmne genelah-

‘]_Jro hac spec:ae data 5 ‘cujus terminus qtucunqae, cons:tsut'

his” peutlbus L+ (n) (1) (1 x), atque eo mi-

nor evadit, quo ma]m swmiatur Bumerus n., ‘existente ¥
'fractlone unitate mingre. Quod si jam, ponamus ::c_ﬂ(3 et

(o:) ]/ x s 1deoque etlarn (n) o ~/ n, necesse est ut sit . -
-—< 1, ‘quia ahoqum terinini infinitesimi hon. haberent d1f—\
‘ferentias evanescentes.  Hae autem substitutiones plaebent\
formulas priores in thememate datas. - Onando vero flac-f
tio ’-} negamva accipitur ; tum sexies plopc-sn’a, adeo. in.
spec1e prima contmebltul, mqmdem ipsi termini lnillllteSI-

-mi in. mhﬂum abeunt

©§. 33. Quo vis hujus- theorematis mtclhgatm, mofasse

]uvabu: has formulas quatuo‘x casibus ‘exacte cum. yeutate

~ convenire , quorum primus est: si ce_.,.,_ 03 - secundus, quo .

o:,_.B 5 tertms, quo ¥ =0} quaxtus denique " locum ha-

bet si pm n dcmplatur NUmMerus mﬂmtus. Praetelea vero

datur casus gquintus, quo in fonna. puore est M__y, sive

-]/n —n,

B e




ali
tit

ni=

3586

tate

que.

ha-
7Ero

sive

2 scribamus ejus valme

1L . ‘
_ Specws tertia serierum
quarum dli'felentlae demum mﬁmtesmae sc—:cund ae

cvanescunt

§ 34. Hoc igitar . eveniet, quOtIL.S ipsi ‘termini 1nf1—-'
thSImL plogressmnem allthmetmam consmuunt fmmula
igitur Ppro "% : x ante m supenore specie 1nventa ad"

. hunc .casum accommodabltur, si- 11’1511per smguh termini

columnae tmuae veltlcalls ad]ungantur. I—Ioc modo te1m1-'
us summatorius sequentl modo e‘{pumeml T
4+ (1) . (2) + (3) et (n)

- '(1)+xA1+xA2 ~4—mA3~ et TAT
PV AL A Aﬁz—l—x’NB o2 AR
i ———(a:—iql)“(&?-%—.’z).—(x-l-?))... .r.——(:r:,-|-n)

§ 35 T ransmutemus rmnc hanc expressmnem in fors

mam ad usum magts dccommodatam, ac pr1m0 q_uldem loco

et A?n = (n-+ 2) — 2 (n-l-l) “t (n) “his valorlbus Substlt[l-
tls posmema ‘columna praecedentls formiulae ablblt in hane

formam: - (1) —|— a:(n+1) 4 22 (n+2)
--_-as(n) —— XX — & (n-a—rl)
Z-(n)

qui ‘termini collect1 plaebent"- s |

—— i s

W(n)_xm-zcc(nr-}. 1)+ (n—l—ﬂ)




Ponanms 1gltu1 brev.. gr. :J—C—'"c—-——_-'f-fj:f""]) . S I
et fi;—"—"f* r, sicque  terminus summatorins quaﬁsnus se- /
quenu forma cxpumetm s 7 | , '
R T
S e p (g @@ — =) ] sist
=4 p@—g@rr@—e L o
' L—a—p(S)——q( )+r(5)1——~(30+3) : - "% . o
_ , . etes . o N ‘ vel
quae series jam vehementer converget. S . 1‘ the
§. 36. Hlnc 1g1tul novtim Theorema, snmle praece-- { \ ligi
. denu , -Sed mujto 1at1us Patens, PosSUMUS derivare, ponendo _ l Pos
ut ante :Jc__-43 5. (n) V n, ,um jam, sufﬁcﬂ: ut. exponens ‘;
binario sit minor ; multo magis autem. hunc exponentem ) T
| negduvum statupere licebit. . :_ | ' v pot
L T}"Leorema . \ Sic
Tsm aequahfras (a “*3“@+°f3!~’)]/31 _ﬁ(gmﬂﬂ_@g)]/(n +1) ‘;
- (waaf) /(0 2)' = 2B Y (r 5, o0 propins
ad veritatem accedet: ¥ quo major capiatur TUMErus n i afe
t et quO MILAUS. fi"CLCtLO gb unitate discrepet, dummodo— ' 1 cal
L binario sit mmus. Tum :r;ero, sumto jv\. negatwo,
- erit plerumque multo accuratius :

oag.é_‘—j?;ccﬁq-gﬁﬁ (Qaa——z}aﬁ) (d&——“ﬁ) 2B _‘

B 2 V@+g meglAﬁ@+g;
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Quin gtiam pro formulis radicalibus logarithmi wccipt

) ._..-potemnjt.. ) e e e e

’

§. 37. Veritas hujus theorematis etiam exacte sub=
sistit his quatuor casibfis: 1°) a==0; 2°) a——=f; 3°) y=—0
et 4°) n == co. Praeterca vero idem evenit, quando in
forma priore est vel - V= vel v ——ow, ita ut sit® v ?h
vel n-vel nn. Habemus igitur sex -casus, <quibus hoéc
theorema mnihil plane a veritate abertat; unde facile intel<
ligitur etiam* reliquis casibus omnibus errorem mnon esse

posse notabilem.

§. 38. DPossumus etiam hot theorema adhuc-genera-
lins reddere, loco n scribendo T et bubique‘ per debitam
potestatem 1psms c muluphcando, quo fractlones tollantur,
Slcque prior” forma. fiet: '

(ea—3af+ 2Bf) 1/1?, - (00&01_—-40!.6)]/(3’)3—’]—- o)

C o (ea—aB)(n+ 20) == QBB]/(TL+

altera autem -forma ab hac non discrepat, nisi- quod radi=
calia im- denommatorem 1ngledmntur_, id quod etlam “de lo-
garithmis est lnte]hgcndum. o S

§_39;¢ Operaev pre’rmm eut hoc theorema ahqu@
exemplo illustrasse. Sumatur. igituy ¢=—1 et §=— 2, flent-w "
. que aequalitates: in’ theoremaxe eilbltae. '

Mémoires de V' Acad, T, I[{. . " - 15 ~‘




a4

'3']”/;7,” 6y (n + ¢) — {7'(111—5—« 2-6)“ — 8{7(}1 —4-:%6)” |
.3 6 1 -8 7

T Y ey facd
Applicemus formam “priorem ad logarlthmos, ﬁetque-

35}1—{—61(17,—}— ¢)—Il(n—+2¢)=8l(n-41 c)

Sit nunc == 10 et c——g, ut prodeat: .
3110-—[—6112~Z14_8111 S

Facta 1g1tur evolutione eut _ o
o 3110 = 3,0000000 = l14 :::1";146128@
w " 6l12 :_"6,_45'50879 8_111.:‘8,.3’311'4‘1_6
' 9,4750872 .= . 9,47172696,

" gquorum differentia est 0;0021824, qdae multo minor proe  §

~ diisset, sl numero 7 majorem -valorem tribflissemus.

~ §. 40. - Circa - ipsum - autem telmmum summatouum

- seriei propositae 1mpr1mls notari convenit, tam differentia-
tlonem quam integrationem facile institui posse, sumto sci-

licet indice x variabili, quemadmodim hoe jam in speme

-pr-imd' fusius est ostensum, ubi ipse términﬂs su'mmatorius
T tanquam apym,ata cu}usdam curvae est conmdemtus,
dum index x referebat abscissam, hocque’ 1esnectu in cale

culo d1f"erent1—~11 potissimum functiones 1116xp11cablles sum -

Per scrutatus.

-~

§ 41 Ex formula autem generali, pro termino sume

mato
riei .
et

(@)=

sive

sive

habe
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- gerie” infima habeblmus s
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matorio =:2 supra data evolvamus hic quoque casum ses

_xjei harmonicae, quo est: T X lfihib. g =

et qQuaeramus ejus valorern pro indice = = g, atque ob'
() =32, tum vero ob p==; q__.fe-g; r——1I, habebimus:

+%+ﬁ+z+i'_ -

I — 5‘-—--—-.—1- oLC.
z 2~ )8 I8 _;._._I_._;____I_ ete
24 32 49 48
2 02 2.2
3 5. 7 9 T
sive erit: . ‘
— 5,-_‘3 - 3 .8
e Bt Buak e ok
e - S G
gs.z—=Jo 2 15 T a5 e,
2 gn—ln——l-——-lh—l ’
3 4 .5 5
e I6 . X6 I6 .. 16
- 3 5 7 9
Contlahamus Smgulas columnas in unum terminum, erltque
’ 6 6 : i ‘
I-—-‘
27 1.2 3s+2345+3457+4569+em'

quae series uthrre Illﬂ.ng COI’lVCl‘glt €a, quam SPGCIG se-'

cunda :mvemmus.

§ 42. Quod si- antem. texrminos non contlahamus, sed.
eos, qui eundem habent denommaumem, colllgamus, omissa

32;.1;':3“ s-|—9+8 (I+ ++FAg o)
R R R B )
sive loco superioris seriéi scribendo 16(3+§+i%‘-f{--1-§+et<_:.)
habebimus: . .- L |
| 15
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IS T B T F LT Tl T o B b B ol
I3 p—2mm LI ] “7":*“'3" Forgs T g St
‘Addamus utringite 2 ==t~ L~ § = I o I o % =% €1CL
fiet. L v %_+ A 2_;- g e % — % cfmséqtieﬁtef‘

%3 =o—2oT2, qui valor' eglefﬂe convemt cumk o q},ll

in specle puma est. datusi, .
P - -'--Wz i Do - t-

 SUPPLEMENT UM
D‘:E'\ EUNGTIONIB us IN E'XP"I;I.C ABILIBUS.
EORMAE: -
I:La:-—AwBCDJ:.,.... X, "

-

§ £ Hie faetores: Ay By C ;. etc. sunt termint i

- ]USdaHT sexiei, imdicibus. 1, 2. 3 4, et 1espondenftes, et X

terminus: Indieil x respondens; factores: autemr;, qmr-'mdlcr-*'

- hus: seqn-en—l:iﬁus T 13 B2 3:+ 3; etc. respondent,’

per X{: X% “‘{”’,'eto des:[gnabo Hinc jan- s+ati‘ma- patet;

fme»I]? (o~ 1) = X L et Wop-fo) = XWX7. 000

et ita. porro, Praecedentes: vere: erunt II: (33~——1)"—¥~etc.‘

Wnde mte]llgr!,ur suffivers,. dummodo. Hae formulae pro- va-
1011bus 1p31u8“ - naritate: m,m@nbmg ass1gnentm. '

¢ el Qt.loth' fiverit: 2 numems" nteger pos:tt:wus,\ va-

!

lm.e.s_ ipsins: I.::x: sponte. se produmt,. Exit nempe Mir=Aj

¢

e b
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Iw: 2 = AB; II3

o:x des:Lgnamus, erit - f[lllCTlO iﬁfexphcabﬂls ipsiud &, nisi
forte factores A B C D et 1taf fuermt éomparatl, ut

e

— 1 2 3 4 . '
_ hac forma: M:x —=ZI.2.2.4.. x+: q‘uaf]dbquldem
hic manifesto est 0= z _.‘;_175 Yvel-etidm in hoc exem-
e 38 IS .28 EXF-2%  TIine eRim erit:
ploy Mixw =2 8. B i ot Hic enim erit:
8 Tl A . [ A S e — 6 .

H l “-"‘:"—- II.Q—-—-—?,——Q“:EJ. Hqg-———'g——_i,lq-, H., ...__5. __--2-.5-’ )

mM:5—=.71 s5 etc. unde. patet in’ genere fore T:op— 7" g’:r)

-~ § 3. Casus autem inexplicabiles , sumendls logauth-
mis, ad piaeced-entem dissertationem 1evocabun1:ur, it enim:
N i =IA4-IB4-1C+....+IX,
quae forma_ c.um supla tiactata compara.ta IlOblS dabit se~

-

S m= i (1)::lA (9)'—“ZB (3)__.lC etc.

et (x)=1X; tum. vero: erit (a,—{—l)_._ZX/ (x—+2) =IX";
etc. hocque consensw observato spec:les su_pra tractatas ad

PIE_GSGHT,GH] CdQLIII] accommodenms. ‘

Spéciés pllma,,
ubi logaxlthml factomm mﬁmteslmomin evanescunt,
swe ubi factores: mﬂmtesmn unltatl aequantur. |
§. 4 Cam’ Lgltur pio’ hac" prlma spec;te » 1ntroductls»
Valonbus, rodo. datiss, habeamus. o L ’

-

-
' v o,

= ABC; die: theindo autem % non
- ggt NUMErs- 111tégel pos?itwus, ‘piodhctii - Eluod charactere -

e
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ZA +ZB ~-1C —l—lD +etc.
X — IX — l}&/ 7 IXY — ete.
ad numerog ‘ascendendo - eut: ‘

h II: w._‘;,.;,.;,,.x?v. etc.\'

Hic nulla exempla subjungo , quia jam plma in calculo- |

.lI[':.a::;:B

dlfferentlall sunt evoluta,

Specles secunda,
ubl factores 1nﬁn11:es11m inter se fiunt aequales.

§ 5. Tum enim . eorum Jlogarithmi etiain 1nter se

- erunt 'aequales, ideoque differentiae primae omnes evanes-

cent. Huc igitur accommodemus formulam supra §. 25
1nventam » eritque: |
- e (= 1—:x:lA+1~xlB~;— 1—:1310}
ZI[ X == :x:lA{—f—- 1B 4~ o z2lC 21D \etc,
= X = X7 = XY
unde ad numeros ascendendo habebimus .

AI-—!X-‘ F BI—w, (X Cl—¥, DX

oot
H x —— A .. -X!! - X

etc.

Specnesr tei‘tié,
llbl termini 1nf1n1tes;n1 constituunt:. ploo‘lessmnem
‘ geometllcam ' '
§. 6. Tum enim 1oga11thn11 horum terminorum pro-
glessmnem anthmetlcam constltuent, cujus ergo differentiae
__ secandae evanescent. Ut ]am expressionem . supla §. 35.
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mVenta

acac——gm-—'——.-z

,.:“’x:x, unde habeblmns | .
(3””"”“) IA —glB— qlC»—qlD.

et'c. |

hanc explessmnem : )
| B" AXCT BPD’ CtE"

Il:x—- . ¢tc,

o A™ B/ CqX” DIX” |
§.. 4. Hoc modo confido, doctrinam de . functlombus
1nexp11cab111bus, quae in Calculo dlffelentldll non satls ace=
curate et Iuculenter est exposita, fere penltus exhausisse;

ita ut n11111 amplius desiderari p0551t, quod. eo magis ne-

symptomata linearum - curvaram, quaram - applicatae per
functmnes nlexpllcablles exprnnuntul, mvestlganda exat. .

" e DOO000000000-Gr -

m ad hunc casum accomodemus , no‘candum est- b

lH r= —
o +x_’i__le+rlC +rlD—}—rlE- - _
UK IX X))
' Ponamus autem hic powo. compendu causa ZET3%— i
et P2=% =g, atque ad numelos ‘ascendendo habebimus

cessarium videbatur ; cum hoc ‘argumentuim plane sit no~
vum et ‘a nemine adhuc tractatum. Praeupue attem- ejus-

sumuus usus in 1nterp01at1one serierum, atque hinc adeo |

g positum’ fujsse p = —FT2, 4= xx—2% et
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