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TRATECTORIIS
~ RECIPROCIS

~ TAM RECTANGVLIS QVAM

OBLIQVANGVLIS,
 Avaore.
L. E¥VLERo.

6 1.

Ho.c de. Traieoriis reciprocis problema, quod olim fim-
mo ftudio inter Geometras fuit agitatom , gha occafione
maxima incrementa. in Apalyfin fimt inne@a, eiusmodi po-=
fiulat lineas curuas E C F, circa axem A C B defcriben-
das, wt, dudis- virinque ad aequalia intervalla reis M P
et NQ axi patallelis, fumma angulorum & - o, quos cur-
Va cum binis hisce redtis conflitnit, vbique fir €adem, Hoc
enim modo. fiet , vt, fi eadem curua circa axem inperta-
tur in fitom B MIN/ B op- fecuondum axem ‘mory - gpj
rallelo, ficque. punctum N vsque in- M promoueatyr, ane

A2 gulus

pa=-~

'Tab rg
Fig, 1.
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gulus interfeétionis - fiat = 4% Quoniam autem exin
mia artificia, quae olim hac -occafione funt. exogirata, has
in disperfa reperiuntur, oOpcram equidem non- perdidiffe
videor, fi, methodo yniformi v{us, omnia {fuccinlte ante
oculos pofuero: praecipue cum nonnulla plane noua ad-
iicere contigerit. - o .

| Solutio
huius quaeftionis in genere concepta.

Ta.’u.. 1

Fig.

2,

§ 2« Quod i ergo angulum interfectionis propo-

fitum ponamus —.2 &, vt fit {4 W=z a; tum Vero fta-

‘tuamus angulum. { = a —~'w, fiet alter angulus m = o -~

.

Vnde patet, angulum o ira efle debere comparatum, Vt,
fadto intervallo ab axe negativo, ille abeat in fui nega-
tinum, feu in o, Quo nunc hatic conditionem facilius

‘ad calculum réuocemus , ducatur ad axem recta dire@rix

G AH, goze cum axe A B faciat angulum BAG=12a;
ac ip{a curna referatur ad hanc direG&ionem per coordina-

.\

"tas obliguangulas AP —» et PM —y; quo pacto pro
. pun&o altero N abfciffia A P abibit in foi negativum — X

Cum nunc fit £ = a —w, mamfeftum eft angulum o effe
debere fun@ionem imparem ipfius ¥, ita vt, fumto x ne-
gatiuo , etiam angulus ‘@ flar negativus.. Hoce modo iam
3 fumus lucrati, vt folom curuge punctum M. confiderafle
fufficiat ; quandoguidem hac ratione fimul conditio alte-
vius punéti N adimpletur, S ' L

: §. 3. Confiderctux nunc curnae elementum M
et ducta applicata proxima pm, direétrici A G agatur pa-
rallela M7 5, eritque Mr=Pp=dx ct rmz=dy; an-

. ‘ gulus
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gulus - vero F9=2a. Vnde com fir angulus M s 5
=l=a-— O, erit angnlys g Mr=a-1u, vnde ex Tri- -
gunometria fequitiir fore |
dx:dy—=fin, (e —w):fin (@ @), ideoque

dy —fnlaqw)
da T (a—w)" 7

- 8. 4. Ponamps nune ag differentialia enitands dy
=pdu, ita vt indoles curvac etiam per aequatione.m in-
ter & et p determinari poffit. © Hanc ob rem habebimus -

— dy __ftn.1m+m). ; : ; -
P = Tx = fmiazays vnde patet, quantitatem p ita compa
fatam efle debere, vt, fumto avgrlo @ negatino, ea abji-
in fule—w) i i ipre
tura fir jp Frasw) QU valor prioris eft reciprocus, 'At
vero angulus o fir hegatiuns, quando abfcifla x negatina
accipitur; vnde patet, quantitatem p talem effe debere _ |
functionem ipfius x5 vt pofito — & loco ¥ caabeat in 3, , /

§. 5. Tota ergo folutio ‘mofiri problemaris hue
redit, vt omnes fun&iones ipfius x in genere inueftigentur,
quae, dum loco x feribatur — ¥, abeant in fui negatinas,
Et, quod hoc loco imprimis eft Notandum, ifta proprietas
ad omnes piane angulos’ obliquos €Xtenditur, quippe quae
conditio tantum inclinationem. applicatarum ad abfiiffzs af. | ,
ficir; ita vt quaecunque acquatio jnter ¥ ety inuenta ' ' N J
problemati fatisfecerit cadem pro omnibus angulis inters |
fectionnm aeque valeat; dummodo obliquitas coordinatarum
ipfi angulo interfetionis aequalis flatuatur. Jra, dummodg -
Problema pro angolo interfe@ionis re®o fuerit folutum ,
eadem folutio . facillime ad omunes  interfcctionis angulog
obliquos transfersi poterit.  Et quaniam tantnm obliguj«

. tatem coordinatarum immutari Opus eit, fi lineae innen- |
- Ag : o ‘tae - i

et

=an

ST L
AT

e ST

S R,




{ _mqueﬂ:'?eﬁ,iiuﬁsz  y — n %, quae eft aeq

!

w2 ) 6 (- b

tae fuerint algebraicae, eae hac translatione perpetid ad
evndem ordinem pertinebunt, o

§. 6, Quia igitur inuentio fundtionum reciproca=
qum vojuerfam huius quacfionis folationem it fe com-
ple&itur, facili negotio innumerabiles huiusmodi functio-
nes exhibere licet. Inter quas primu‘rh occurrit formula
p — ¢ *: fumto enith & negativo , haec formula abit in
-nz Hinc cum ﬁt‘p-::%-{-c, fetdy—e"dx

natio pro

D
hanc: 3=

T TR

Deinde etiam quafi {ponte. {e offert haec:

logarithmica.
formula: p = pres quippe auae, mutato figno ipfius , abit
in 22 —3. Hinc¢ autem. fiet - -

Cg—X . .
| _y:_‘;-;:_-”;dx:wx—{—zal.(a—%—x), fiue
yx—aaltEE -
gquae curua etiam per logarithmicam facile confirui potett.
Practerea etiam patet fuml pofle p::‘;_fg_—z;ﬁ-ji’;, {umto
enim X negatiuo prodit ;:%%. Hocque modo
alias fimiles formulas éxcogitare licet prae~

{atisfacientes.

jnnumerabiles
fcriptac conditiont

§. 7. Quo aute
potent litterae P, Re T fanftiones = quascunique . pares.
ipﬁﬁs x, quae fcilicet maneant eacdem, licet loco. ¥ feris
bator — ¥ At Vero Q, S et V denotent fun&iones im-
pares ipfius X, gnae failicet abeant in fui negativas, cum
pro x fcribitur — X3 ac mamfeﬂum eft, conditioni noftrae
fatisfieri , § facvatur p o= Poos-atque adeo generalins
_ (=Y | -

PEFTQ o q
: uin

1

r

m rem generalius expediamus, de~

TR T
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Quin etiam .“talcs formulae coniungi poﬁ‘un»t, vt it
p= =0 (R—Sy (T_vp
AP QPRSP (T VR |

Perfpicuum enim eft. hog modo, fi loco x feribatur — X,
litteram p abituram effe in p- Haec ergo Solutio cum
fit generalifiima, nulla plane laborat difficultate, fiquidem
curuis transcendentibus contenti efle velimus.

-+ De curuis algebrajcis quaeftioni fatisfacientibus,
‘ § 8. Verum fi linege -algebraic,aﬁJeﬁderenfu: ’
—§ haud ita ficile patet, cniusmodi fun@iones loco P, Q, R,
S, ete. accipi oporteat, vt formula Spdx =y fiar inte=
- grabilis.  Singularis quidem cafus haud difficulter fe offert
fumendo . p—(x 4= vy ;- % x)", quippe quae fundio
etiam eft reciprocas Seripto’ enim — x loco x ea abit in
B=r Vi = v
Notum autem eft formulam hinc ortam
j:fdx(x+~'l/x—+—xx)" ‘
femper efle integrabilem » folis cafibus # — I etp==—1x"
exceptis, Quod fi enim ponatur
x+Vi1 +rx)=w, fie

_— UVt ~— dvlvw_g_ 1) )
¥=—0 ¢t dx'_' zvu )
vonde cum fit y = fo"d x, erit
PR g —1

J.zz(_?_z'—}—'x) +‘ '2_(.1;;-?1) 3

X qua formula innumerae curnae algebraicae: elici poffunt,
atque adeo ex fingulis curnarum ordinibus » fi modo orde
v o - : fecun-
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fecundus ot tertins excipiatur , dum. fcilicet loco # {'uc't':‘esav
" fjpe feribantur non folum numen integri 2, 3, 45 55 6
etc. fed etiam fra@i I, &, & §» % Quin ctiam  reliquas
fractiones Ppro 7 affumtae in plures ordines adhuc nouas
curnas fuppedltabunt, quemadmodum jam alio loco ot
oftenfum, . ‘

§ 9. [feque foecunda etiam cf’c‘hae‘c formula:

P ( E——}-'l/_;' +x§.)n’

ita vt hinc fiat

| _.fdx(x +1/1~+-x)
enidens enim eft, fumto valorc x negativo etiam x"' fieri
negatiuum , at Vero £ fignum foum retinere; Ad hanc
jgitur formulam integrandam faqamus pnmo x“ =1 vt
fiat x = 27 hincque - .

,—*fszzdz(z+v1+zz)n

Nunc ponatur vt ante % -+ V(1 - z 2) — v, eritque

5...—””’_—.l €s dp__ﬂit:-‘-mm)
2w WD

Quare cum ﬁty__gfz sdz.ovh, erit ‘
g i e ot =4 (00 =) (99 )

 quae aequatio euoluta et mteg'ata praebet

"Un+3 ’I)n+l gt PLTeet A - .i‘,
J“""U( - ""-__'"i'_""""“ ’ '
A3 T n—3/ .

wbi eft p—& -+ V(1 +x)?. Fodem modo patet, ctiam .
poni poﬁc | S . T

p=1% +1/1+x) - tum
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um- vero ‘ctiam ) RN
. -p‘:"f(x;'il-‘VT-]:]T%)ﬁ, L
(R VI ey,

quibus affumtis perpetuo integratio fuccedet,

curvas algebraicas quattioni fatisfacientes
dnueftigandi.

_§: 1o, Alium autem_fontem rulto vberiorem ap-
periemus’'ad curias algebraicas‘perveniendi " Tntroducatur
fcilicet noua variabilis- %, “cuins ¥’ fi¢ functio impar, ia vt
famto 2 negatino etiam x abeat in —ux; tum  vero fit
P functio - quaccunque par ipfins ¢, at Q einidem functio
Impar Quaccunque; ac manife®um cft efjam banc formam:
= =2 fatisfacere. , Vb; .notaffe - junabit, hanc: tormam
aeque late “patere ac poteftates eing ‘quascunque; quan-
‘doquidem quaelibet enolyrae continent vel. funéiones pares

Vel impares, vbi pares feorfim fumtae, yc denigue impa-~
reducuntyr, Hinc ergo erit

res ad hanc ipfam formam |
%:.ﬁ,_:gjaifnﬂﬁﬁatqi_ potesic '~ ' o L

A¥=Mdz(P4 Q) et d9=Mdz(P~Q), .
vbi antem quantitas M jta debet efle Comparata, Vt proe
deat & fun&ioni impari ipfins = aequalis, Quod quo fa-
cilius impetrari poffit fumamuys M=R (P-Q), exiftente
R fun&ione pari ipfius z; fic enim fiet . o

dx=Rdz(PP~QQ) et 4y=Rdz (PP~ 2PQ4+QQ),
dGa gead, Imp, S, Tom. V1. P. 1. B vbi

S-S T RSP
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vbi com fit PP — Q Q fun@io par ipfius 2, Wvalor pro
x fponte euadet fon&io impar. Obrinebitur igitur:
x—“fPPRdz JQQRAz2 et '

9=J/PPRAz—2f/PQRIz+[QQRdx

Facillime autem nunc pro P, Q, R eiusmodi fitnciones
affignare licebit, vt fingulae hae formulae fiant mtegrabi-
les. Veluti i earum’ loco: poteftates ipfius 2 accipiantur,
vel etiam formulae rationales integrac quaecunque.

- De parabdla 'cdbicali fec‘unda
tafiquam’ ﬁmphqﬂima curna’ Problemau
fat;sfacmnte. e

TS ER .

- §. 11, Slmphclﬁ’mus cafus hmc deducetur ﬁ fu-
matUr P—-a et Q=-=2, vnde fit
~x=faaRdz—fz22Rdz et
_faaRdz+2faszz+fzszz _
Nunc porro {umamus R___bb, ¢t integrando prodibit
bbx::aaz—-z’ et bby—waz -+ azz ;=2
Vbi tantum’ opus cft quantitatem =z eliminare, vt acquatld

inter coordinatas x et y obtineatur, id quod per fequen-
tes operationes commodiffime expedietar,

§. 12. Addantur duvae aequationes inuentac, vt

prodeat haec: '
bb(x+yy=z2aez-+azz, vnde fit
o zz+zaz....—-—(x+}£)r |

-ideoque




R Y Y

ideogue (addendo vtrinque -a g, prodibje -
o (z-+~a)._aa+ (x-—]—y)
Ponatur brenitatis gratia , ,

aa—2Eix g )—-”"" - B - |
ita Vt fit -v.:x»{-y—-l—bb, erltque :z_:_.'-b_ul'&l’-;-.a,' R | ' |
Gum igitur fie ‘ - '

b&x::i‘(gaa-zz), five ' I f{

3bbx::z(3aa-zz)__—-2a’. b“"l/ —i-':f;eamr' : : ' l

[ w-]
-t
e
[ 3

b2 'VP;_—T_-f- 2a° - 345 (fv--x) a*-—l— 355}5

6 13. Ponatur breuitatis ~ gratia gz =3, i‘uc

#=3bb¢, et nofira aequatio tranfibjt in hanc '
b3V 2=3@ )

et quia bb— S erit b= 2¥e, quo valore fubfhtuto ac-

quano noftra erit
vVE=3(c47).

Vnde patet, hanc curvam ad parabolam cubmalem fecun--

dam quodammodo referri poﬂ'e

§ 14. Ad hoc clarms oftendendum fit AB nofter “rab; ¥
axis et M puadum quodcunque in curua, vnde ag axcm kig 3
A B ducatur re@a MU, ita vt fir angulus MUB —
eritqgue AU=PM — =y et UM=AP— 4, lam cum
fir vz=x -y +350¢, prolongetur. re&a BAUD ita, vt ¢
"AD-~— 5% ideaque B U=y g5, Nunc ex D ducaryy

¥eita DT, ita ve, MU produ®a i T, ﬁat UT-UD,
B 2 Jdeoque
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'i’dcoquc' TM=—x 47486 =0 N vnia =i‘gimr-‘ triangue
lum DUT eft ifosceles, erunt. angnli UTD et UDt~T
aequales == 90° — & . Hinc erge erit L
"DU:D T = cof a:fin. TE=8 & i'ﬁﬁ.oc',, ]

vode cum fit AU=2, capi'atuf A BE=—3;AD, eritque
DE=EF=2c et EU=y-+¢ -
Nuoc ex E ipfi UT 'agf.ell;ur parallela E F:,‘l'eri'tqilﬁ

EU:FT=1x: 2 in, ay . -

R

Tab. I,
Fig. 4

quare fi vocemus retam F T =gy erit y+eit= £z fina,
vnde colligttur y—\-— 6= e A

§. I3. His,praemiﬁis,pun&um»curuaq M refera-

i

mus ad has duas coordmatasi F T =1 et TM=w, erit

P T A AP 1 e
que aequatio noitra T = > fiue aequatio- inter 7.et ¥

e ¥ eft 5 zretl . . .
nunc erit = == gaa fine ¥° = SFarert Vide “patet, hanc

coruam rede vocari parabolam cubicalem fecundam, fi
modo applicatag M T ad abfciffas F T inclinentur angulo
FTM=90°—a, cu etiam aequalis eft angulus D F E.
Atque ex hac aequatione facile erit curnam quacfitam de-
fcribere. R :

. 6. 36 Producamus ream FE in infinitam, quam
jnftar axis fpefemis, ad camque €X quouis punéo cur-
vac M ducamus redtam M v ipfi FT parallelam, vt ao-
gulus FVM fit go°—a, eritque nunc abfcifa FV=—w
et applicata VM =7, quac per abfciflam ita definitur,
vt fit 1= 2% fin.a.V Vade patet -fingulis. abftifis

FV geminam refpondere applicatam VMzi et VM=—15
- L | _curua
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curua igitor  duobys conftabit ramis ip pun®o T cufpi-
dem tonﬁitf_ugmi;bus,Avbi, 1ecta FV ytrumque ramom fane
git.  Ambo autem rqmi in infinitom excurrent, dum fei-
licet abfriffae FV . in infinjtum augentur. |

§. 1y, Deferipta jgityp tali cnrva ex aequatione

% — 2ot eius parametrum vocemus more {olito =f,.

o ezt . . -
Y . e . — Af [in. 2

vc'ﬁ_t v =ftt, eritque gz =f, ideogue ¢ — B
ita vt exX coghnita Parametro f vna cym angulo 9o° — g,

fub quo applicata, V.M ad abfciffam FV inclinatur, jin.

%neteﬁ:atﬂwl@r—ipﬂus & Quo normto capiatur a pun@to
F intervallam FE=— a2, — UIna' et ex hoc punéo E

27
agatur re&a EB, ita vt fiar angulus VEB = 2 q, erit-
que haec reta EB axis- conuerfionis pro trajectoria, atque
curna circa hunc. axem conuerfa et fecundum dire&iohgm
axis promota fe ionicem fecabit. vbigue fub angulo — 2a,
id quod non parum mirgm videbitur, cum ad dextram
exigia exiftat portio curuae, qnae inuerfa non totj arcui
ad finiftram’ fito Occurrere poflfe viderny. ‘

- 6§ 18, Vt hoic dubio Occurramus, ex M ducatne
reta axi parallela MS, ita vt 6t angiilus VSM:90°-—a,
eric angulus SM V — 90 —ua, ideoque M § —§ V; vnde
ecum fit VM=, erit § V=SM=_'_  Hinc cum fit

2 jin,q*

FV=29, eit dnteruallum F'§ — V— 4—» vade ob

M E‘.,%,'L:’ erit hoc fpatinm F S = ,—J%’;—”ﬁ » quod, dum

quantitas v continuo augetur, neutiquam in infinjtum ex-
erelci. poteft, fed potius tandem accipiet fitnm negativum,
Vade patet, hoc intervalium non vyitra certum terminum

I | B3 - - vsque




wsque excrefci poffe, Ad quem. terminum  inueniendum

differentiale huius formulae nililo aequetul, atque obrine~
bitur haec aequatio: I — Tfﬁtﬁ: o, vade fit
‘V‘L’I:éﬁl‘l.-‘a'."‘l/f-et‘v:%fﬁﬂ;dz; k .

Hinc igitur maximum iftod fpatium reperietur =33 ffin.ol,
Cum igitur eficc FE =% ffin. a*; patet, {patium hoc ma-
ximum F § praecife’ duplum effe fpatii F B, jta ve fit
ES—TFE. Quia igitor curna F M non vlera hanc rec~ -
tam S M porrigitur, neceffe eft vt curua in pun@o M

Tab. 1.
Figt 5-

re &WSﬂﬂmgm;ﬂndcwatetftﬂmm%*amumgq:uﬂmsi.

EM a portione EF in fitum inuerfum translata in omni-
bus pun&is fecari pofle; et quia ramus viterior vitra M-
protenfus continuo magis ad finiftram vergit, ex eo intel~

-

ligitur, fingulis pundis vtrinsque ramil refpondere punéta
correfpondentid, fine in eodem ramo fiue in altero, quae.
in interfectioné conuenire queant. Haec igitur curua talem
habebit formam, vti in hac .figura repraefentatur, vbi
plura puncta, correfpondentia pluribus litteris infigninimus;,
{cilicet punétum «, vbi curna per axem tranfit, {ibi ipli
refpondet; tum vero pundis &,¢,4d, etc. refpondent punc-
ta &, ¢, &, etc. Vnde patety nullam huius curunae per
ambos ramos in infinitum - excurrentis portionem effe o-
tiofam, vti olim Geometris erat vifum, fed cuilibet punc-
to. vbicunque accepto refpondere punétum determinatum
fibi focinm. D ‘ :

© 6 rg. Haec igitur curua tertii ordinis fine dubio
cft fimpliciffima, linea trajeétoria reciproca algebraica: in-
finitas autern alias ex iisdemn generalibus, quas dedimus ,
fcilicet x =—/PPRaz—fQQRdz et -

Y=




| l»%:% ) ) 1“5 ( %}534-
I=/PPRiz-2ypQR d34-fQQRAI2

cliciontur, f mogo loco P et Q funiones pares ipfins

Vt fingulae hae ‘i“'brmula‘e; Integrationém admittant; cyi
‘quidem. ‘conditioni . facillime Matisfieri  poteft. V7 -¢afus
faltem fimpliciores eruamus, denotent litrerae g op 7 i
meros pares, littera. verp ;. im.pa‘r'ern, et ﬁatuamus,P:fz’",

=g% et Rmah, ey quibus valoribus orientyr fequen-
tes formulae Pro x et y: . ‘

% accipiantur, Joco Q autem functio impar; jea tamen,

.ijfgim#ﬂa ggzz-r._.;.ui-l-:

X =

1 — 2827 — ¢t
EMA-R-T 25 1

y=LIETE N afpamania ggzzf'*'?lt_;.,
C 2mne L #-n-ig s 2i4-n-1
‘Hic autem imprimis eft monendum ,; fimulac pro litteris

My % et i mainfeuli numer aceipiantur, tum eliminando:

litteram 2 acquationem iner g o J ad’ plurimas dimen-

fiones exfurgere, atque adeo eliminationem nequidem ex-
pediri poffe.

| §. 20. Interim tamen, quicunque valopes idonej
fan@ionibus P, Q, R tribuantur, v¢ cyrpae algebraicae
refultent: tamen omnes hae folutiones tautum pro partj
cularibus fiyne habendae, cum fine dubjo innnmerabiles 5.
liae dentur’ curnae algebraicae quacftion; fatisfacientes,
Quae tamen in his cafibus non contineantur, . Quamobrem
merito  defiderator eiusmodi  methodys ‘generalis ; quae
Omnes: plane curuas algebraicas in fe compledtarur;. atque

talem methodom jam ante plures annog communjcanj,

quam hic repetere fuperfiyum foret.  Veram tamen eap-
dem ex Principiis maxime digerfy » Viaque longe fimpli-
: ’ ciori,
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ciori, hic adiungam, quae ita eft comparata, vt ad alia
infignia inventa ducere pofle videatur. . .

Methodus generalis
1nuen1end1 traiectorias rec1procas algebralcas

i
§. 21. Primum igitur obferuo, formulam ﬁmplh
cem ipfo initio. inuentam p=1F2, ita late patere, vt

reliquas_magis compofitas, Qquas exhibuimus, in fe com-

: ple&atur cnm faca euolutione tam numerator guam de--

nominator reducatur fiue ad {ummam five. ad differentiam
binarnm formularum, quarum altera fit .funétio par, altera
vero impar ipfius 2. Nunc igitur cum. 8 fir etiam func-

‘”"""‘" vb1 '

tio impar, faciamus Q = Pq, ﬁctquc p=2 =

g denotat functionem imparem ipfivs =z, Neceﬂ'e igitur
eft vt etiam & fiat fun&io impar ipfius ¢, quamobrem

hanc formulam ita exhibeamus: 42 = (I‘_‘_"qq" vt denomma-

tor enadat fun@io par ipfius-g.

§. 22. Cum igitur debeat effe
dx:dy—=1—¢qq:(x-+4),
flatuamus: ' ' :
dx=dS{1-q9q) et dy=dS (1 q),
eritque per notam formularum inregralium: redultionem:
x=S{1—qgg) +2/Sqdg et |
y=8(14gqr—~2/Sdg(1+q),
vb‘i pater, fundtionem S effe debere imparatﬁ ipfius ¢, vt
ctiam ¥ talis prodeat fundiio. Hoc igitur modo rem per-
duximus




VS ) a o Ege
duximus ad fcrmU'lgs: -jl.l']t:eg}‘ale_s; ng dq et £S dq(t 4 2),
§ g eByiblles reddi oportet. “Hanc iy finen flagmames,
N ::;1-;5,’ et nunc T effe oporiet finQionem ‘paiem; viide
eadem adhibita redi@ione i - Y

H

SS9d9=/1dT =T /Tdz o
[Sdg(r'g) :'T(i"+'?7—f1f‘d9;-' T
ficque totum negotinm ‘huce e perdutum, vt fTy g ifites

9

grabilis : reddatiir, - Ponatyr- dgitur T j'gi’,z.-‘v-bir;pa.tet, V.

efle- debere- fu-né’tionem;imparjemeip&uéfq,.,. Aficque erit
ﬁTﬂmm modo omnia gad integrabilitatem

funt perdu@a.’ .=

.. .§ 28 .Tota ergo Solutio 'hue _redit, vt pro 'V
functionem quamcunque imparem ipfins g accipere liceat,
Et cum ‘pofuerimus T::fg, fumto elemento 4 ¢ conftan-

. ._ddV e '“. % -d VH_ . : . . ) - .-
te erit dT_""ET"_"; ”hmcque :S: E_‘;—z, ____q_pﬂﬁm }r_alqubus
fubftitntis ambae coordinatae jta, exXprimentur:
—ddV (i — g0 =q'dv-_“ e
¥ = d g% +.dq 2V--‘Et. .
LA ATIE Y Y e
R +2V., el
Qnin igitur. in his_fformulis_pmnes pl,auel.‘cgruae algebrascae
contineantur dubirar nullo modo poteft,” quando’ quidem
lirterafV omunes plane fun&iones impares.ipfins ¢y five ra-

tionales, fiue vtcunque irrationales complectitur,

.6 24, Statua}mus_, vt 'cf:cmfpl'um ﬁ'gilli'rrjut_n affe.

TAmus, V= g"." denotaste ) riij_mel?'u:m'i';ue'{n.étmhqﬁc:':_in1-"

. Parem, fiye integrum fiye ‘ﬁ'a&uzn',.‘wpma. T3 vbi feilicer ‘tam’-
M quam y debent cfle func’tioqgs H xmparesE"r.th:tur .
4G dead, Imp. Se. Tom, yI p. i C AV

|
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wrgs SR
j‘;“ﬂq tdiv‘—n(ne—-x)q““‘"

\mde comdmatae 11a fe habebunt.

Z(I—qq)+wq —2q

x:n(n-—:)q
' -—“n(n-—-l)g

."' (H—I) (”'_2)9 3

j’"“ﬂ(?z—l)g

+2n(n—~2) fz“‘"’+(n-r)(ﬂ—2)9,

ac. fi fumﬁﬁ“emus N —ag, pmduﬂet

k . _' PR

x:n(n——x)aq"—’— {n—1) (n—.—z)aq

__Jz(n—x)aq“““ﬂ-}-zn(nwz)aq . ﬂ—\r;.—;j(ﬁ-zaﬁg
§ 25, Hmc 1g1tu1 patet 5 poneremus SRR
V-—-aq +bq 4—ch, etc. .

exponentlbus m, f, E em:”zennbus numerls 1mpar1bus, tum.

Prodlturos fuiffe hos’ va]ores. , L

(m — a)agtT - (m—- 1)( -:— i) '

(n-—x) ""‘“—(ﬂ—— 1) (n - 2)bq"

-l—-k(k—x)cq (k—-l) (k—-—z)cg”.

y——m(m—-I)aqm"'*’+2m(1n-2)aqm"‘+(m I(m-z)ag

+ (7 ——I)bq ’—\—212 n—a)bg" T’ (n— xj(n-——z)bg '

e x)odt 2k 2)p g T R a)(m2ee

.
P N I
P2 S R R

PR T S I
— . !
,x_.m'
: oy oo i

i

opalt

§ 6. Hmc mtelhglrur ftatim ac’ duae pluresue -
tramé’fouae 1:.c1proca*= fyerint inuentae, ex iis facile infinis

tas alias deriuvari poﬂr

tioneés 1pﬁus q, vt tralu
mlhque modn ‘etiam i
tum veio etiam XU et
ad eandem ‘quantitatem

nuenrae fucllu

Ita fi fuerint, Xer ¥ tales func-
&ouam rec1prr)cam exhzbeant, i-
t coordinatac Xi et Y/,

Y, quae fcilicet’ omnes reﬁ:rantur"‘

ﬁue ad eandem quanmatem Dy
quo-

gy
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v

WS ) To (S
quoniam ., cft p::_—‘*‘_g, id quod ,,e,il.eni.t\.,qua.ndo?-rapp—licatae
ad fias curvas fub eodem angulo inclinantur; tum ex iis
nova curna formar poterit, fumendo IO

FoaX A0 X e e XNy e R
y:aY+5W+wYL%ﬁd_u. | .

id quod infinitis modis fieri poter, Hic autem femper

affumimus, angulum interfe@ionis efle — 24, .€t applica-

tas ad abfciffas fub pari angulo efle inclinatas, '

K
$

Alia methodus I
- Formulas generales Pro curuis algebraicis eruendi.

S 27. Quanquam autem formply p:g—g:f—_‘*:‘g,

' T
latiflime patet, atque etiam formulas —(-Bi—-g)_ » quin e-
- S (F—-Q)” 7
tiam produ®um ex fimilibus formulis, veluti:
P 4Q) (R 4 s)» (T — vy
(P:H@—"'(R—W'(T?F Ve
in fe comple@itur:  tamen dubium oriri poteft, num:
hoc etiam locum habear, g exponentes m, 5 et } fiq.
rint numeri fra®ii, quoniam tum euolutio fieri nequiti- nify
Per feriem infinitam. Methodum igitor  adiiciam qua
etiam negotium pro formulis irrationalibys . expediri po-
teft; quod cafu fimpliciori fom  oftenfurys. Sit igitur
%:V::gi vbi_"fe‘mp‘cr"tcnendum‘ eft, abfciffam ¥ effe
debere fun@ionem imparem ipfius g, quod quo faciljys
impetrari poflit, formulam hoe modo repracfefitenns;
4y — 144 ' .

xR TV —gn?

San,

étc,

Ca @ . ac
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ac ponamus vt -ante dx —d8 V{(1—49) ac- dy=dS(149)
wvbi euidens eft, pro S fumi debere fun&ionem imparcm

ipfius ¢, vt fcilicet x prodeat fun@io impar, quoniam

V(1 — g ¢) tanquam funclio par {fpectari poteft.. Adhibita

igitur reductione fiet ' : - .
2 =S V(1~q q) + [ T et y=S @G+ —/Sdg

=T,

§. 28. Poftremae formulae facillime fatisfic ponen-

do Sdg—=dT, vt fiat [Sdg=T; ac manifeftum eft

T efle debere funQtionermy parem ipfhius g Quia igitur
et S= 4=, erit primo- ' |
e d T il N T e s @ T gf o v fadT
y=5 (=T et x4V (1= ¢ O+ 75
ficque iam applicata y algebraica eft faGa: pio abfciffa

autem fiet o
da __ g __qu___

B
; 1 (I c[g)“ (r—q9 _
Statvatur igitu‘x_':‘,/‘ T d.g.__.:_—_v, ﬁe,té“itel 'T:g_%f.(i_qg)i;

(x—gq) . o
vbi perfpicuum’ eft, pro V' furni deberé fun&ionem impa-
tem ipfius ¢. Hoc igicur modo abfciffa x etiam redditur
algebraica; erit enim IR T

ey e LU o e O

& 29 Ambas igitur exprefliones pro xety pef
pex folam funétionem V exhibeamus; et cum fit A

T::g.l; (1—gg)°, erit L
e (- g =Y (=4 9) N
f ‘ 18
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w3 )ern ¢ i
his valoribis f'ub!h'tut:'s habebimus: : e

‘333’(1—49) -”‘”(f—w)+q""u—-qq) Vi,
fine

J’-‘—'S‘;Z’(—Hq) (I-w) - (rhqq) --”"”’( 149) V(t~gp)
feu . , ‘

Ly= ”"(I+9)(x—99) ~ (r+q)(r+29)‘”V(I—MJ

In his e@ﬂisfﬂ}ﬂlasﬂmonua infinities infinitac curuae al

g bralcae coutmulmr, Quoniam pro Vf'unéhoues quiascin~

que impares acciperg licet

§. 50. Vit rem exemplo 1IIuﬁremus, fumamusf-

—_— 3 av . ddav
V=g, critque i =T ét TE =0, vode fir

x—'-—-zq(r-qq) ¢="—3q 424" ‘ct
F=~(1 g (x4 29) V(x - g9
Ex hoc antem exemplo clarum eft, hape folutionem ex

praecedente nullo modo deduci potmﬁ”e Si enim ‘ibi pro-

V aflumeretur fundio rationalis; tum etiam J prodiret ra~

tionalis ; fin autem pro, V aﬁ'umererur fun&io irrationaljs,’

ambae litrerae ¥ et y prodzrent 1rrat10nales -cum tamen
hoc cam x fit quanutas rauonahs ‘ .

l

§ 31, Nunc xgltur certi fumus fa&:, prrorem f'g-_'

lutmnem, efi maxime .generalis videbs tur, tamen non
Omnes plane foluti ‘ones in & ‘compled; neque vero haec
altera folutio. pro generalifima eft habcnda, quia priorem-
fon in fe compleditur, Quamoblem adhue generaliorem

| C3 - foly-

b
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(olutionem hic fubiungamiis, -quae- quantltates ifrationales:
quascunque in fe complehendat. e

- Methodus generahor

tra1e£t0r1as reciprocas - algebraicas muemendi.

§. 32. Denotet A fra@ionem - quamcunques quae
quidem- fit- ranonahs, ﬁqmdem poteftates, - quarum expo-

nentes funt irrationales,. mon 1nterﬂuantxtatcswgﬁbfﬂzaas
refmrl, fed mterﬂendeme: appellari folent, ac propoﬁta fit

(r—-l—q)h, quam ftatim in hanc

haec formula p = (1 )

‘ tran'éformem-us ‘1—3’ —u, flatuendo feili 1=E ‘}1' — ¢, eritque

dx —
propterea § = fr‘dx-*f % = 1 ’xdr, quam ergo po-
firemam . formulam mtegrabllem reddi oportet,: ita. tamen,
vt & fiat impar 1pﬁus q-.

8. 33 ““Hine in fidem’ ﬁatuamus fr"“"’xdr._Tr"
ficque fiet y =" (x — ATy ac vero fadta, diﬁ'crentlatmne
p—tgdr=rd T~ dr, ynde colllgn:ur s
k—f—: dT L
d rio
Hoc modo iam ambae coordinatae ¥ et J redditae funt

algebraicae, ac ~problema - fofet * folytum., " fi. modo confta-
ret, qualem fun@aoncm proiT acc1p1 cohueniat: eam ai-

. x.;_réT‘-_;_.AT' : 1deoque .,7

- tem’ ita’ comparatam -effe: opertet,r vt mde prodeat x._:
' ﬂmé’hom pan Jpﬁus q :

Lo

. P . Y
: . R AR P

I K
u\,,f.,,. L. S RS RN

§o 34
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£0 1oco. r ‘Valorem aflfumtum
"“‘-’, €% quo’ grit! lr“—](i-{-g)——l(r-g), ideogue
d"——._d_fl dq — a3, Bh L o t—gg
r — _,_‘2,“ ;‘.;TI — r:,ﬁ:r e ﬁ-——"’;ﬁ-—; O
vode fit .- oo o, '

tJ’: (“:t—q)}“ ("ﬁﬁ)dT BN L
Vbi cum x per duo membra

‘ terum  fuerie fundho
ném’ xmparcm
J fe mﬂaequem

expnmatm, notctur, ﬁ al-
par ipfins g, alteram  fore fun&io-
“Unde patet Ioco_T "fqueﬁﬁgﬂ&mnem pa-
Tparem accipi poﬂ”e, fed’ ghantitatem €X 'difa«
bus* pdrtibus - [ conftarj: debﬁre,

quarurn alte1a ﬁt fumftxo
par, altera impar. ; :

1

{

§. 35 Sratuamus T R—}—S

vb; R denotet
m ' §” vero lmpanem

; et nurrc habebzrnus
x-—fL%,‘;}ﬁ—f Do sl=og 4 g + 18,

quarum quataor . partinm
tunda vero ac tema par;
tiam mh ilo aequari oportet,

prlma €l .quarta e

&t 1mpar fe.
‘vnde partes fecy

Adam - et terw

At Vero pof'tc_) T

: 450 Z'gg) R—0o
¥ +AR=—o

fponie fit R = — 450 —q9

S ag s ideoque f‘un&:o par,
quxmu:, vnde clm fumro e

Vi ree
lemento 4q conftagte . Hit

et




‘ct qula et T=R 8y exit. .~ - S . N
| —_ 'S (-r=mr49) ds( SREEE
AT =dR4-d8 =~ %;q ~4— U T

quam: ob. rem: ‘habebimus . - ¢ BT
L ( A :-—--rm)2 ds{q+?\)h-—-qq}
o (e (gt d4S - S

Dummodo ergo pro S Caplatur funé’clo jmpat ipfius ¢,
hae formulae femper praebcbunt; tra;c&onal;n rcCipaocam

algebralcam‘ TN OIS

§. 36 Hae autem formulae plurmus muum Lranfn-——

formqu poﬁunt s dum fmhcet loco S aliae funf’cxoncs im=.
pares, accipluntur, . Suatur, igitur S.=: ey cxlﬁcnte

V funétione 1mpar1, eritque
d S — ch + chqdq et

T4 (T=29F
cddv scadgd¥ 3 aeVidg? LacVggdg?
dds +€1—"9412+(¢-—,;qu‘°,‘+ (1—qqF
qmbus \raloubus fubﬁltutls repenctu"' e
redav(i=—qg) ] ead Vo i S¥isXAm1=a0) gf
-"f — ahdgE . 2hda + NEYNUEE R et
e (151 cfv-——-—qq) i c(k—q) c(q:—zlq+:)
‘y (.p‘--g) ( Adg® ddv aNG g’ dv+.. zh(t-—-—qq) V)'
§. 37. Operae igitor . pretLum erit; hmc cafum de- d

ducere quo A = I, quandoquidem haec: fo]utlo conuemre
debet cum ea, quam fupra (§ 23) dedxmus. Faé‘to au-

tem A — 1 fiet
eddV{i~—gg) chv+ev et

,»-‘x'f_-_ t- +d£]'
— {11 c(r—.qq)ddv._,-c{:—q),dv cV{q-—-l)
- -y"'—'(l—:-——nj)( 4-(}& Edq + 2(1_—-—‘1({ ) ﬁuc
._._cdawt!—-l—q} edVf =-g) :
J’_'-‘ 4dq "+ qu g
& I quan-
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quamobrem fi fumamps ¢ ="— 4, refaltant hae formulse:
' AV (14 4) 29dV _ . Y7 .
— ddV(s.y5) . 2dVirg.g)
TETILRE S v

quae cum fupra datis’ perfecte congruunt.

§. 38 Quo has formyjss commodiotes reddamps,

faclamus ¢ = — 4 A, et fumta pro V fan@ione quacunque
impari ipfios ¢, coordinatae traje®oriae ita fatis fuccincie
exXprimentur; - :

Y= (1 —gq) T gt
e (I pddY . iv i 2V(gg—2Xga )y -
I=UE) GR—00) () 4 Slag—rgany

Quin etiam formuylis Primo inuentis commodius vti licebit,
i per — 42 multiplicentur..  Ita denotante § funGione
‘quaconque impari ipfius g, coordinatae erunt:

. x:j—q?(:—qg)’~%g(1—qq)-4hl$ et

I=CGEDP S (a 99 =i (4+2) (1-gg)).

~ §. 3o, Quaecunque jgitur fun&io idones pro S ac~
. : P e dy ___ —=q-A :
cipaatur, femper fieri oportet &) — (gz.i; - Quod quo-
modo euenjat, et quemadmodum “littera S penitus e cal-
‘culo egrediatur, - perfcrotari Operae pretium erit. Differens
temus igitur primo valorem ipfins &, v obtineamus
m—dE g sdds ' Qe
A= (1—gg)-e2 ?(x=79) =2 dS(x+ 220~ 344).
Deinde quia y exprimitur produ@o, cuins prior fadtor eft
(F=ED =+, pofito feil, = eritd ph — 3 ir, Su-
Pra antem vidimus effe 47 — =45 vade pro hoc factore
habebimus S e

AGa dead. Se. Imp, Tom, 1, P.IIL b g




A eI =2) (= LL

i=qq'

S i
quo notato nancifcimur
dyman(ep S0 (43 (1 —qqP -8 (g4 M) (1=99))

t—q 1—qy ‘dy .
+CEM G —gqP-u{3g+) (2 —91)
--za,’S('.t—z?\q—-e,_qq\.] :
quae duae partes contractae pracbent -
dy = (0P (45 (1—gq) —H = d8{z--2Mh—340)]

vnde manifeto fit dy=(;EIrAx, vii conditio prae=

‘ 1—q
~ feripta poftulat,

§. 40. Mic igitur cafus omui attentione dignus {8
offert formulae huius differentialis tertii gradus:

.3%30-—99)'*—125’—;q(1—-qq)—_245(1+2m~s'qq)., |

. quae non folum ipfa per fe eft - integrabilis, qua‘ndoquidrem

eins integrale dat valorem ipfius x. fed etiam per formu-
lam (2D multiplicata etiamnune manet integrabilis, fi-
quidem eius integrale praebet valorem ipfius y; vnde quae-
flio maximi momenti in analyfi nafcitur: Quomodo formu-=
' lae differemizles cuimscungue giadus comparatae effe debeant,
vt non [olum ipflae find integrabiles , fed griam  quando per
quampiam funttionem datam muitiplicantur 5 cuius quidem-
quaeftionis folutio per methodum ante adhibitam eft facil-

lima.
6. 41. Vi has formulas exemplo fimpliciffimo il
laftremus, {umamus S = ¢ ¢t coordinatae nofirae traiecto-

riae erunt
: x:-—z(x-{—zhh)q—i—zq-’ et

J =




=53 ) 27 (S0

== (dap (92 (1=g4);
fire per — » dividendo “erjt =~
¥ = (1 +220)g—g° et

| Jf:(%—_'%)’*(q—!-?\)(r—gf).
Facile autem apparet, quaecunque fradio Pro exponente 3
accipiatur, eliminationem quantitatis g ag aéquationem al-
tifimi gradus perducere, Sin autem fumatuy A=o0, ma-
nifefto prodit x — §~¢ et y= 7(r—gq 7), ideoque_y::x;

AAA

hoc cafn_valet, fed-etiam formulae generales pofito A=o -

femper pracbent y—— 4 Methodus igitur hoc artieulo

. tradita omnes plane traiedtorias algebraicas in fe continere -

eft cenfenda, quarenys fcilicer Pro A fra&ionem quamicuns
que accipere licet, : . - :

Singularis conftru&io
traieftoriarum reciprocarum, ope reflificationis
' caruarum. '

5. 42, Conflituto axe conuerfionis A B, circa quem
traietoria conuerfa et fuxta direCtionem axijg pPromota {&

iplam- vbique fub dato angulo — 2 4 interfecer, ipfi iy
puncto quocunque A fungator reqq EF ad angulium E A B
=2 @ inclinata, in qua capiantyy abfciffae A P = x, quibus
refporideant - applicatas AXi parallelae P M=y, a pofito
dy=pdx, vidimus, totum negotium huc redire, vt fia¢
- P fundtio reciproca abfciffae », Viciffim igitur abfeiffy
talis efle debet funtio ipfins Dy vty fi loco p feribaryy i,
- Valor“ipfius » evadar f; negatiuus, féy abear in =X, clle
Iusmodi fiuné&iones facile innumesag eXcogitare licet, quas

: : 2 rum

Tah, I
F.fg. 64



_quoniam , fi loco p fcribatur 1 guantitas ¢ abit in — 7,

pofiro inftituto ¢ == P—""z-%'—‘-, vode fit p=¢-+V (18 1).

w32 ) a8 ( %"g%m
rum fimplicifima eft talis: mﬁ“—,ﬁﬁ%l‘-i),. quippe quae for-

mula, fi loco p fcribatur 5, fit ?_(_‘_"_;21‘5_3 = — X,

§. 43. Haec autem formula generalior reddi poteft

introdncendo nouam variabilem 2, quac it functio quag-
cunque impar ipfins ¥ Tum enim 6 ftatuatar _t:"”’i,"'-"—’, |

o ‘ . . P2 -
etiamm abfciffa x abit 1D — X, Quo norato ponamus pto

'iden‘qué y=ftdxfdxV (it 1). Hic aotem eui-

_lem abfciflae » refpondentem, tum fd X Y (s ¢ - 1) expri

EF per coordinatas orthogonales /T defcripta, cuius ergo

Quia igitur eft p = =2, Erit_dyﬂziﬁdﬂ*}ﬁd‘fxﬁqilsl-yffi
dens eft, fi denotet [7 4 x applicatam Clrnag obthogona-

M.

mere arcum eciusdem curuae.

§. 44. Sitigitur E TC:F talis curua fuper re@a

punum C immineat initio abfciffiaram A, atque abfc:ffae
A P.— x refpondeat applicata orthngonalis PT = frdx,
eritque -arcis CT = fdxV (121 ); quocirca pro tra-
jeftoria hinc conflruenda tantum. capi debet eius applicata
cbliguangula PM =y = PT4 CT, et punétum M erit in
traic€toria, fi modo ¢ fuerit fun@io impar ipfius x.- Vnde
patet, hanc neuam curuam ETC¢F non penitus arbitrio
noftro relinquere, Quomodo autem ea debeat efle coms-
parata haud difficulter definietur.

| §. 43. Quoniam enim 7 cft fun&io impar ipfius v,
cuidens ¢ft, formulam integralem f# d x fore functionem
S | parem
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parem ipfius &y it ve in eadem curua abfcifiae legatinae -

AP=— fefpondeat applicata PE=PT pariter in eag-
dem plagam dire®a, Vyde Patet , curuam hane ETC:F
Ita comparatam efle debere, vt recta A C ejus gt diame-
t:r orthogonalis, eiusque portiones CTE et. C:+F inter
{e fing perfecte acquales et fimi]es, Quo obfernato om-

bes plane curvae hujys indolis. ad ntsﬁrum.inﬁitutum erynt-

accommodatae.  Ex qualiber. cnim huiusmodi curpy tra.

iectoria pro quonis ‘_i'l)terfe‘é?i‘on.is‘_aﬂgulo =2 a facillime -

conftrui  poterir: dammodo obfernetur, fi gregs CT pro

pofitino .habcarurj—ﬁa VU capiatuor PM =P T +C T,

tum arcvs ad alteram partem cadentes C ¢ pro Negatiuis
effe habendos, jra e jp; applicata traieoriae p 1 fumi
debeat —p ¢, Atque hiyec eft conftrugio illa ele-
-Bantiflima, guam olig Celeberr., lounnes . Bernoulliy, pri-
mus inuenerat, . | | |

§- 46. Hoius conftructionis ope etiam einsmod;
traiectoriae defcjpi pofline, quae pluribus axibysg conuer-
fionis, atque adeo Pro eodem interfe@onis angulo fype
Pracditae.  Tantym enim opus eft pro curta ECF ejyse
modi fignram accipi, quae plures hipear diametros A C,
A'Clacs ere, ac huivsmodi. corpa eft cyclois ; eique innp-
merabiles aliae fimiles exhiberi - poffynt, Tum enim, g
modo defcripto ex tali cnrug traie&oria;\conﬂruatur, eius
non folum re®a AB, fed etam omnes reae A'B!, ab,
Quarom  goidem  pumerps | et infinitus, parices erunt
axes conuerfionis,

D 3 ' | ‘De

Tab, 1,

Fig. 7,
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De aliis formulis,

ex quibus pariter innumeras ‘traieftorias

reciprocas elicere Licef. .

§. 49. Ex praecedente confiru@tione manifeftum

eft, fi curua in fubfidium vocata E C F non folum fuetit

algebraica, fed etiam rectificationem admittat; tum traiec=
torias inde defcriptas quoque fore algebraicas. At vero
formula principalis, vnde has conftructiones ‘deduximus,

- quae expreflio
~yvel Az=— I,

quae-erat ¥ == =2 ia tractari poteft, vt etiam innu-

l:lul'-.lu

merabiles curnas algebraicas exhibeat.

§. 48. Cum enim etiam talis formula generalior

ah ’ ‘ o . o -

x=1 (7 5 I)‘ pariter praefcripta proprietate fit praedi=

ta, vt, pofito  loco p, abfciffa x abeat in fui negatiuum,

quoniam eft :

| y:fpdk:px—fxdp,'_erit o

| ‘ dp(prt—1) _ aprt | ap?

—px—a — L= X Pl SLE

y=rx J P}‘ P .7\+I'+I_[,--‘-7\.,‘!

etiam eft algebraica, dum ne fit vel A—r1

quippe quibus cafibus integratio inuolueret -

logarithmos.

. & 49. Sumto . igitur pro A “nu-.m"ero\ q'uoc-tjnqué',
exceptis cafibus A= 1= T, conftru®io trajeftoriae ita fe
habebit, vt fomta abfciffla & = ap*—ap—* fiat applicata

a p!--)\.'

N
=" —aptti
J A1 P I —A

_ _Nequ—e'
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Nezque vercs“' hine difficile
obtineatur aequatio “algebr

erit- variabilem p eliminare,; ye
aica “ifiter x et ¥. Pofito enim

< ph |
. 2 & .
commodi ergo ¢ =2, vt fiat p”‘.___b_??_ -+ 1, inde fit

b

¥+ Vir b
»= ==
Vbi, fi loco { feribatur # et loco p ifte valor ﬁubﬂftuatﬁr, ' :

S
eacdem prode,u,nrjormulaeﬁﬁspm{ﬂ 8.) erutae.

76 5o, Non folum autem abfciffa
‘ , L U ' : :
formulae ‘?(Pp_),‘ 1) acqualis poni poteft, fed etiam plue
Iib.us. falibus_ formuolis fimul fomtis: veluti |

FZa PPl (BF ) (P - gy e,

X . Vnicae taji

Perfpiconm enim eft, fi"in-bac exprefione loco P feriba~ ) %
tur 3, loco x proditurum effe — &, Hinc. autem colligetur i‘

_ !
A= T A AR SR bhy—n e 1—y - "]
fedp=CP P T BT bpmk opr e |
: A1 1 —) MFr 1—n yqg I—y
Et cum fit y:px—fé:.dp, erit fimili modo
eft fatum ) o ' .
‘J:A%‘;p*+’+,§_~"—hp"“+ﬁ%p“f-'+ﬁp'““+%p”,+'- =
Atque has formulas pro lubitu m

nltiplicare licebif, ex fis- _ |
Que quounis cafu fatis commode traieGoriae defcribi pote-

tterae p tributo valoreg _, |
putati.poflunt. At VEro .
multo |

vt fupra o {;

rnt, -dum pro gquouis valore |
. Ytriusque coordinatae x €t ¥ com
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multo difficilins erit, ipfam litteram p ex calculo elidere,
Vvt pateat, ad quemnam ordinem lipearum cutlla fit refe-"
renda. ' ‘

§. 51. Quin etiam fhas formulas adhuc generalios
ves reddere licet. Si enim litterae 7, 7, n -denotent nu-
meros impares, poni poterit S

x=a(P—p NV b pT e (P

Manifeftum enim eft,. fingula haec membra, dum loco p

feribitur 3, in-valores Negatitos conuerti; propterea—quod ,

exponentes #, #, n funt impares. Tum vero quia hic

exponentes {upponuntur nomeri integri, fi fingula membra.

euoluantur, integrale formulae fxdp facile -exhiberi po-
terit, id quod pro Vnico membro oftendiffe fufficiet.

Cum énim fit * - B

1y Z. 3

('pa__ P x)f:Pf A_ pli—aPy _i(_f'—_z:_}Pfi— +)>~..'if_=1:££—_ﬂptf—sl>-_'et¢;

erit _ _
» - i*"*"—__ﬂ,-_' fi=—2)htr iti—1a i)
fa{dp—“\"l"p "U"'ZJ)\-F-‘IP ’ +1.z[i-—4)}\.+lp( Y !'
Hincque cum fit. y=px—fxdp, defcriptio curnae in
promptu erit, id quod etiam perinde fe habet, fi plura

huinsmodi membra fuerint accepta,
§. 52. Atque hoc modo. fere omnia fatis fuccinc=
te fomus complexi, . quae olim circa traletorias recipro-

_cas fufius reperiuntur expofita et Inuenta.
tem, qua hic vius fum, tam plana et agquabilis viderur, vt

wiajor fimplicitas defiderari nequeat. Vbi imprimis no-
a ‘ - - tarl

Methodus au-
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tari meretur, quod ommnes folutiones,. quas dedimus, ad ome
nes plane_'traieaorigs tam rectangnlas quam _obliquangulag
aequo fucceflit applicari "pofﬁﬁlt._ Praeterea vero formulae
generales pro caruis alpebraicis hic prorfus de nouo adiectae
funt cenfendae: cum illo quidem tempore, quo hoc argie
mentum eft tractatum; nemo de talibys formulis ‘generali-
bus cogitauerit. Quamobrem peminem poenituifle confi-

do, qui hoc 'argumentum, nunc fere penitus oblitum, de-
nuo perluftraverit,

‘ ¢

|

- !
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