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B Gize in volumine quartd fiotoriith  Commieni
tariorum Acadernize Petropolitande de figuira

- dentium rotarum fuwm comimentatus , calcu=
los fagis prolixos fequenti modo cottrahi fndeque

coricliufionies ad praxin accommbdatas deduci pofle’
ohferuaui. Cumr igitur i oftendifferd fieri omnine

nomnw poﬁ"é , Vi im dentiun apprehienfione omnis df=
frictus tollatur , in id erit incumbeaddm , vi dum
altess rota wniformiter circwmagitar , altesi fimul
motus vniformis imprimatur s quo fimul hoc obti~

netur , ¥t quae vis ad alteram rotandam: impendi~

tar , ex perpetio aequale r{?_lb'm'ent-um ad ajteram
circumagendam , exerceat. Cujusniodi igitur figu~
pam dentibus etriusque rotae tribuk oporteat , vt

hunc fcopwm obtineamus . fequenti modo” fum: in="

veftigaturus ,. et quonia hoc infinitis modis' prae~

‘flaxi poterit , inde quouis cafu ewm, qui ad praxin..

maxime accommodatus videbitur , eligere licebit.

2. Sing
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Fig. 1.
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o. Sint igitur A -et. B centra. biparum rota-
rum fe mutuo impellentium , quorum diftantia po~
natur AB—¢; illius autem rotae circa A mobilis
dens fit EOM, buins vero guae circa B eft mobi-~
Lis dens fit FON, qui nuaC quidem ab illo in
punc@o O contingatur. Ad planum contadtus in O
producarur recta normalis fecans radinm prioxis ro-
tae AE in P, radium alterius rota® BF in Qy
ipfam vero retam AR centra rotarum iungentem
ijn T; puntta fcilicet B et F im apicibus vtriusque

-dentis affumo.  His conftitutis manifeftum: eft dum

A jta  circumuertitur, vt angulus

rota_prior circa
BAE augeaturs, alter
fom iri . ¥e anguin

crementis horamt: angulornm: ytriusque rofac. mMotus
angularis aeftimmabitur , quorwTE erg ratic: perpetuo
conftans ¢ffé debet B

\BF, increfcat , atque ex in-

.

3. Ponamus angulos, vti im figurd {fimt no-

SATLz; ABFy EPOSy FQO=Y wDTO=s
civge fmu( €=V

~ Fum .vero pofitd diffantia AB=¢ fint reliquac li-

neae in. computnn. ducendae :: _
- AP=p; _BQ::q’;'Po:r‘; QO =r.

Hinc erit per refolutionem triangulorum APT et

BQT

fin.

m rotam: circa. B ita conuer-

ot
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ﬁn.m _f)__ﬁng PT._..ﬁn O:AT et
finw:g—finy: QT=fin.\: BT vnde colhgltur
PT-’:%ZHME, QT ‘me 1, AT..._- fm q} BT_Q‘ﬁWp\D

— fin i 3 Jinlw ) Jithvy =

Cum igitur fit QT—PT=r+4s et AT+BTx erit

giinn—pfing . Pl
' _[ﬁhUl- ---‘J —-l'-.!' et e q}zn m‘rlnl \p—-—ﬂ FD

Vide elicitur :

o Aefinn— (v - 9)[in. ) fin.0 ‘ {efin. §+(?"+31ﬁﬂ D) fin.
P fin ¢ jme pa=fimyvfin. QT 12 q= Fin. € fin. ‘P-—I*ﬁ?? it q;

at eft fin.Zfin. P+ finmfin.=—fin o fin.(\-P); ita

cﬁn N—(r 4-5)fin _cfind =lr 8L
m~® =TT -9 -

4. Sit nunc II preflio, qua dentes in 0 féa

mutuo impellunt , cuins directio cum- virinque® in

refam PQ incidat , erit eius momentum in rotam
A=Tipfin.®, in rotam vero B—Ilgfin.\p. Qua-
re i M fit momenturm , qua rota A circumagitur
in eum fenfum , quo angulus ¢/ augetur , ob
II_..M,,,QD, erit momentum , quo inde altera ~ rota
ad -motum impelletur circa :%ﬁ—n—c‘g M, hocque
fiet in eum fenfum , quo angulus yaugetur., -Qua~
re fi rota B conmuo ab eodem momento virium

follicitari debeat, dum rota A -datdo momento [

circnmagitur , fira&io ;f,,, o valorem conflantem ha-

bere debet. Tum autem quoque ratio {egmentorum
AT et BT conftans mauere debet, cum fit AT: BT
=pfnPigfinny. Ex quo pun&Lm T erit in-
variabile fen fixum,. ita vt fit AT ad BT vt mo-

Tem. X1 Nou. Comim. 4 menturm
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mentum trotam A, .cndumagcns ad- momentum 20~
tam B cucumagena

‘

r

5 Cuni ﬁt vti inuenimus e i
pﬁn Pt ﬁn Yzefine et gfin. n—pfin. a'(r»-}—r)ﬁn.m
ﬁ rationerm ‘habéamus relationis angulorum s

{=u—G@ et n=Y—o | '
hosque valores in pofteriofi aequauone fub{’txtuamusf
erit.s;

!ﬁmlll modo ﬁ hos valores CI): w—E et \.IJ “"m+~@
in priori aequatione f{ubflituamus, prodit
prof. {fin.u-pfin. &cof.ogeofyfin.o+ghin. wgol. oa:cﬁn.
quare cum fit gfin.ycof. w—pfin. deofw=
(r—+ s)fin.wcof.ty, habebimus per fin.u dinidendo :
peofid - geof w—l—.,(r—a-r) cof.w=¢ feu
- pcof. ¢ 4-geof.y=¢—(r—s)col. .

- Tab v, - 6. Praeter has determinationes {atis obuiasno-
Fige 2. tar1 .Qportet pro_curua EOM dari certam relatio- -

mem inter termas variabiles AP=p, PO.._.r et dn~
: ‘ gulum

s
- il

qﬁn._xl1cofm~qcof¢ﬁn.w—-pcof d)ﬁn m+pﬁn.€[§co&'@
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gulem EPO =@, quam. hic 1mpnm1s 1nuefhgar1 \
- oportet,  Confideremus ergo flatum proximum in
©quo Apzp-i-dp; po=r—-dr, et Epo=Q4-dO;
vade produdtis normalibus OP, 0p ad concurfum
V, erit VO radius ofculi curuaturae dentis in O.
Centro V infuper ducatur arculus Pr et cum fit

Pp——dp; pr—dr; ang. Ppr (D-{—dq}, &t OVo
—d® colligimus : '

‘pr*—dr..——dpcof(D, Pf‘—*-dpﬁn P, et PV__-—-d%&nfb

dpf drfi "
hincque radinm osculi VO =« SRS — pi-Aring _ drfud g;;g
fum vero elementum curuae Oo:rd q>+d;szgp¢ d. :oj% Q2
Quod cum fimili -modo’ fe habeat pro altero dente

habebimus has nouas determmanoues :

‘df*..__-—dPCqu)a rad. osc, curuie EM in 0:%5{;}’3’;

‘elementum Oo= et
dosJi
ds= -—dqcof\]g j rad. osc. curuae FN in O =35 a}‘]’,

clementum O w— & :Qf’; ..

». Cum igitur nune dentes {& mutuo In pun-
&o O contingant , elapfo autem temporis elemento
pun®o o et winuicem applicentur , euidens eft in-
terea affritum fieri per fpatiolum 0O+ wO ita vt
torum fpatiolum affrictus fit .-ﬂ:;f’"m—l—— :aﬂ, ;
~quod {i ad nihilum redigi poflet, omnis fridtio tol- -
leretur. -~ At in fuperiori differtatione oftendi hoc-
ﬁen non poﬂ'e i'emper ergo aderi: fruﬁho quae in

Ddz. €0
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60, U fpa;qum, cxcrewr quo maml@n walogem:
ehtinnerit-formnla Lol <D+ ol Quod: enimy
ipfam fmfttems quantitaten; aftiner , .ea eft preffioni;
mutuae. propmtmnahs, quae jpreffio fuerit —II, fri-
&io certae cuipiam eins parti ST1 aequabitar, cd-
jus dire&io cum fit normalis ad OP, erit ¢us
morsentum in rotam A== [I(r—i-pcol. CD), in ro-
ram vero B—=4¢ H(J-—l‘gcof /), quorum momen-
torum fumma eft =3 T1(r 4-s—-poof. O-4-gcof L)
—3Ileccof.w. Vnde momentum vis romam A cir-

c«cumagentis,' quod pommus :Mdebet eﬁ'e M 2 p ﬁn qa ,

B i lo) (o) 'olllgtmus ex aequatlaneccofm—rr{—a'-
+pc0f @—-}—qaof\.lz, quae differentiata dat
-r t?w fin, 0= dr--ds3-dpcof. C])—~j)d D an.P-+dg colp—4d fin, \f[)
gt dr=—dpcol @ et ds=—dgcol"} wnde fit |
cdufinw=pdP in. P—-gd Y hinp
quare cum fit ¢fin, 'mﬁpﬁ-nffb—'{«q-ﬁn.'iiz erit
o= d(})_—dm )pfin. (D-}-(dqz dm)gﬁu W
Yerum eft dm—dcp d¢ et qu d‘o—*du, \rnde
ﬂéqmtur 2
. pd4fin.Q=gdvba. Y ideogue ;’%—q;_. Rv

£ - . Aﬂgﬂ-

erpmp s
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Aﬁgﬂ]{omm -ergo ¢ et v mutationes eandem inter .
fe tenent ratiomem quam momenta ex preﬁione I

natd.. : | '
. 9. N}jnc igitur "efﬁci debet, vt haec rat‘ic‘ﬁ
“perpetuo fit conflans , feu vt motus angularis rotas
A ad motum angularem rotac B conftanter eandern
feruet rationem.. Cum - igitur ratio pfin. Qs gfin
confians effe debeat , erit punfum T fixam. Std=
Fuamus. ergo AT—z et BT—=4 vt fit c—ag-+ &,
eritque gjﬁn‘{b-—-aﬁnm et gfin, \p==bfin, w; hine.
Anegledta fiiltione ,. fi viriuin momentum’ rotam A
circumagens fit —M altera rota circumagetur o«
mento :::ﬁ M ~ Tum wero ratio motuum angula«
‘rium erit dg.__z, , feu adZ=bdy, hincque a¥= bys
vnde dum rota A integram reuglutionem’ abfoluit ¢
vt fit. £—360° altera rota circumagetur 2ngule
= 5.360 4 filicet dum rota A fcit reuolutio-
nes rota B faciet interea @, fumtis pro o et 4 nu-

mexis., gui his lineis ,AT:a et BT—"L fint pro-
‘portionales,

10, Hinc data & 1gura dentis EO M dentis al-
-terius rotze FON figura et pofitio determinari po-
terit.  Pro figura enim dentis EOM ponamus dari
aequationem  inter diftantiam AP—p et ahgulum
- BEPO=0, wnde erit PO =#r=h—/dpcofid: hinc-
que fiatim reperitur angulus 1 cum it fin.w= P27,

.

~feilicet ad re@tam QP produ&am applicetur AT-,;;, .
' B4 3 | gilod:
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" quod cum duplici modo fieri poffit, duplex. valor
pro. angulo w_ ebtinetur , alter acutus alter: obtufus.,
quo inuento erit angulus Z—w—. Tum ex. po-
fitione rectae AT innotefcit, fumta AB—a+ b—c,

centrum alterins rotae B, hincque porro gfin.d -

—pfinw—"2%  Verum etiam effe debet gcof. Y

___‘,g;gfm-—r——s——pcofcb, exiftente ds=—dgcol.\p.
Vel cum fit adl—=bdy fev cdo—adP-+4-bd P ob
'(',"_-;w—-(]) et n—V—a, erit a®-+bY =ce-tcw
denotante & angulum quendam conflantem pro lubi-
tu acmpquu : vnde definitur, angulus F QO =1V

A ik ""ce 1 OF == **C"E F-}-U"%""***“
R e e L gt i

; ficque

210 " i ingtg autem, Q , -quo
'T PO pmdu&a mdlcat ' cogno;atur ';_=-de11t15 FON
pundum O. L. Lo e coie i

' 1T, Hmc ergo X quohbet denns EGM pun—

&0 O definitur punétum refpondens O dentis alte-

gius FON. Cum autem a&io huiusmodi binorum.
dentium per ‘breue tempons fpatinm durare foleat,

fufficiet .pro clemento Oo piioris dentis Oo COHLL."’
" piens elementum alterius dentis Ouw determinare.

Hunc iz finem  quaerl oportet radium curuedinjs

d. § fin,
elementi Cu, qui jam fupra inuentus eft — d\;{;}i’,

-—s+i}§f§;$;;—“‘9§i’;“’ Cum autem f{it gfin.

= R it gwfin. =54 phin.— qquC%qu o
ut ﬁt ifte radius curueduns e J‘+gcofq; . 5 apdrz$ 2

B b _ Verum

o Ve s -
VL L g it e

,a\‘,zatur BQ=g¢"

\




Tab. V.
Fig. 3.

AP

_ rotae,

PE FIGVRA
. Exemaphm z. o

i
!

.~ 1g. Pfo rota prior girea A mcbili at com-
Hadkils st plaitio” er A ranfouate feu curn EM
i, gpfum’ rafium-AE et puhdum contadtus -G in
phgituin P incidat, - Cum ergo recta TP ad xa-
Simm AE erit normalis , ‘erit h—go" et #=0,
wnde fin.w=5 ; et {—w— go°, atque pro altere
dente ob 4P

— o -erit radius curnedinis:.

—

ce—Dbb
e
¢

am P

e
——

b b cofe wr
cof. cof; .

— -

AP ipaiorem, 26
, o autem, capitis
)0, ita VE-dens
agnam. habers debeat , -
Tecello et vi difana
‘ quam . Ynde i pio
oCiionis medio fatuatar p=f, v £it fin.wzg

Pr—p minor accipiatur
momento

fiet OQ=257. “'—“’“‘15:@ =22V (aa—ff)

4. Conftrutio €rgo ita fe habebit ; {imto,
rotae prioris radio AE=—a, capiatur in eo pun&um
P centro A propius, indeque eredo perpendiculo
PTQ ex A applicettt AT—AE—a, egue pro°
ducatur in B vt fit BT=—b erit B centrum alteriug

"Tum ob AP=f, et AT—a, eit PT
aa—ff); hinc capi oportet t—:—b PE .

=Y PQ=
PT. Quare ducka ad A per-

—=PTHiw EA in -
. o o pendi=
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pendiculari AD=PT, retta BD ipfum punctum
-Q indicabit, ex quo radio QP arcus circalaris FPIN
deferiptus dabit figuram dentis ad alteram rotam B
pertinentis, Hunc autem’ arcam valde paruum effe
oportet , neque maiorem , quam vt dum destes fe-
quentes fo mutuo apprehendunt, bic omnis actio
ceflet ; quem in finem fi F et N fint termini iftius
dentis , vltra eos arcum coatinuari non, conuenit ,
fed potins dentem vitra F et N ita excidi oportet,
vt nullus amplius contactus hic fiat, cum fequen-
tes dentes &6 mutno prehendere coeperint. '

Exemplum 2.

15. Sit pro rota A figura dentis iterum pla-
na , negue veto per centrum rotze A tranfiens. EX
A ducatur radius APe illi plano parallela, eritque
@ angulus re®us, et PO:z—sy quantitas conltans
_::b, vode erit fin. =", ita vt p maior quam ¢«

—_a 3
capi nequeat. Tum vero ob =g0°, et /=0,
‘ . . . “bbeoliw
reperitur radius oscali © Q::. ceof.w—bh— —

'—“bI 1/ — -1
— “=Zcoflwu—h. Cum autem fit caf.m:—(i%—-’)—ﬁ, Tab. VL

erit 0Q = =2V (aa—pp)—b, vnde bacc confiru- - 4

Gio fuit: i EQM f{fit figura dentis rotae A, et

in medio adtionis contadus fiat in O, ducatnr re@a

QOP ad EM normalis in eamque ex A demittatur

perpendiculum AP; tum applicetur ATzZe, et pro-

ducatur in B, vt fit TB==5, erit B <centrum al-
Tom.XI, Nou.Comm. - Ee " terius

Tl et — /
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Eig. 5.
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terius rotae. Ad AP in A conffituatur perpendicu=

laris. AD—PT, iunfaque BP dabit punétum- Q¢

ex quo radie =QO: deferibatur arcus Circuki FON,
hicque praebebit fignram dentis. pro: rota. B .5
PO euanefecat., habetur cafius exempli praccedentis s

fine auntem: PO’ maior fuerit minorue, fiue etians

negatina conftructio. eadern manet.

Exemplaom 3.

16, Si pro rota, A fignea dentis fit arcos
circuli EOM - centro P defcripti ,. ex. A ducagur
per P radius APe fitgue AP=f, et radius circuli
EO:r:b,  Erit ergo. fin. os::’.ﬂf,—”—tb :_,_, et d.p fin. g%
— 4. flin. d—=fdcol. & pro altera rota inuenitus
radius curnedinis © Q=¢cofiu—s—fcol —~§%’%§f—§ﬁ
Sumito: ergo- radio AP=—f, angulo ePO=— &, et
PQ—F , vt fit arcus EOM centro P deferiptus fi-
gurz dentis rotze A, imngatur AT—a, fumatur=

que TB—=4, erit B’ centrum alterins- rotae.  Im:

PO productam ex A et B demittantur- perpendi*

cula AR et BS erit PR—fcol.; TR—acol ;-

TS—pcof ;. et RS—ccof »; vnde conficitur
O0Q=RS—PO—PR—izrr—st 78 fue
0Q=S0— BET-PRE IS - hincque
SQEFEPR=IT TE

vnde

esniin o e e

K
e
L

o

L

i

i
it
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wnde per conftruftionem geometricam definitur pun-
fum Q quod eft -centrum arcus FON figuram
dentis rotae B repracfentantis, |

19. Bx his perfpicuum eft amborum dentium
EOM et FON defcriptionem pendere 2 puniis P
et Q in re®a RS accipiendis,, quae fi ferint. .de=
bite inuenta, pundtum O pro lubita affumere licet,
pet quod centris P et Q arcus illi EOM- et FON .
ducantor. . Quare pofita recta AD rotarum centra
A e B ijungentc, eaque in T dinifa, vt 6t
AT—a, BT—b, primo per T pro lubitu duca-
gur re@a RS, in esmque ex A et B demittantur
“perpendicula AR et BS, ac tum vl vidimus pun-
&ra P et Q ita capi necefle eft , vt fit -

AB.RP.SQ=AT.RT.SQ-+BT.RP.5T. °
Vel cum fit AB: AT:BT—REsRT:ST erit
- (RT+ST)RP. SQ—RT.RT.SQ—ST". RP=e
‘wél —RT. SQ. TP—ST.RP. RQ—0

. RT-TP , STLTQ_
hilncque =5 4+ 3o — 0.

Vnde patet fi pun&um P intra TR cadat, pun&nm
. 4 extra reCtam TS capi debere, fecus ac figura
oftendit. -

- -18, Pro fitu ergo binormm huiusmodi pun- Tgp. v,
forum P et Q fequens confitudiio negotiuin facil- Fig. 6
dime conficere videtur : _ o |
Fes . Ad
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Ad -re@am R S.in- T nermaliter wconflituatur refa

ipfi mequalis- v 5 ; atofit Tr==TR .et Ts—TS:mm

per T ducatur u:@ca indefinita -G TH angulos rectos
RTys, 'ST# bifecans ,. in gua fumto pro lubitu
pun&o Vo, ifi per id ex puncis r et & agantur re-
Eae V. et #V, eae in re@ta RS producta {i opus
fuerit ; dabunt bma punéta P et Q. ‘Analytice an-

tem haec punéa it definiri pc)fﬁmt, cam fit TR .

—acof w, et TS—bheolw, ponatur TP—ux et

1 — g xoofeta

TQ ¥, eritque ex fuperiori aequatzone o
“hyeln_ ex . __ by _

i bco m-—_y_—-—- {Ell o Q{m.—x-—’y—bwfw' Stdtﬂﬁ

}'Eaucqfr’n.' _'vubucofb! |
TR__x.: amd Ct TQ 3 Gty o
ﬁlm:que Pet. Q centra, ex qmbus arcus circulares

EOM et FON per idem pun&um O etiam pra
Jﬁubltu affumendum duci debent.

Conflruftio generalis Figurae binorum
- dentium fe mutuo prehendentmm,

“Tab. VII. rg. Sint A et B centra binarum rotatum ‘&

Fig. 7- mutuo impellentium , quornm diftantia AB ita fe-
- cetar in C, vt-AC -dd BC fit in ‘fatiene reciproca
motnum angularitm, ‘et vocetur ACTg et BCZh

Tum per C fub angulo q‘uocu-n-que ACPEBLO=n

. agatuy

e, mcrﬁbrum =u, et fumta hac linea » =
ambac d:ﬁantlae; & et _y ita definientur ,
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agatur xedta GH, in qua cap'antur pun&a P et Q,
vt fit:

CP— gucofie —acol w— aacofets tCQ-—bJJ:fr‘b ._bC rm+bbcofm

- Qfan — -

fumta eviam pro lubitu quantitate g, Demque in

eadem re¢ta GH fumto etiam pro lubitu puudto G,
cenitris P et Q per O defcribastur arcus  circnlares
EOM et FON, quoram ille dabit figuram dentis
rotae A, bhic vero figuram dentis rotae B.  Hic
igitur tres res arbitrio noftro relinquuntur , primo
fcilicet angulus ACG fub quo re@a GH per pun-

Gum C ducitur, fecundo quant'tas #: ac terdo

pumadum O, in quo fit contactus, medio adionis
momexnto , dum hi duo dentes & mutuo impellunt,

Vide patet infloives infinitls modis conditiones

.pme{lrlptas obtineri pofie , vt ambo motus aeque
ac vis impellentis momenta pe rpetuo eandem  intex
fe feruent rationent.

so. Circa haec autenr, guae ‘arbitrio noftre
relimjuuntur  prmum - obfervo angulum ACG=uw
reGtum ftatui non poffe quiz alio, quin vel ambae
diftantise CP et CQ euvanefcunt ; vel alterutra fal-
tem, vnde alter dens vel ambo figuram nimis cur-
vam habere deberent, quam vt amplitudo tota, per
-quam fit conta@us durante altione pro arcu circu-
Tari haberi poffit; ex quo angulum ACG vel mo-
" dice acutum vel obtufum capi ‘oportet.  Deinde
gbleruo ob eandem rationem .quantitatgm # neqUE

Eeg cua=

S

- BN
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emancfcentern  nequie nimis paiuam affomi poffe:
modice fgitur magnam fine pofitinam fine, :negati~
yam capi. conuenict § ¥bi imprimis notari mmeretus
cafns, quo capitur KIZ™, quia fir CPoacofwet

-

CQ:def w, ita vt puncéta P et Q fint ea ipfa, in

"quaé Perpendicula ex A et B in rectum GH de-
miffla cadunt; tom enim erit CP ad CQ vt AC
ad BC. Denique punéum O non fonge a puntte
C accipi conuenit; ac i cafi modo MEmMOrato #= oo
in ipfo punéto C capiatur, dentes ipfis radiis rota-
gum fient ‘proportionales et, inter fe fimiles. '

PDe amplitudine, dentium . eorumque
S a&tione mutua tota.

- 2x, Dum ota A momento virium =M in
gyrum’ agitur , inter dentes fo mutuo impellentes
oritur preflio H:@%;qs:: Eﬁﬁ—;, , vbi afin.w eft per-
pendicuium ex A in reGtam ‘GH demiffum.  Haec
ergo preffio foret minima, fi angulum © redtum
accipere liceret, vade 8¢ preffio fiat nimis magna,
angulom © tam- parum a recto discrepare conuenit;
quantam praccedentes conditienes permittunt.  De-
inde cum.in medio adtionis contadtus fiat in pundto
0, ex dentium numero jiidicari poteft , quamdiu bi-
ni dentes in fe mutuo agere debeant, Vvt inde am-
glitndo vtrinsque arcus EOM et FON definiatur.
Sit ergo. m numerys dentium in rota A et n ni-

o merus




M

- punéum. B vero in fine.
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seens dentiuma in rota B, ac primo quidem ne-

cefle eft vt fit min=—avh lidem ergo bini dentes:

wmdin in fe mutuo agunt , quosd rota B mota
Y . go® . . .
angnlari abfoluerit angulum —2=  few rota B an-

180

L z60° SN . ‘. L ' .
gulum =52 Statusmus ergo 4 { =&y et cle-
mentum curuze EOM huic differentiali d{  conue-

niens , dabit dimidiuny arcum cireufarem EOM;.
fimilique modo ex differentiali dv= =2 dimidius

arcus FON innotefeet.
sz, Cumt nunc in fignea ¥, f P fit contrum

‘grcus EOM, et PO=r radius, dum anguius
Csnerementum 4P capit, pun@um contadtus O in e

gransfertus , vt fit Qo= rd@®. Tum vero notetus

efle dé’:dm-—ddﬁ), et ob ﬁll.m'iiﬂ%?@_“:f%@ PO~
fito AP=f, ervit ducofw='—— 6t d&.:i;%?? ;o

. ) g _fd Qe D N __ectfom’
vnde colligitnr d&= 5 —4 et dO=rmigrmradde
. P a9 eohty . .
Quocirca crit elementuny arcus Oo= Jz;ﬁjﬁgj—; de.
- . of T g : : -
Scribamus jam o Igce dZ, et pro dente EOM
habebimus  dimidiam  amplitndicem OE =0 4
— a cof.t 180 -_3 I . st
T LD e Reoque pro fg. 5. -adipifci-

VTR . @ : : . . s

mur OE—=0M=—53. PO.*= , fimnlque intelligi-
mus punétum M initio actionis fuiffe in. contadiu ,

dente erit OF ::ON::%&. Q0. 2. atque initio
aGionis pundta M et Id in fine autem punda. E.
et T fim mutuo applicantus, i o

Simili modo pro altero -

s,

e
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Coi’zlfﬁ“lzu&i@ “demtium;

23. Definita arcuum cwculanum, quibus den-
tes formari conuernit, amplitudine , facile erit fingu-
los dentes exfcindere. Cum autem punctum O vbi
in media binorum dentium a&ione fit- contadtus ,
arbitrio noftro relinquatur , commodifiime id in ipfa
refta AB ideoque in eius pun&to C capitur, vt
aftio, in vtrumuis {enfum rotae agantur, maneat fi-
milis.  Quare i A et B fint centra rotarum , ac
614 - A ‘hibere debeat s dentes, rota vero B, nden-
tes, fecetnis re@a AB. in C, vt fit AC: BC_—_m, 1y
8t -cenitris’ A et B per C; ducantur cn:cuh, quornm
| in m. partas acquales - in - putnétis

+i

e

Cya, @, @ '
puné’ns C, by b By B d1u1datur "oyt fint  arcus
Caz= Cacﬂ_.j,f1 graduum et CH=C8&= 2 gradunm.

Seu pofitis interuallis AC._a BC—= b et ratione
diametri ad peripheriam 1 :w, erunt ipfi arcus

2w B
Co—Ca—"22 et arcus CH=CE=-, qui ob a:b
—m:n {unt iater fe aequales.

24. Deinde per C vtcunque obhqne agatur

refta RS in quam ex A et B demittantur perpen-

dicula AR et BS, atque vt vidimus haec ipfa
punéa R et S pro centris arcuum dentes forman~

tium accipi poffint, quem cafum. vtpote fimplicis-

fimum merito  potiffimum confideramus.  Centrd

igitur

“hndus were “in # “partes aequales in’

R =

R s e i

AT

e

- et ot
R T R e

a3t

A,

N

:
| EEET
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igitur R per C defcribatur arcus ECM, vt fit EC
=CM=CR. %, et totus arcus ECM=CR. %

m )

qui ergo fe habebit ad arcum Ca vt CR: CA, fcu.

totidem erit gradunm.  Simili modo centro S per

. C ducatur arcus FCN vt fit CF:CN:‘.CS.%—"“ ,

_ et totus arcus FCN=CS. 2=, qui ergo ad arcum
- ,Cb eandem habet rationem ; vnde cum fit C6=Ca,
arcus ECM et F CN magnitudine erunt
guales;: ::Addatur vtrique arcui veringue par ticula
5 M et Ff, Nﬂ, quae autem intra viriusque
© ©_.arcus contipuationes cadant , vt nunquam ad conta-
. &um perueniant , dabuntque du&is ¢A et fB -

gurae eECMmp et fFCNng femiffes vtrinsgue
dentis ; quae ad alteram partem re@arum ep et fq

ﬁmlht&t dcfcnptae dentes integros peferent,

| ‘25, Verum hic imprimis obfernandum eft
e totam. Ftriusque dentis craffitiems non fuperare debe~
Te! ﬁemlﬂém Anterualli Ca vel Cb, quia inter binos
" denf VDI rotae tantum fpatii rehnqul debet , cui
déns alterius rotae inferi queat. Quare fi quantlta-
fem -atcuum Ca—Cd ponamus —e, craflities wnius
dentis nen fuperare debet ; Ponamus Ergo angu-
Jum’ ACR BCS—uw et cum fit arcus ECM
. ‘ ,-—e-cof w, eiusque femiffis CE—C M=—;ie¢cofw,
— grv»puaa"c?c»erumwextremﬁorum ‘E-et M negledta cur uatura
‘ diffantize ab axe AB erunt —lecofw® > quarum
fumma ecof. & dabit dimidiam craffitiem vrivs den-
Tom. X1. Nou. Comm. Ff tis ,

LRt




226 DE FIGVRA

tis, wnde tota craffities erit ——aecofw®, quac au-
tem ob adieGam particulam Ee aliquantillum erit
madior : ex quo quantitas 2ecof.w’ minor effe debet
quam e, ideoque cof w*<{%, et cof.w <z, quocirca
angulum ACR:zzw maijorem 60° capioportet , ne-
que ergo hic arcus amplius arbitrio noftro relin-
quitur.

26, Perinde fe res habet quando arcus ECM -
et FCN non ex centris R et S fed ex aliis pun-
{tis P et Q fupra definitis defcribuntur. Sumta

enim littera # negatina , fit
aacof

CP=acolw+5=—;, ==CR(x +u'-q—n)' ct
CQ=rtcofu—2EL=CS (x — I,_H)
ac centris P et Q defcriptis arcubus_rECM et FCN
pro eorum amplitudine efle debet:
CE==CM=CR. ’-:,,i —iecofw et
CF=CN=CS. 2 =ieccofw

ob Ca=Cb=e=aS—=0"2 ¢t CR=acoflu
atque CS=bcof .  Hinc vbicunque puunéta P et
Q fuperiori determinationi conformiter accipiantur ,
arcus ECM et FCN eapndem magnitudinem
—ecol.w—c~. Ca habere debent ex quo  vti cafu
praecedente craffities fingulornum dentium  prodit
—z2e¢colw® negle@is particulis Ee et Ff, +wnde vt
ibi angulus w maior effe debet quam 60° Tum

VEre
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yero longitndo dentis cuiusque ep maiox efie: debet
quam ‘ecof.wfin. w —jefin. 2 w.

277. Quantitatem # ita accipere licet, vt am-
bo centra P et Q a puncto C acqualiter remouean-
tur , radiique CP et CQ fiant inter fe aequales ,
vnde commodiffima dentium confirutio peti vide-
tur., propterea quod , dum ambo arcus ECM et

- FCN: acque finnt curnj , Deuter nmimis erit curuus
gued’ €ueniret , fi radii CP et CQ effent inaequa-
+tim enim alteruter neceflario foret minor. Sta-

fuamis ergo CP=CQ fen ance - BUER  erit
=, et u—a= e+ ynde CP=CQ=1o
feu CP:CQ:%E;%%. Quare fuper redla RS 1o
I bie@a defcribatur circulus, et €X C appl cctur
refa CK ipfius radio aequalis, qua in L produdia,
__-(J;apiatur‘_C_]rP::CQ-r__—CL,- atque centris P ¢t Q
“per punétum C deferibantur arcus ECM et FCN,
ex. quibns vt ante dentes vtriusque rotac formabun-
tur , qui inter fe erunt acquales, quantum guidem
- yotarum- inaequalitas’ permittit.

4. Hine nancifcimur iftam  conftrutionem
dentium+ Redta iungente rotarum centra AB itain
C duifa, vt fit AC ad RC vt dentium numerus
rotae-A-ad dentium.gumerum rotae B, per Ccen-
i A'et B deferibantur circuli, qui in punétis G,
a, o, o, o/ ¢t C, b, ¥, g, &/ pro numero den-
tium in pattes acquales dividantur, Tum per C
. Ffz2 agatur

Tab.VIII,
Fig. 9.

Fig. 10.
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agatur re®a RS cum AB apgulum 60° vel ali-
quauto maiorem conftituens, in quam ex A et B
demiffis perpendiculis AR et BS, capiatur CP=CQ
=2c13;£‘5 , et centris P et Q per C defCribantur
arcus circalares ECM et FCN, in C bifecti , vt
fit vterque totus arcus ECM vel FCN ad arcuom
Caz vel Cb vt CR ad CA fen in ratione fubdupla,
fi quidem angulus ACR fit 60°. Vtrinque adii-
ciatur exigna particula, guae nunquam ad conta-
@um perueniat, et circa EA et FB ad alteram
partem fimiles figurae defcribantur, eritque MCEM
dens rotae A et NCFN dens rotae B, tum igi-
tur nil alind reftat, nifi vt in fingulis punéis a,
o, a, o itemque b, &, €, & fimiles fignrae ex-
truantur , hocque modo viraque peripheria dentibus
compleatur. :

Accuratior determinatio figurae
dentium.

29, Praecedens figurae dentium determinatio
proxime tantum f{atisfacit , quonjam vtrinque figu-
ram circularem affumfimus , perfpicoum autem eft,
fi altera fit arcus circularis, alteram re wvera fore
curnam fatis complicatam , cuins loco arcom circu-
li ofculantis affumfimus. Quo igitur hoc negotinm
accurate profequamur , €X praecedentibus repetamus
formulas principales ,  quae funt pfin Q=afine

et
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et gfiny=—bfinw, feu ARzafinw et BS~hfinw
_sum vero r—i-5-+pool® - goof. \p ={a—-bjcol v,
. den RS=(a-+b)col w quae formulae etiam imme-
. diate ex fignra confequantur, cuin AR et BS fint
 perpendicula ex pundtis A et B in re¢tam RS per
T, pro: libitn /ductam demiffa, OR autem et O3

A ciiruas ambas normales. Quodfi iam

a
conftans, erunt quogue perpen-
G conftantia , ideoque vtrague cur-
FON ex euolutione circuli nata, illa.
x: .circulo , qui centro A radic AR, haec
€ “circulo ‘qui centro B radio BS defcribitur,
quae curnae cum fint defcripta facillime, folutionem

mmodiffimam praebere videntur.

~30. 'Sumto autem angulo « conftants eri¢
e e qﬁﬁ\%aﬂ , tum vero

~ B ihin -gdfin =

dpeof.Q et ds—=—dgcof. Y, vnde
fin.\p—o, feu adP-+bd=o0,
‘pet. fe -patet. . Tum vero eft 4 g=—dQ.
yta A angulo 44 gyratur, in dente eius
s .ex O in o tranfir, vt fit Og
) O IS = dpEa P 7 AP A-pdPeof. P
L O'=~RO. dZ. 1In dente autem alterius
rofae” punctum contatus ex O i w transfertur , vt
- ' . Ffg fit
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fit Ow——S0.dv, cfique adl =5bdv. Vade &
ad? denotet difftaptiam dentium o virague rota,
magnitudo arcus dentem rotae A conftitnentis erit
=~ RO. dZ et magnitudo arcus dentem rotae B con-
fituentis = SO. dv, vnde magnitude dentium  de-
finitur , vbi norari oportet , angelum @ tantum ac-
cipi debere , vt craffitics vnice dentis dimidium in-

" teruzllum ducrum dentinm non fuperet.

‘a1. Hoc medo sdhue iftud lucramur, Vi

Fig- 11 yyriusque rome dentes feorfim delineare pofimus.

Diuifa enim centrorum diftantia AB in ratione re-

ciproca motuum angularium in €, radic A C defcri-

batur circulus fecundum dentinm numerum in par-
tes acquales dinidendus, cuiusmedi pars vna fit cc,
tum fub dato angulo w, quo-etiam in altera rota
eft vtendnm, ducatur reda CR, in eamque ex A
demittatur perpendiculum AR, quo fanquam radio
nouus circulus illi concentricus defcribatur, pariter

ab R vtringue fecundum dentivm nDUMErum dini-

dendus , cuiusmodi pars fit RR/, quae autem fingu-
lac cdenuo bifecentur in #, #/.  Deinde recta RC
cum ad circilum interiorem inuoluatur vsque ad 7,
tum vero euoluatur vsque ad #7, quoO padto altera
facies dentis ECM deferibitur , fimilique modo per
C’ dentis fequentis E/ C/ M”. Denique fumto af-
cu Cc minore femiffe arcus CC/ per ¢ modo in-
verfo ducatur curua e¢m, itemque ¢ ¢ m”, ficque

nifi
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nifi binge curuae fe decuflent clanfis fpstiolis E e,
T’ ¢/ habebitnr integri dentis figura MEem: ab
m ad M/ autem rotam profundius incidi conuenit.
‘Ceternm ne pundtum e in E incidat, vel adeo
practereat , cauetur angulum ACR fatis magnum
accipiendo ; quo maior enim affumitur, €o mino-
rem profunditatem dentes obtincbunt. |

‘
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