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NOUVELLE METHODE

D'ELIMINER LES QUANTITES INCONNUES
DES EQUATIONS.

par M. EULER.

I.
uand, pour réfoudre un probleme, on eft obligé d'introduire
dans le calcul plufieurs quantités inconnues, la {olution con-
duit aulli a plufieurs équarions, d'ot il faur enfuite chercher
la valeur de chacune de ces quantités inconnues.  Cela {& pratique
par le moyen de Iédlimination; on commence par une des quantités
inconnues en regardant les autres comme connues; & on en cherche
la valeur en y employant une ou plufieurs des équations trouvées,
pour en ftirer cette valeur exprimée par une formule rarionelle, &
aulli fimple, qu'on pourra.  Alors on {ubftitue certe valeur dans les
aurres £quarions, & par ce moyen tant le nombre des inconnues que
des équarions deviendra d'une unité plus petit.  De la méme maniere
on élimine enfuite une aurre inconnue , & on conrinue ces opérations
jufqu'a ce qu'il ne reftedans le calcul qu'une feule équation, dont laréfo-
lution fournira la folurion du probleme.

2. Or, ayant pluficurs équations, dont chacune contient Ta
quantité inconnue qu'on veut éliminer, on voit d'abord, qu'on n'en
pourroir prendre qu'une feule pour en chercher la valeur de cette in-
connue, qui, érant fubftiruée dans les aurres équarions, rendroir déjd
tant le nombre des inconnues que des équations d’une unité plus petir.
Cerre voye eft aufli fort propre fi I'inconnue & éliminer ne contient

Ma pas



& 92 @

pes plus d'une dimenfion dans 'équarion qu'on avra choifie pour en
rirer {a valeur: mais, fi I'inconnue y montoit 4 deux ou pluficurs di-
menfions, on ne feroit pas fouvent en état d’en trouver la valeur: &,
{i on I'éroir, fa valeur irrationelle qu'on obtiendroic, conduiroir 4 des
calculs extrémement embarallans, qui rendroient la {olution fouvent
impraticable.

3. Done, lorsqu’il ne {e trouve aucune équation. ot l'inconnue
qu'on veur éliminer, n'ait qu'une feule dimenfion, 1l en faue choific
deux pour en tirer la valeur.  Car il eft démontré, & combien de di-
menlions que puifle moorer linconnue en deux équations, qu'il eit
toujours poilible d'y abaiffer fuccellivement les dimenfions, & cela
jufques a ce qu'on parvienne i une équartion qui ne renferme plus du
tout certe inconnue.  Par la méme maniere, en combinant deux au-
tres équanons, on en tirera une nouvelle, qui ne contiendra plas certe
inconnue; & ainfi on formera aurant d'équations dégapées de cerre
inconnue, qu'il faudra, pour en éliminer par une {emb::ble méthode
les aurres inconnues, julfjud ce qu'un parviendra 4 une feule équa-
tion, qui fournira la (olution du probleme propuf€..

4. La méthode d’¢liminer fe réduic donc au cas de deux équm-
tions qui contiennent routes les deux la quantitd gu'on fe propofe
d'éluniner; & rour l'ouvrage revient & ce qu'on en trouve une équa-
tion, «ui ne contienne plus cette quantité.  On voit bien que 'opéra-
tion pour parvenir d ce bur, deviendra d’autant plus difficile que les
dimenfions auxquelles munte la quantité quon veur éliminer, dans ces
deux équations, feront plus haures, @ moins qu une circonitance toure
particuliere ne diminue le rravail.  Erafin qu'on ne {uit pas obligé de faire
cerie opération pour chaque cas propol€, on rrouve dans 'Arithméii.
que Univerlelle de Mr. Newron des formules propres 4 ce deflein, a
I'side desquelles 'éhminarion. {¢ peur faire aifément, quand méme la
quanrité & éliminer monteroir, daos les deux équations, jufyu’d quarre di-
menfions.  Car Mr. Newton ayant pris deux équftions générales,
qui ne furpaflent pasce degré, il rapporte I'équation, qui relulte HF;ES
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I'élimination, de forte qu'on n'a befvin que d'en fetce Fapplication
our chague cas propofé.  Avant que dexpliquer ma nouvelle mé-
thode, il fera & propos de donner une idée de celle donr Mr. Newton

paroit s'¢re fervi.

5. Jecommencerai par deux équations, ot la quanrité & éliminer
qui [oir 2, ne monte qu'a une dimenfion, lefquelles foient

A+ Bs—=—o &a—4+ bz —=o,
afin qu'on voye mieux, comment les opérations fe mulriplient en pal-
{ant 4 de plus hautes équations.  Or d'sbord, il eftclair qu'on n'a
qu'i multiplier la premiere équation par 4, & l'autre par B; car fou-
trayant ce produit de celui-li, on aura
Ab — Ba — o,

gui eft I"équation qui réfulte par Pélimination de la quantité 2. On
pourroit aulli multiplier la premiere par 2, & l'autre par A, afin qua-
prés la foufltradtion de 'une de 'autre les rermes conftans fe dérruifent;

& alors on aura Baz — Atz —— o, qui éranc divif€e par =, don-
ne comme auparavant Ba — Ad — o, ou Al — Ba = o.

6. Soient maintenant propofées les deux équations fuivantes,
oil 1a quantité i éliminer 2, monre 4 deux dimenfions.

A+ Bs 4+ Cazs —=o, & a4tz c25 — 0.
Qu'on multiplie la premiere par ¢, &l'autre par C, &la différence fera
Ac — Ca 4= (Be — Ci)s = o. .

Enfuire, qu'on multiplie la premiere par 4, &l'aurre par A, & la dif-

férence érant divilée par =, fera.
Ba — Al <4 (Ca — Ac)z — o.
Maintenant, ayant deux équations, ot la quantité =, ne monte qu's
une dimenfion, ce cas eft réduir au précédent; & partant I'éliminarion
fe fera par la formule trouvée ci deflus, & donnera:
(Ac — Cu) (Ca — Ac) — (Be — C8) (Ba — Al) — 0.
M 3 on
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ou bien en changeant les fignes
AAcc—2AC.c 4~ CCua~~DBac=——ABle —BCab 4+-AClH — 5.

=, Siles deux équations propofes font cubiques:
A—4-Bs—+4-Caa—+-Dz? =0, & a4-ls4—caz——ds? —o,
multipliant la premiere par &, & P'autre par D, leur différence fera
Ad — Da 34— (Bd — Di)zs -4 (Cd — D)2z — o.

Or mulripliant la premiere par a4, &l'aurre par A, la différence érant
divifée par s, donnera '

Br — Ab -+ (Ca — Ac)zs 4+ (Do — Ad)zz — o.
Wous voild donc parvenues & deux équarions quarrées, d'ol l'on éli-
minera Ja quantité =, par le §. précédent.  De la méme maniere, i
les deux équarions propofées font du quarrieme degré, on les réduira
4 deux équations cubiques; & en général, de quelque degré que
foient les deux premieres équations, on les réduira 4 deux équarions
d’un degré plus bafles. = Continuant donc cetre réduétion, on par-
viendra enfin nécellairement & une équation, qui ne contiendra plus la
quantité =z. '

8. Pour rendre cette élimination plus aife pour les deux équa-
rions cubigues.

A—4+Bs4-Cazs—4-D2zi—o, & a—tlas4—cazs—dz? —o,

on fera L':‘s {ubftirutions fuivantes:

Ad = Da — Af aB =—— bA — &
Bd — D{ — B al — cA — ¥
Cd == De— aD — dA — ¢

& les équations quarrées [eront
Al 4= Blg 4~ Clasa — o, & o = bz - 2z — o.
Alors
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Alors, qu'on pelt de plus:
AF‘..I e E-‘ﬂf — A.lfl .f'Ei' oty J,JAJ' ﬂ.l'f
B¢ — CY — B @d'C — {Al — [
pour avoir ces deux équations fimples:
Al — Bl — o, & a' 4V — o
& I'équation cherchée qui ne contiendra plus sz, fera
Al — Bilagh — o.

9. Si nous comprons le nombre deslettres A,B,C,D, a,0,¢,4,
qui {e rrouvenr multipliées enfemble en chague terme, nous voyons,
que les exprellions marquées par A/, BY, € o', ¥, ¢/, en contien-
nent deux dimenfions: & partant les lerres A% BY, o/, #Y, en
contiendront quarre, de forre que la dermere équation A'/4'—B"a""—o,
fera de § dimenfionis, ou chaque rerme fera compofé de § le.rres.
Or, en dévelopant cetre équation, on trouve, qu'elle elt divifible par
Ad — DPw, de forre qu'elle ne fera que de 6 dimenlions, favoir

(Ad—Du)? 4/ Ae—Ca)?(C /=Dec)—2 Al—Bu)Ad—Da)(Cd—Dc)
+(Bi—Dbi)* (Ab—Ba)— (A+—B.r) Be—C' {E i—Dcy—o,
— (Ad=D.)(Ac—C0) Bd4—D/)

Si les deux équation® propof€es font du quarrieme degré, cetre mé-
thode conduira & une équation de 16. dimenfions, mais qui fe réduira
i g dimenfions, érant divifible par une formule de § dimenfions; & ainfi
de finre.

ro. On voit dome que cetre méthode conduir fouvent i des
équarions rop compliquées, qui reaferment des falteurs rour & fait
inutiles pour le deflein qu'on a en vue.  Car dans le cas des équations
cubiques, il eft évident que le fadteur A4 — Dua, ne fatisfair point
a la queftion, puifque I'éliminstion ne fauroir conduire a cerre égua-
sion Ad — Da — o. Donc, rant que ce faéteur elt contenu
dans I'équation finale, on ne la peut regarder comme jufte; puilgu’u-
ne équation de plufieurs dimenlions ne fournit pas une foluton jufte
d’un
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d'un probleme, & moins que toutes fes racines ne rempliffent les con-
ditions du probleme.  Car, ne fachant pownr difcerner les racines
faulles des véritables, on rifque de tomber dans une (oludon tour 4 fait
fauffe.  Ainfi, quoique les équarions auxquclles on parvient cn {ui-
vant cetteméthode, contennent la (olution véritable, elles contiennent
aulli fouvent des folutions faulles: ce qui eft un détaur trés confidérable.

11. Certe circonltance m'a donné occafion de chercher une au-
tre méthode d'éliminer, qu érant delivrée de ce défau foir en méme
tems tellement fondée fur-la narure des équations, qu'on puiffe com-
prendre plus clairement la raifon de toures les opérationsqu’on et obli-
gédefaire. Ord'abord,l'idée de I'éhminarion ne paroiflant pas affes préci-
fe, je commencerai par micux déveloper cerreidée, & par déterminer plus
exaftemenr, 4 quoi (& réduir la queltion. Car, dés que nous nous fe-
rons formé une idée jufte du fujer auguel abouric I'élimination, nous
verrons d'abord, quelles opérations on fera obligé d’entreprendre
pour arriver  ce bur, De plus, on fe trouvera en érar de donner 4
cette recherche une plus grande érendue, & de 'appliquer 4 plufieurs
autres queftions, qui peuvent ére utiles dans I'analy (e & dans la Théo-

ric des lignes courbes.

12. Pour rendre le raifonnement plus intdligible, je ne confi-
dérerai dabord qu’un cas particulier; oit la guantiré 4 éliminer 2, mon-
te dans une équation au troifieme degré, & dans lautre au fecond.

Soient donc ces deux équations:
ss—+PaQ=o, & +pus+gm4r=oy,

ou les leteres P, Q, p, 4, », renferment les autres quantités incon-
pues.  Et on veur favoir le rapport, qui fubfiftera entre ces aurres
inconnues, aprés qu'on aura éliminé la quanticé 2. Ce rapport fera
contenu dans une équarion, i laquelle on parvient en éliminant 2; &
cette équarion contiendra les letres P, Q, p, ¢, », & dérerminera
par conféquent leur rélation mutuelle, afin que les deux équarions

propofées puiffent fubfifter.  Mais, pour gue ces deux équarions
puiffent
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puiflent fubfifter 4 Ja fois, il faut qu'il y ait une certaine valeur, qui
étant mife pour %, fafle évanouir ranr cette formule 2a—4-Pz—-Q,
que l'aurre 23 —— p25 —— g5 —}=r: ceft & dire, il faur que les deux
équarions propof€es ayent une racine commune, qui convienne éga-

lement a 'une & 4 "autre.

13. Voili donc i@ quoi fe réduit I'éhimination de la quantiré =:
celt de déterminer un tel rapport entre les coéfficiens ou Jes quannités
P,Q, p, g, v, ain que les deux équations propofées obriennent une
racine commune.  Soit @ la valeur de cerre racine commune, &
% — w, feraun faéteur de 'une & de autre: de forte qu'on pourra

mertre

22 4+ P 4+~ Q =(z — w)(z 4+ A)
2 = p2z —= g3 +—r = (2 — w)(3s =+ az - b)

& de la il eft clair qu'il doit y avoir
(z2—4-P2—+-Q) (az—+taz—+-b) = (2 4-pre—t-g2—+-r) (a4)
Or, en égalanr ces deux produits, on aura quatre égalités;
I. P4—a—p~49; IL. Q+4-Pa~-b—g—p¥;
1L Pb+-Qa—¢A—+r; IV. Qb=+

d'oti I'on dérerminera aifément les trois nouvelles leteres 9, a & b, &
enfuite on obtiendra I"équarion cherchée, qui contient la rélation re-
quife entre les coéfficiens P, Q, p, ¢, , ou qui fera celle qu'on trou-
veroir par ['élimination de 2.

14. Certe dérermination fe fera fans aucun obftacle, puisqu’on
n'aura i réfoudre que des équarions fimples.  Car la premiere égaliré

donne Y—=P—p—ta, & la feconde b—=g——pA —Q—Py;

ou bien b = ¢ + Pp — pp 4+ pa — Q_ — Pa; &ces

valeurs étant fublliruces dans la troifieme égalité, donnent
Py—+-PPp—Pop—PQ+-P(p—P)a+Qa—Pg—ps—tya-tr,

Miéwm, de [Acad. Tom. XX, N ou
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ou bien |

Pp (P—p)—+ pg—PQ—r =PP—p)a—(Q—9)4,
d'ot: 'on rtire

acs BPAE =gty QP

P(P—p)—Q—f) — °  BP—pj—(Q—yg}

Or les mémes valeurs donnent pour la quarrieme égalité

Q7—+-PQp—Qrp—QQ4-Q (p—Pla=r(P—p)-t-ra,
QPEP—F]‘—QJQ.‘{U"—”:P—’F]_P_ QQ—9)—Pr

ou a— — ]
Q(P—p)—+r QP—p) -+
Donec, égalant ces deux valeurs, on aura:
QP —p +r __QQ—g9 + p,.., —

P(P—p)—(Q— 0~ QP —p) 7
QP — p)P7 — Qp) + 2Qr(P — p) 4+ Pr(Q.— o)
— PPr(P — p) 1+ QQ—9)* 4+—mr = o

15. Maintenant il eft évident, comment il 8’y faut prendre ponr
&liminer l'inconnue =, de deux équations propofées d'un degré quel-
conque. Car, {oient en général les équarions propofées:

3 ——Pam—t | Qam—3 - Ram—3 —Su—4 4 &c. o,
aﬂ._{_F:‘H—l + fh“_i + 1.-5!’!!—3 _+_ m.ﬂ-—-«l" _I_ &'l:. = ":'j.
d'otl il faur fournir une équation qui ne contienne plus Ia quantité =,
Cerre queftion revient done i celle-ci, qu’on dérermine le rapport en-
we les coéfficiens P, Q, R, &e. p, ¢, r, &c. afin que les deux équa-
tions propofCes obtiennent une racine commune, ou bien un facteur

commun. Soit & — w, ce fadteur commun, & on polera
amiPm—1]Qem—2 8¢, == (g—w) (s 1YU:m—HB .»—2{&c)
abfpati—"t 4 gan—2 L &c.—(2—w (2" 4 g2 4p3 L &)
16. On
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16. On aura donc i rendre égaux enur’cux les deux produits
fuivans: '
(am 4 Pam—1 4 Qam—2 4 &c.) (2" + a2 $ par—3 L &e), &
(at——par—1" —gan—24—&e.) (am—T-PYm—2 LB m—3 —&uc)

& puisque les premiers termes deviennent déji égeux, le nombre des

égalués qu'on en tirera, fera — m -}~ #» — 1. Or le nombre
des lerrres Y, B, @, &c. éant — m — 1, & des lerres
a b, ¢, &. — » — 1, le nombre de routes ces letrres enfemble,

dont il faudra chercher les valeurs, fera — m —4—n — 2; &
pour cer effer autant d'équations feront (uffifintes.  Ayant donc une
équarion de plus, on parviendra enfin & une équation, qui ne contien-
dra plus aucune de ces lertres N, 3B, &e. & a, b, &c. & comme 3,
ne §'y trouvera pas non plus, ce {era I'équation cherchée, d laquelle
I'élimination conduir; ou qui contient la rélation requife entre les coéf-
ficiens P, Q, R, &e. p, ¢, r, &c. afin que les deux équarions propo-
{tes obriennent une racine commune,

1=, Ayant donc mis dans tout fon jour la narire de I'¢limina-
tion, & des opérations qu'on dont exéeuter pour cet effer, il fera aifé
des'en ferviren chaque cas propofé. Pourendonner un exemple, jerap-
orterai un probleme propofé dans les Altes de Lepzig, au mois
d'Odobre 1749, qui porte gqu'une équation gquarré - quarrée
¥t — pax = gx == r, émant propofée, on le fecond terme
mangue, on en trouve une autre a* — fxr? = v - v —|—»,
pourvue du {econd terme, & o le dernier terme (oit le méme que
dans la propofée, & qui ait avec autre une racine commune. Ou
bien, il faur trouver I'équation qui refulte en éliminane de ces deux
équartions la quantité x: car cerre équation contiendra le rapport
que doivent avoir les coéfhciens f, g, &, & I'égard des quanrirés
données p, ¢, r, afin que ces deux équations obtiennent une racine
commune.

N 2 18. Pour
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18. Pour réfoudre donc ce probleme, on na qu'a réfoudre cet-
te équarion: '
(x* — pxx —— gx — #) (x? -~ Axx ~ Bx - C) =
(x4 —faud— gx? — hx — 1) (*? = Dax kv +-F)
d'oll 'on tire les égalités fuivantes:
A=D—Ff;
B—p=E— Df — g
C—Ap— g —=F —Ef—Dg — £k
— Bp — Ajg — r — Ff Eg — Db —r;
— Cp— By — Ar = — Fg — E& — Dr;
— Cy — Br = — Fh — Er;

w— Cr — — Fr.
Les deux premieres avec la derniere donnenr d'abord
AZD—fi B=E—Df—g—+p; &C =F,
lesquelles valeurs érant (ubftiruées duns les autres produiront:
Dp—fp—+~g—Ef—Dz—4 — o;
Ep—Dsp — gp —+ pp—+ Dy — ff—F'—Fg— Db = o;
Fp 4+ E7 — Dfg —gg + rg—fr — Fg — Eb — o;
Ff_Dﬁ ar—pr ==

19. La premiere & la derniere de ces égalirés fourniffent

— l}{F—E (g—4h) o LI r(p £)
E— f F—I" f 3 & F= f—-ﬁ ]

& de i les deux autres égalités prendront les formes fuivantes;

(p—&)g—h) —F G—h)—+F(r—g),
D(p — g)g — B — Dffj(s—1) + Dfr (p—p) =

Ji(g—h)yfr (p—y ) —Sfip @*&J‘kaﬂ‘{&’—‘&}_{?—;};
Q
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d’oli nous tirons erfin certe équation:
Pror=Lr(ggt2hp—3pg)—2ffr (7—1)* —afr (p—£)* (g— 0
—ag(g—4) +0pr (r—g)* A pg—2lp—3g100—)°
~Iplhp-g0)(4-h)
= r(p—)—Up—gn(p—g)* G—H—(@—n*.
20, On aura donc une équation du quatrieme degré i réfoudre,
foit qu'on veuille dérerminer f, ou g, ou A, pour qusl'équation
xt — fx3 4 pxx - hx — r, ait une racine commune avec
I'équarion propofée x* — pxx —— gxr ——r. Mas, fi I'on
vouloir dérerminer le rerme abfolu » commun 4 ces deux équarions,

en regardant les aurres coéfhciens f, g, 4, p, ¢4, comme connus, ce-
la (& pourroit farre par la réfolution d'une équation quarrée.  On
pourra méme {uppofer d'aberd £ — o, & déterminer 'un ou lautre

des coéfhiciens, g & 4, en forte que ces deux équations

xt = gxx 4= hx 4~ r, & 2t — prx 4 gx = 7,
obticnnent une racine commune; ce qui arrivera en farisfaifant i cette
éguagon

r(p—gt=Up—gN(pr—* @ —H+G—",
d'ol I'un voit que cela fe peur faire, fans que foit g —p & h—y.

2 1. Mais la méthode que je viens d'expliquer; s'érend beaucoup
plus loin quau feul ouvrage de 'élimination: & on peur i fon aide ré-
{ udre quanriré de problemes, qui pourront érre fort imporrants, tant
dans I'Analyle que dans la Théorie des lignes courbes.  C'eft aufli de
ce cOré que je crois que cerre méthode mérire quelque atrention: car,
i elle=troir bornée uniquement aux opérations d’éliminer, je conviens
que la préférence qu'elle mérireroir fur les aurres méthodes rouvées
pour ce deffein, ne feroir pas fort confidérable: i ce néroir qu’elle
nous découvre mieux la nature de I'élimination. Voici donc un autre
probleme, pour la réfolution duquel cetre méthode pourra étre

employ ée.
N 3 Deux
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Denx éguations algébrigues indeterminées étant propoftes, trouver les
deéterminations néceffarres pous que ces égnuations obticunent
detax FacIues CoNRIRS.

22, Soit I'une de ces deux équations du troifieme, & l'aurre du
quatrieme degré.
23 4-Pus——Qz—+R=o, &z*—-paI-—ges—ro——s—o,
ol l'on demande quel rapport doit {ubfilter entre les cotfficiens, afin
que ces deux équations ayant deux racines, ou deux facteurs fimples

communs. Soient & —— &, & 3 —— &, ces deux facteurs com-
# a * 4 "
muns, & les deux équations, doivent avoir les formes {uivantes:

i=Pas—4-Qs—+R = (z—a)(z4+E)(z—4+A)

ot pad - grs =15 s = (s =0} (3 4= 65) (33 ~4~az—{= 1),
d’od 'on tirera d'abord celle-ci:

(a3 4+ Pzz -4~ Q2 - R)(z3 =4 az 4 &) —

(5t = p3i = g32 = r3 | 5) (2 - A).

ol il faur que chaques puilfances de = foient égalées entr'elles. |

23. De i on rirera les cing égalités (hivantes
P—4+a —p—+-A
Q4P 4 b — g4+ Ap aR == 1Q = s - Ar
R—4=aQ—4-IP — r - Ag IR = A

La premiere & la derniere donnent

a—p—+ A P, & & = %‘,

& ces valeurs érant fubftiruées dans les trois aurres :
A (PR — pR .r} = PR (F ) R(Q»—-—f}
AQR — gR 4= P) — QR(P — p) — RR — 7)
ARR — R# 4 Qs) = RR (P — p) - R«

D'otr
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D'oi I'on tire, en éliminant A, ces deux équarions:
0= 4 2Re (P—p) —PQs (P—p)+Q:(Q7)+R(P—) (Pr—Ry)
+R(Q—7) (R—#)
0 =Pss—R(Q—¢) =+ PR¢(P—p) 4+ R (P—p) (Q:—Ry)
~+Q: R—r)—QQs(P—p) +R(R—)?

qui renferment les déterminations requifes.

24. Siles deux dquations propoftes font d'un ordre quelcon-
que, comme
o e Piw—T . Qem—3 |~ Rem—3% - & — o,
¥ = pem—1 —— goh— 3 4y — 3 |- &c. — o,
& qu'on veuille dérerminer le rapport entre leurs coéfficiens, afin que

ces deux dquarions ayent deux racines communes, on trouvera par un
femblable reffonnement, qu'il faur tellement {arisfuire @ certe équation

(em4-P.m—t () m=2 & (o=t J—mai—Ff—fun—*——&e.) —
(ar—f—pari—f ——par—2—&e.) (sm—2—-Asm—I L [ m—4_-&¢c.)
que les coéfficicns de chaque puiflance de =, deviennent égaux de

part & d'aurre. '

25. Cr, en rendant ces termes époux, on obtiendra
m —— n — 2 Epalieds,  Mais le nombre des coéfficiens inconnus
AB,C, &c. émant — m — 2, & des autres iy Bty 1y HC. == 1 — 2,
pour dérerminer rous ces coéfliciens, on n'aura befoin que de
m —~ n — 4 épalites.  Done, aprés avoir dérerminé rous ces
coéfhiciens inconnus, on rrouvera encore deux équerions emmre les
cotfficiens P, Q, R, &ec. & p, 1|Ileﬁa:vr: qui renfermeront les condi-
tions reom&s afin que les deux éuations propofes ayenr deux ra-
cines communes.  Certe dérerminarion fervira dans la "1 héorie des
lignes courbes & trouver les cas ol deux courbes f& coupent rellement
en deux points, que ces deux interfeclions répondent 4 la méme
ablcifle, indiquée par z.
26, Aprds
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26. Aprés ce que je viens de dire, il ne fera pas difficile de trou-
ver les conditions fous lesquelles deux équations d'un ordre quelcon-
que acquierent trois racines communes. Car, fi les deux équations
propofées font

AM —= Pgm—T - Qaw—2 - Ram—3 . &

W7 o pun— * o gan— 1 rar— 3 &
on n'aura qu'i former cette équation:
(2m-Pam—1 Qum—3 | &c.) (I — aati— - Dar— S-S ) =
(ahA—pat—* ——get—2—=&c.) (37— 3 ——Arm—4 - Bom—5 - &ic.)
& rendre égaux les coéfficiens de chaque puiffance de z.  Cetre
opération, aprés avoir déterminé les coéfficiens A, B, C, &e. n, /¢, &c.
conduira 4 trois équations entre les coéfhciens propofés, qui renfer-

meront les conditions requifes, pour que ces deux équmnns obtien-
nent trois racines communes,

0,
Oy

27, De ld il eft allés clair, comment on pourra trouver les dé-
terminations néceffaires, pour que deux équarions propofées abrien-
nent quatre ou plufieurs racines communes; & ces conditions {cront
toujours comprifes en sutant d'équarions, qu'il y a de racines qui doi-

vent éere communes aux équations propofées.  Comme la méthode
ue je viens d'indiquer pour cer effer, eft rour 3 fair femblable 3 celle

qui fert & Pélimination, qui eft le cas, ol deu équarions doivent
avoir une racine commune, j'ai cru qu'elle méritoit quelque attention;
& cela d’autant plus que les méthodes ordinaires, dont on fair ufage
dans 'ouvrage de I'élimination, ne font pas {uffifantes i réfoudre les

autres problemes que je viens de rapporter.

il e

RECHER-



	Nouvelle méthode d'éliminer les quantités inconnues des équations
	Recommended Citation

	tmp.1537903609.pdf.K36WB

