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DE

RESOLVT IONE FORMVLARVM

QVADRATICARVM INDETERMINATARVM
| PER NVMEROS INTEGROS.

Au&ore
L. EVLERO.

-

'P.fbblzéma- I o _

. e

’ Propof' ita formula jrrationali vV ( axx -1 LA y)

inuenire numeros pro x fabflituendos , qm eam
~ rationalem reddant,. .

Solatio.

Ante omnia notantum eft, -hanc invefligationem
froftra fufcipi , nifi vous faltem cafus confiet, quo ea
fiat rationalis. Ponamus crgo hec cuenire cafu r=a,
eoque effe: :

'V(ouzav-F Ba-—l——fy)-—',é

§ta vt & 0t numerus rationalis, Huiosmodi autem cafbs,
vnico - cognito, innumerabiles alios ex eo denuare Imet
Ponatur in’ hunc finem . :

x_.a—l-mz et V(arx—lf—ﬁa.—l-y)__é—l—ﬂz :
A = et




5  DE RESOLPTIONE

et hiac sequatione quadrata fit :

—-aqa-i-namay-t-ammss =bb--onhy S puET
+ Ba-— Bmz .

-+ -

Cum fam per Nypothefin fit $b—ndat ﬁﬁ‘f +‘Ei!’ v

reliqua aequatio per_z diuifa dabit :

2 o~ B~ amma— e nb - nng

€X qua -elicitur ¢

20 & = 2 % [T
AR—gmm

z_._

- Quo valore fabftitito concludimis :

e )aem b s Emm
fi ponatur y = Likemmlasmnby

2 @M G { B0 - mm ) beuBimpy.

fore V(“ﬂ?x'-{"ﬁx"l"y): T nn—amm ‘
Quicunque cigo numeri- pro m et #. accipiantur , X
cafl cognito’: V{awa~- ety )=~ , iofinitis aliis
modis | formula V(wxx——Fa-4-) rationalis effici
poteft, et quiz numerum & tam negative, quam affirma-
tive, affumere licet, exploratis numeris # et &, ac pro
ubitr affumtis mumeris m et 7, capiatus

(nn-i-amm)a-l- 2mn pod=Bmm:
J.’f.__. T e LTTTE

entque :
‘ mmna+(nn+amm}b+[ﬁm

Schx);ﬁom |
#. Ad hoc ergo problenma Pluendum neceffe efks
wt aliunde vnus {altem cafiis fit cogaitus, quo formula’
propofita fiat rationalis,  Neque vero, pro- huivsmodi-

eafn explorando wlla certs xegula praefcribi poteft, cum
gtiam




FORMVLIARV M. 3

etiam dentur ciusmodi formulae , guas nullo phne cafa

rationales fieri pofle demonfiratum eft. Si enit ’verbi
gratia haec formula V' (gxx—-2) proponeetur , cet=
tum eft , nollum pumersm ratiopalem pro % inueniri
pofle,, quo ea fieret rationalis. Quanquam autem fatis
noti fint cafus, quibvs formula acxx—]—@x—{«fyh_tahs
reducionis eft capax, quippe quod euenit , quoties in
hac formula generali (p.x‘—-i—q) e (rx—d-s)tr—-u)
continetur: tamen hic non cwo , vnde cafisille, quem
cognitum affumo-, fit hauftus, five certa. quadam za.
tione , five divinatione innotuerit, Verum cum cogni-
to vno <afit inuentio infinitorum aliorum nulla  laboret
difficultate , hic potifimum ad folutiores , quae nume-

vis iategris abfoluwatur , refpicio. Cum enim valores . -

pro x inuenti per fraCtionem exprimantur , nouz imm
oritur  quaeftio , guomodo numeros # et » affumi opor-
teat , vt inde numeri integei pro x obtineantur.

Problema 1L

5. 8i @, 3, 4 fint numerti integri dati, fnue-
mire numeros integros pro x fumendos ; qui formulam
axx -~ 3y~ quadratam reddant.

So] utio.

Tterom affumo voum g@merum mtegrum 7 cons
flate ; qui quaefito fatisfaciat , ita vt fit: :
—
V(eaa-Badry)=b
2c modo vidimus ,

gnn-'[-amm)a '-s‘-zmu?:-g_ﬁmm
07— g T ’

i1 fumatur 2=

A3 ) | fore




& DE RESOLVTIONE,
fore V(axx—l—ﬁx—-{—vy) —oaemna (il M )b f
Supereft ergo tantom , vt videamus , cuinsmodi numeros
pro m.et n affumi opmteat vt hae formulae inte-
grae cuadant.  Quod- quidem ftatim fieri perfpicoum
elt , fi vtrissque denominator #n7 ~azm ftatvatur vnitati
acqualis.  Sit igitr #p—oamm—1, feu
gn—omm— 1, ideoque a ="V (amm~~1)
xifi autem fit o vel numerns quadratus , vél negatiuns ,
huic formulze femper fatisfieri poteft ; fin autem fit
wel quadratus, vel negativus , ne problema quidem pro-
pofitum refolnere licet. Etfi enim -quandoque duo plu-
xesue cafits affignari queant , tamen infinjiti non dantur,
cuivsmodi tamen hic euolui conuenit, Sit ergo a nu-
merus integer pofitiuts non’ quadratus , ac  femper nu-
meri m et # affignari poffunt, vt fiat x=V(amm+1),
quod etfi infinitis modis fiert poteft , tamen fufficit
minimos {olos mofle. Erit ergo
x—(nn—-oamn)at 2mnb— Bimm et
V{(axx-t 13x+y):2ammzzi (nn -+ st Gosmn
ficque habetar nouus cafus quaeftioni fatisfaciens. - Ex
hoc vero fimili modo , quo is ex 4 et & prodiit, no-
vus deripabitur,” bincque porro continuo alii in infini-
tum. Ponantur enim valores hoc modo pro & oriundi
fucceffive : @, oY, 4% &%, etc. refpondentes vero valor_es
formulae V(avm—i—-ﬁx-}—'}/) fint 5,5, 6%, 0™ €
ac fequenti modo bini quique _poﬁenoxes ex ~binis an-v
gecedentibus definientnr,

ol




FORMVLARY M. . 7

at = (nn-t-amm)a & 2mnb ~-Gmm; B rsamna
-{—(rzn-—}—-o&ﬂmﬂ)b - Bmn

(nn+amm)a - 2 mndt— Bmm M=oamnd

——l—(ﬂn-—i—-oamm)b‘+ﬁmn

am'-‘(rm—i- amm) a2 b +-Bmm; s 2 cermna®

. -+—(mz—-1—oumm)ﬁu+pm7z~
' et

Hac igitur ratione continuo  vherivs  progredi - licet: .

ficque ex vna folutione, in numeris integris coguita, in-

numerabﬂcs aliae jn owmeris mtegtis _quogue - chcxentur,

Coroll. 1

4 Vt lgltLIt fbrmufa mxxw-i—ﬁx—[——fy infinitis

mOdlS in fumeris integris quadratum effici poffit, me-
cefle eft, vt o neque fit numetus quadratls , neque ne-
gatiuus, ac praeterea, vt vnis cafiis, -quo ea fit quadra«
tm, vndecunquc fit cognitus.

Coroll o,

§. At'f o faerit numerus pofitfuus. tion  quadras

4

tus, tum primum quactantir duo numeri m et a, vt fit

n=V(amm—-1), id quod Iemper fieri pateﬁ. Qms»
- bus inventis, fi ponatur :

V,(qxx+g3x+y):y, | o
stque iam coguitus fuerit - cafus quaeftioni fatisfaciens

qui fit x=a et ¥y=b, ex ¢o per primam opératio=
- mém_non. folnm vows , fed duo noui, mtlemc‘ntur ob-

figni ambiguitatem. Erit quippe:
XA dmm)d - 2mnb-t=Gmm . &
J__,zamnﬂ—l—(nn»{— amm )b~ Bmm.
Coroﬁ. o s

-
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~ Corofl. 3
f 6. Si famantur tantum:fignorum ambiguorum fips-
i tioka , vt con'tmuo ad “maiores numerss fitisficientes N
- - peruenidmus , atque valores pro x hoc modo fucceffine CE
prodeuntes defignentur per .4, dt, 4% 4", 2 ete va- f
' “jores auttm pro- ¥ refpondcntes per &, &, bn &%, B etc, |
erit: \
al ""*(mz-}baﬂtm)d—{a zmné+pmm~ B = umng
(- dmm)b - B
i P *-*(#ﬁ—ia-ocmm);z‘—q-«zmﬂé'-«l—ﬁmm, BB = o ainnd
| o -4 (nn-—!;«ocmm)b‘-—{—ﬁmn
| (#n—-l—amm)a“-—_}—z A —A-Bmm; BT=2 amna™ :
e (nae amm)b“—{—pmn : 5}
. | , ete.” | g
- S Coril] 4.

b Duplzcem ergo hinc progreﬂ' jonem numErorum
2, at, b & A etc. et BB, 0% BV, 6 etc. adipifci-
mur ,” quaram. virisque continzatio ab. vtraque pendet,
- wtraque tamen' ab altera ifta- feumgl poteﬂ Vvt termini
vtrinsque _ fenfim  fine adminiculo alterins  ccntinnard
; o quéant ; formabitur aptem’ tum i wiraque- ferie quili= f
! _ ) bet terminus ex binis praccedentibus. ‘

AR e S et

. - Cotoll. .
1 : _ 8. Si goim in valore o~ pro b eits. valor Afidbs B
' ftituatur , habebitar: 3

1 - &= (nn—i-amm)a’++am‘n’ﬂ+2mm(ﬁn+amm)b ;
~ ‘ A= 2 Bmmnn-3-Bmm
Verum |

!
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Verum ex valore ipfivs &' eft :
smnb—da—{nn -+ amm)a—Bmm

quo valore ipfius amns ibi fubftituto prodibit:

A (nn-amm) a4 ammn na

- (nn-f-amm) @ — (nn-t-amm)a—f o 1 - i)

-2 Bmmnn
: ~t-Bmm.

At ob nn=—amm--1 , eft qammnn—(nn-i- oL o)

— —(nn—ammy=—1, ¢t 2 Bmmnn-[3nm{an-tcmnmn)
= Bmm(nn—amu)=Bmm, vnde fit:

=2 (nn-4-amm)d'— a2 Rmm.

Coroll. 6.

9. Cam igitur imili modo fit
a—o(nn-ommat-aliz ﬁmm etc.

Statim atque in ferie 4, 4, &%, &™ etc. duo pnmx ter-
mini habentur , Ptlml]S chlicct a vndecunque , et fe-
cundus ex formula a'= (nu~-amm)d ‘- 2mnb+ Bmm,
ex his fequentes omnes per has formulas definientur :

A =2 (ni--amm)a' —a +-203mm

=2 (nn 4 amm)a—a* - 2 Bmm

¥ =2 (mn-amm)al—al -2 Gmm.

Coroll. 7.

ro. Pari autem modo progrefio numerorum

B, ¥ B, 5™ etc. eft comparata. Primo enim eius ter-
mino aliunde cognito , et fecondo per formulam
Tom. IX, Nou. Comm. B B
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b‘—mmna%—-(nn—%—amm’)b*i‘@m”: fi: in b“‘ pro &

valor fubftituatur , exit *
= 2 amn{an—+ amm)cz——i-z}, ammANH —{2 aﬁms

e (n A amm) - Pmn ‘ |
at.ex, valore ipfius &' eft 2 o & == b (- amm)b- G
quo fubftituto fit ob nn—amm—1 '
B% = 2 (nw—omm)b* — b fimiliterque
=2 (nn g B —B°
b“’ = 2(nn—+ cny ) % — B
S etc.

- Coroll. . 8.
rr. Cum igitur vtraque feries ita fit compatita,
vt quilibet terminus ex binis praccedennbms fecundomm
certam. legem definiatur ; vtraque feries erit’ Lecurrens ,
fcala  relagionis. exiftente 2.(#n-+ amm), —i. Hinc

ergo, formata aequatxonc 25 2 (1n ~1- con 1) E—1, €iUS:

xadlces erunt :
zzann—t —l—zn“l/(nnﬂr)—-(n‘—l—mVa)

Coroll. ¢

¥2. Hinc ergo ex_ dorina ferferum recurrer-

tiom  progrefionis 4; &% a% 4™, ¥ etc. terminus. qui.

cunque indefinjte per ﬁaquenrem founulam, exprlmctur =
G- —I—,,,ﬂ)(n—knﬂ/o;)”—&—(“-{‘ = 2 N oy 2

alterius vero. fexiei &, &% 4%, ™ ete. rerminns qplcunque»

per- hanc =

a\!oc

G’—l-w“-{*ﬂ,u (7z—l—mv ) - . (n'-.mVoe)” —p

ﬁ]mIOe pro y- BUmero quocunqua integro.
Scholion.

i
"
I
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Scholion

~xy. Si hic ‘pro 2¥ fibftitnamus fucceffiue ‘ofnfies
nUmeros integros O, I, 2, 35 4» 5 etc, -vtrague pro-
grefio prodibit interpolata ,. cuius termini medii -quae-
fito aeque {atisfacient , dummodo fuerint integt. At
geperiemus : pofito

2y —0} X"} " .

2y=T} w—na-gmb- B

wy—2; KI=(nnanm)a -2 me b ~~Pusin;

y="0

wo—=nb-t-uma-i

y;:fnn-lr-wnmab—if—zamm—}—Bmﬁ.
Quae verague ‘feries eft recurrens , ftalam xelationis has
bens 2, —I; ac pro priori quidem . valorum \ipfius
x, fi terni termini confecutiui fint Py Q, R, erit

Bn— 1),

R—=20Q—P-4+ "2
at fi -in progreffione ‘valorum ipfius » terni termini fe
ordine fequentes fint E, Q et R, exit

R—2pQ—P: | _
Quodfi «ergo firerit Eﬂ‘ﬁ-——"g umetus integer , -omnes il
termind problema aeque refoluent ficque duplo- plures
obtinebimus folutiones , quam methodus adhibita fuppe-
ditanerat.  Quod autem plures locum habere pofiint
folutiones, -quam inuenimus, irde facile colligitur, quod
practer neceflitatem  primum erutarum:  formularum
n— o voitati aequalem pofuimus, cum tamen fine

dubie fiepe etiam numerator pet denomitatorem  diui-
B2 di

Bm
z
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di poffit, etiamfi hic vnitate fit maior. Qeemadmo-
dum igitur omnes plane folutiones in numeris integris
inueniri queant , fequenti problemate accuratius exa-
minemus. ‘

Problema 2.

14. Si e fit numerss integer poﬁtluus non qua ;

dratus , dato voo numero integro 2, qui_ pro x pofitus
reddat formulam %%~ %~ quadiatam , inuenire

infinitos alios numeros mtegros , qui pro X fumn idem

fint prae{htun.

Solutio,

Poriatur in genere V(axx—-pRr--~)=y, caft
autem cognito, quo x—a, efle V(aza+ Ba+vy)=4,
atque hinc in genere fractionibus non exclufis fore vi-
-dimus :

x__(nu-i-.o:mm)a-;-:ﬁnﬁ'-_}_{im?m

7THn—amm
— (ing-amm)d4 zamna-i-an
J = nR——amm .
Ism quidem , vt hi numeri flant integri, non abfolute
necefle eft, vt denominator #r—amm ad wvnitatem re-

vocetur, verum fufficit, vt fradtiones Faon op Zmr

in numeros integros abeant. Ponamus eigo effe .

BH--amm et amn
n'n»—umm"""p') nn—am‘m—'
2 QM

vode fit p—1 = E?nT—'a_mm ; ideoque

Binm_ Bmu —
nn—amm'—'aa:(P I) € s7—a A== m— épg‘

Deiade

i i P e a1
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Deinde autem ex formulis affumtis fiet
(rn 4+~amm)® —4amin® T

pp—aqq=— an—eamm)}2 ~ —
ita vt fit pp—agg-t-1 et p=V(agqg+1).
Iterum igitur vt ante ex numero ¢ binos numeros p
‘et ¢ alhgoari oportet , vt fit p=V(agg—~1), quis
bus inuentis habebitur :

a.:p:z—i—q[:-—l—”(p—-x) ety pbtagat-ifg.
Dummodo ergo fierit £ = (p—1) numerus integer, hi
valores fatisfaciunt. QLua autem numeres p et g tam
negative, quam pofitive, fumere licet, hae formulae in-
fuper tres alias folutiones ﬁJppedltant ’

x= pa— 96+N( —1); ety=— pé—o&gtz— [34
x:'-pa+qb-~(p+x>, ety=-pb-+agaitifg
x=-pa—qb—L (p-t-1); ety=-pb—aga—ifg
" Quod fi porro horum bini quicunque pro @ et & affu-
mantar , ex quolibet quatuor nouae folutiones orientur,
Hioc tamen non 61, fed tanum fex diverfie oriuntur,
inter quas adeo prima cognita x=a et y—b, et. _quae

huic eft affinis x._..-cz—@-, €t y—b continentur ; relis
quae vero quatnor fint

#=(pp-+aqq)et 2pgh-+Baq;
wzzUm—kaqmb%—zmpqa4—ﬁpa
2=-(pp-aqq)at2p96~Gpp;
I=(ppt+eqb F2apgafBpg
ex qu1bus deinceps nouae alize in infinitum muen
poflunt.. . -

By = Coro:ll_;
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‘Corol]l. 1.

3. Quodfi ergo fuerit wel: o, vel eiusmodi

numerns , vt G(p—1), vel etiam -F(p-f-1) per 28

divifibile -exifiat, tum -hoc medo plures folutiones in
integris obtinentur , guam modo ante expofito.

Qoroll 2,

16. In genere autem obfernandum-eft,, & Tafis-
fecerit cafus quicunque x=—w, tum etiam ﬁtlsﬁt&urum
gfle cafum .x= ,J,U_.E’_’ ex vtrogue enim y .eundem we-
Jorem nancifcitur. Quare -eum -hi -cafis ex dllis tam
facile eliciontur , his omiffis inueftigatio .folutionum con-
Nenjentium ad dimidium reducitur,

Coroll =

Y Releé’as ergo cafibus x=-v- ;, ‘quippe qm

{ponte fe produat dnuentis cafibus x—w, ex:caliw=a

et y—5 flatim bini reperluntﬁr«’

w=pazkgb+50p—1); y=agat pbaipy
hincque porro per operationem fecundam biri:

s=(pp-ragqiat-2pgbt-Beq; y=2apgat-( pptagq)b-Gps
quag duplicitas ex figno ambxguo numeri & ,nafcitur_.

Coroll. .

18. 8i hdiec cum §.§. 12 et 13 conferantnr

patebit omnes :has formulas in fequentibus expreflioni- .
bus generahbus contineri , fignidem pro g fucceffive

omaes numeri integri fubﬁxﬁuantur.

R T T R T T T T T

Raaeii T ki
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v= o 2aat+f+2bVa) (p-gY )43 a(zowz—kﬁ —2bVa)( p iﬂ/a)*’-
gy +w(2cca+ﬁ+2&1/a)(p+@/oz)“ il mg—}-ﬁ,—zm/cx)( -GV )
et,
ot o R
gr”—{zacz-}ﬁwzlvb’a)tp-i—q‘l/a)?"—k (wa-{—ﬁ-’,—zbl/‘oc)(p-an) e
1 trtaaate: Y g/ -lsea Bk iE gV

| Coroll. 5.
ro. Hinc igitar duphces firies pro valoribus nu
merorum X ety reperiuntui’, quac eanttém progrefio:
nis legem tenebunt Si- enim ponamus
 x=aydi a4 ee. B, @, R
= & 5I,u 51[ bIII bIV"' bV ete. S T v

erit pro altera: ar:p.z—i—gb-{—z m(p 1Y et Foqatphts G
et pro. altera: o' pa—gbt+ Z(p-1) et Poga—pb-+ifg
pro vtrague vero haec. communis. Erogrefﬁoms lex. va=
Iebit ,. vt fit .

z_pQ—-P—]— (' ——Ij et V:zp’i‘ —

C@,roll ée.

- 2o, Com fit pp agg==1%, ert (p—-}s-qu.)”" .
=(p—qVa)™* et (p—qVoeP=(p-¥gVa)™F ;-
hincque,. fi- alterae: {Ier;cs zetrorfum. continuentur, prodl-
bunt altesae. Sufficit ergo. pro altero ecafn- s feries
infiruxiffe , quae tam antrorfum, quam retrorfum, conti-
puatae omnes- {olutiones, ex amb}guuate numeri & . otiune
das, in fe continebunt, ' -
Scholion.

]




16 DE RESOLVTIONE

Scholion.

2y, Si ergo fuerit B==o, vt habeatur haec
formula : V(axx -+ )=y, rationalis reddenda , Ca=
fusque ¢onftet, quo fit V{aza+y)=5, fumtis numeris

petgita, vt fit p—=V{agg-+1), innumerabiles

alii -valores fatisfacientes continebuntur in his feriebus :
x=a,d,d M4, ....P,Q,R
y=b, 0", va Moo .8, T,V

vbi fecundi termini ita debent accipi , vt ﬁt
d=patqby i —aqa--pbh

deinde viraque feries eft recurrens, fcala relationis ex.

iftente 2 p,~ z. Erit filicet ;
a'—2pa'—a; etin genere R:sz—P
P=2ph—b; ... .. V=2pT=-5

ambae vero feries etiam' retrorfim continuari- debent

ficque duplo plures prodibunt- folutiones , - nif fit vel
a=o, vel b=—o0. Neque auntem hic in cenfum veniunt

_{olotiencs negatiuae , quibus fi fatisfecerit x —wo , etiam

fatisfacit x—=-~v. Omnes porro iftae folutiones conti=
nentur in his formulis generalibus ,

x:m(waw)(p+4Voe)“+zm(a1/a-é)(p gV a)
(ana—[—-Z:)(p—{—gVa)n- {(aVa~b)(p—gVay
Pro varns igitur numeris , qui cocfficientern o conftis

tuunt , fequentia exempla enoluamus, et quidem gene-
ralius , vt etiam coefficientis {3 ratio habeatur, pro ca-

fibus feilicet, quibus forte ;%( —1) fuerit numerus
integer. |

Exem-




! . _
| _ A
] FORMUV LA .R;‘V M. 1y

- Exemplum- 1.
' 2n. Propofita formula V(2xX-+BX4 Y)Y,
i snnenire infinitos walores inpegros ipfius X quibus: baee
Sformula rationalis euadit ; fiquiden wna Jolutio  confiet.
~Sit folutio _cogpita ¥—a et y—4b,e ob az—2,
: habebimis p= V(244 1), ideoque g==2 et p=3.
5 ' Hinc fecindi valores erunt : |

‘A—ga-t-26+8, b‘::j.;zi—:gé—kp.

Cum igitue in §. 19, fit R=6Q-P+fet V=6T~S,;

habebimus * fequentes  feries

vilorum fatisficientium et

quidem integrorum ,. fi @ fuerit numerus par:

Valores ipfius &
41
: o ogad-e2b+f
T 174 + 126403
' o9z -+ Job—4 235
577 a-+ 408514403,
2363 2 423785 +"5;

etc.

_ Valores ipfius y
BT
4atsb-+p -

2qa-+ 176463

1404+ 9963583

8164 57762043
47564-+33636-1-118903
cete. -

Tum vefo cum y cosdem retineat valores, fi pro &
feribatur —x—8, etiam hae foludones locum habebunt:

i Valores ipfius x
. —a—if
' - —8a26—
—19a-126—-203
=99 aF7065=250
— s774F 4080 =220
—~33632-23785—841 3
cic.

“Tom.IX, Nou. Comm.

Valores ipfius »

R
4a30+
3+ai17b—1-63
14044994355
816 a1 5778 -+2043

etc,

C Etiamfi

4756a-+33630+118903

S L I o .




-8  DE RESOLVTIONE

Etiamfi ergo § non fherit numerus par, timen in
Vtrogue ordine femiffis valorum 1pﬁus x  fueric numerk
integri.

Exe mplum 2
z3. Propofita forvmla V(§xx - Bx 49 )=y,

dnuenive infinitos valores integros ipfius X , quibus  baec |
formula vationalis euadit, figuidens vnus cafus conflef,
Pracbeat cafus- éognitus T==g et y==F, tum. vero ob
o= g capiatur p=V (g gg-+ 1Y), eritque g—=z ¢t
p=-=2. -Hinc pro fecundo caft habebimus :

F=zat-b4+-8 Fomgad-ebt1B,
ex quibus formentur binae ferics 1ecurrentes 5 fecuridons
has fealas relationis ¢ :

L R=4Q~P4-8; V_-:',g.'ri_s.,
wnde obtinentir '

Valoges ipfius | Valores ipfius ¥

a : 4 - +b
2a--56413 L gete2bif
Tatb-1+3 ' * 1za+t-76423
264156433 | 4544265423

974+ 565363 f 1682~ 9741 283
3620+ 2090423 | 62724 53625220
335144 780b—-225 3 23+0a+13515+3’90ﬁ

gtCn ' ? . eth

Praete-

e S LY



FORMVILARV M. 10

Practerea vero feribendo —x—8 pro x prodibunt

valores ipfius X - valores ipfius ¥
—a—if =
—244-b—} ' sa-+2b+1f
—7q A 4b—3 120-+70-+2f
—264 15610 1 452+ 260-+f
—o7a - 560—Ff 1680976+ 28(3
_g62at209b— B 627:;_—_}_—'362!1-{-—5-‘}9—3
-,-135142—.‘780&—.6;“.ﬁ 23404 135163903
- etc. etc.

Prout ergo numetus 3 dinifibilis fuerit per 2, vel 3,
yel vtrumque , hinc go plurcs folutiones in integris eli«
ciuntur. " -
Exemplum 3. |
p4, Propofita formula V{5%x- Bx-trvi=V,
Snuewive infinitos waloves integros ipfius X, quibus hatc

formula ationalis cuadat , figuidem onus cafus Juerit

;agm‘tuj;. .

Pro cafu cognito fit y —=a et y==b, et ob a==5 , quacran-
fur numeri p et g, vt fit p=V (594-+1), Fietergo
g—4 et p=—9; et hinc fecanda folntio prodibit :

YT d—og-tab--ify F=eoatpb-2f.
Cum ergo fit =184 —a-+3f et B'=r1 8u'—&,
fequentes {olutiones habebuntur ;. ' o

Valores ipfins & ] Valores ipfius y
a " 4 -
“oat-4b+tf 20a 9b-+2f3
1614 72b-16f3 8602+ 161 p+ 363
28804 1+ 1203 b-+"2B |6460 g 4= 283951646
etc. | etc,
Cs2 vbi
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vbi .pro’ quolibet valore ipfiss- & etiam poni poteﬂ

—x—k
S-chohoﬂ 1. -~

25, Cum hoc modo ex vna folutione in inte-
gris cogpita , infinitae aliae folutiones etiam in integris
eliciantur , quaeflio nafcitur , an hoc modo o:m@cs pla-~
ne folutiones integrae obtineantur, nec ne? Acinexem-
plis quidem primo et fecundo nullum erit dubium ,
quin hac methodo omnes’ folutiones integrae obtinean«
tur. Verum in exemplo tertio ~vtique dantur cafiis,
quibvs multo plures folutiones in integris exhiberi pos.
funt , quam quidemn hac méthodo reperinntur.  Veluti
fi propofita fuerit formula V(5xx--4)—y, quae

. pro cafu cogpito’ pracbet g—o et b=—=2, noftra fo-

gtio dat:

Valores ipfius x - Valores ipfius y
o | oz
8 L 18
T44 : . 22
2584 5778
“etc. . ete

Verum hanc formulam diligentins ferutanti patebit, non
folum his cafibus V{(5xx--4) fien ratlonalem fed
etiam iftis numeris pro x fubflituendis *

x¥=0, 1, 3, 8, 21, §5, 144, 377, 987, etc:
vnde Dlationum numerus triplicatur. ~ Cuius rei ratio
eft, quod ad formulam p —7V(5¢4-1) refoluendam
'poﬁnmus qd=4; wnde fit p==9, quae quidem eft im.
plicifima folatio in numeris integris, At guoniam in

S : fcala




FORMVLARV M as

(cala relationis ineft 2p, ea numeris integris conflabit ,
etiamfi p fit fradtio denominatorem habens 2, Hanc ob

rem iflas fimpliciores folutiones nancifcemut , i pona-

mus g=3%, vade fic p=§; ficque, ob a=5, fecundi
walores erunt :

A=ia 41+ 5By F=iat b4 ip
sc terii cum fequentibus per hanc legem f{uppedita-
buntur : ‘
A—gd-a4-53, HM=3P-b,
vande pancifcimur hos valores :

Valores ipfius » Valores ipfius ¥

@ —+ b '
ta £ib4+50 Sa+ 164+ if8
;a-t3ib4-4 Yad §b4+ 50
9a-+ 46413 204+ 9 b 20
Ya+57h+4iB i e+ Ve FPB
T a5+ WP Ta Wb G
161447261163 36024 161464-36 3

 ete. etc,

‘Atque hinc illae triplo plures folutiones oriuntur , quo=
ties fuerit # 4 & numerns par, ac 3 vel =0, vel pex
20 divifibile.,

Srcho'lion o,

26. Quandoque crgo plures {olutiones in  nume-
ris integris reperiuntur , fi pro p et g fiaGiones cum
denominatore 2 affumuatur, quod quando in genere
eneniat , operae pretium erit inueftigafle.  Plerumque
autem hi cafiis locum non habent, nifi fit vel B—o,

Csa . vel
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vel formola ad talem formam reduci poffit.  Sit ergo
propofita formula V(axx~)=y, cui fatisficiat ca.
fus x——¢ et yozby tum flawawr p=7T et F, fey
quaerantur fumeri 7 et #, vt fit mm=ann—-4 ot
m="(ann--4). Tum vero {olutio prima fatim,dat
fecundam ;

gI_____ma—p.nb &I_gnan{mmb

- # 2 ? .

vbi quidezn numeri m et # tam negative , quam aﬂ'i:«-

matige , qcc1p1 poﬁ'unt, Denigue his binis primis in-

ventis, fequentes per hanc regulam reperientur;
A=md—g et Me—mi—p.

In genere’ antem quilibet pumerws pro x fatisficiens

contmemr hac formuola :

o q::;;E(a'!/a—{*&)(m'*‘w“)“-i-;,@(d'Va:-&) (=t
u »

(a1’a+b) Cn-e;,m)“ac) ;(ﬂ-]fm_b)(m——z?ﬂ)ﬂ_
Quot.les igitar ma-t-nb prodierit pumerns par, neque
tamen m et » fiot pares, toties triplo plures folutig-

nes in integris prodeunt , quam methodo praecedentg,
Hae vero {olitiones ita fe habebunt ;

= oa : b= h

L o b

ﬂz :r_r;_:l-‘ = mbvifﬁ?ld

g = e 2y mnb = m— )by amus

2 - - . 2 ;!
.ﬂIII.__,(m’—- amld—- (M I b = — {mSs mjbﬂ_-a(mmeﬂ—;)ua

2 2

a:v__( —-.;mm-p-:)a—;.[m’-—:m)nb 6Iy_(m+_ m!-.g-;)bﬂ-a[m’- :m)mz

) ﬁv__{mﬁ..sm‘f..;,sm]a*(mtwm:.,;_ﬁnb er ;ms_sm:.;,sm)aq,g(m asm’—;-a)nu
p 2 ¥

£Lc.

Obfez-

LR LN S




FORMVLARY M 85
Obferuatio 1.

4. Haec altera methodus tum demum  plures
folutiones in pumeris integris foppeditat, quam priory
cum m et # fuerint numeri impares, fimulque 2 ct B
ambo vel pares, vel impares. Si enim m et » fint
fumeri pares; p et 4 eront integri , et formula
pm—"V(ann--4", essdem folutiones pracbebit, ac for-
mula p=V{agg-1). Deinde i ma--nb non
fuerit numerus par , valotes 4., " not euadent integri,
neque propteréa plores - folutiones reperiuntar, quam
priore methodo , dum adhibetur formula p=V(aggt1).
Diftingui ergo oportet eos cafus, quibus formulae
m—7V(ann-4) , numeris imparibtis pro m €t # ac-
cipiendis ;, fatisfieri poteft, id quod flatim patet fier
non poffe , fi ¢ fiterit numerss formae 4z~1x , Vel
ethim hoivs 83~1x.  Quare pro a alii numeri im-~
pares non relinquuatur , nifi qui fint formae 42--5.
Pro his . ergo cafibus minimos valores, formulae
m=Y (ann--4) fatisfacientes, fquens tabella exhibets

Si foeritfcapiatmf eritque | |Si fuerie eapiatar] - eritqne
e 3|n=1 |m= 8| |e=61p—195m—152%
aT=313|{n—=3 |mz=11)| "oc-:_dgifs:: I5i= 623 -
G 21 n:xm: 5t @::77“1‘1-::' b {77 R g
&—29\n=5 |m==27} |ac=854= om= 83 :
=37 H=~ |m= =} la==g3p== 57m—= 839 .
e=45|n=1x [m= | lquaeritur hic ratio, cur cafus
@= 53l =97 lm=—51| |37 ron recipiat valores

impares pro 7 ¢t #3. . .

[

Hic
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Hic igitor patet, fi fit ¢= 37, non dari numeros im-
pares pro m et-#, pro reliquis autem cafibus refolutio
fuccedit. Ira i proponatur haec formnla V(53xa-+28)

— y, habetur flatim =1 et b=9. Deinde ob n=7

s1 -6 arief=sso_

' — TIPS | - .
et m— 51, etit @'===T— =57 ot F=-— 415,
fen etism &«'——6; et B=—44; ct feries recurren-

tes pro x et y, quarum feala relationis cft 51, —3%,

exunt : :
x= etc. — 307;— 63 1; 57; 2906; etc.
J = etc. +2235;+ 44, 9;415; 21150 etG

Obferuatio 2.

28, Sufficit antem cafos enoliiffe , quibus in
formula  generali axx— Bxr-y fecondus terminus
deet , quoniam haec ad talem formam falua numero-
gom integritate revocari poteft  Volgaris quidem mo-

dns, quo ex aequationibus fecundus terminus tolli folet,

ponendo ¥ =y~ f’;, hic locum habere nequit , nifi

fit numerus per 2¢ divifibilis. Verim fi axxdBx+y
debeat efle quadratum , ponatur ax & —& BX -~ Y=y,
ac multiplicando per 4o prodibit 4asyr—i-4afx-r4ay
=—4a)y, :

ideoque 427y BPR—4ay=(2ax 4 B)

Quaerantur ergo calus , quibus formula 4apy+-fE-4dy

fit quadratum , indeque habebuntur valores pro x fub~

ftituendi , qui formulam axx—+ Bx-+ - reddant qua-

dratam , filicet fi fherit V(4apy—+E8—4ay)=z,
—B

z

eiit 2ax-1- 8=z, hincque x=";3~

Quodfi

s -

LA

et ca




FORMVLARY.M: . 25

Quodf € fberit numerus. par, pud 29, pofito ¢
XX 28 ¥y P, erit _(.ax—-}—z‘i)’-:ajy—}-&&-—ay

ficque formula ayy—4-dd—afy ad quadratum  eft  re-.

vocanda ; ac {i jouenimas Viayy —-88 oy JZ= &, et

ax -8 =z, et =525 vode plaumgue pro &

oupicri integel reperiuntur ; etfi enim forte 2= non
frerit integer , tamen ex vno valore % cognito , fi
modo fopra tradito qii eliciantur in infinitum , altermi
{fitem emnt numeri mtegri.  Ex guo per(picuum
eft, refolutionem formularum quadraticarsm radicalivm
Vigry—pr-+ry) nuil fimitatione affict, - etiamfi ter-
mings B plane omittatar , ficque totum negotinm  huc
redit, vt formulac huiusmodi V(axx—-y) ratiouales,
et quidem in numeris integris reddantur. '

Obfleruatio 3.

20. Tam aunotawi , formulam axy-}-ry in nu-
micris integris [ltem ploribus ac  iofinitis modis qua-
deatum  effici non poffe, nili «-fit numerus pofitiuus
non quadratus.  Exifiete autem o tali nigmero, pro-
blems non ita refolni poteft, vt pro quocungue RUMEIO
pro v affumto, folatio {uccedat: poflent enim vtique
eiusnodi numesi pro 7. dui, vt problema nullam
plane folutionem admitteret, atque hanc ob rem poftu-
fari vnam faltem folutionem coguitam effe debere, quo
ipfo cafus infolubiles exclafi. Verum dato « characte.
res exhiberi poffunt, ex -quibus dignofi liceat, wtrum
numerus it eivsmodi, qui folutionem admittat, nec
pe 2 Ac primo quidem perfpicoum eft, nollam (ol

Tom. IX.Nou. Comm, D tionem
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tionem locum habere pofle, nifi v fit oumerus in tali

formula 56— caaa contentus.  Dato ergo numero o,

formetur feries- omniumi. -HMErOrum, tam pofitivorum,
quam negatiuorum , qui 'qui‘dem‘ in formula 46 —o0za
fint conténti; ac -nifi' in hac ferle reperiatur, certo
pronunciare licet , formulam V{axx-- ) nullo modo

rationalem. reddl pofle ;. viciffim. antem, quoties 7y in
hac ferie comprehcvdltur, quia:. tome eft y—bb—aaa;

formula, awx -y fit quadratum, ponendo x—e, erit-
que V(exx—-y) =~ Haec igitur fEries, cuius qua-
fi .terminus. generalis. et bb—aza, pnmo continebit,
fomto. a——o, omnes numeros. quadratos 1, 4, 9,16,25,
etc. tum: vero. omnes. quadratos. per- = e multiplicatos
nempe :; —a;, — 46, —a'9, —al6, etc; Praeterea ip
et ¢-fierint numerk in- Bac ferie: contenti, in ea guogne
reperietur: eorum: productumr p g 5 nam cum fit p—*éb
-agaet g=dd-ace ent pg=(bd4- aacy-albe-ad),

et ob ambigujtatem fignk: hoc: produ@nm: duplici modo
eft numerus formae 44— aa g, ideoque- ftatim habentur
duae folutiones. x =be—-ad et x—bc—ad. |

Obfervatio 4.
30. Hinc: ergo confecutis {umus hoc Theorema

eximiom, quod: fundamentum fuperiornm:; fo]unonum in
fe. compleé'tltur*

5y Si fuerit ex x~-p—yy cafir x—a et y_é tum

» VEro etiam: ax ¥ —j-g-—yy caft ¥ —¢ et y = d; haec
po. formula: axx - pg==yy- adimplebitur- capiendo
x—be—-ad et y=bhd+ aac

Si

n m

[ -
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S enim fit g—=1 et 'dd=wcc--1., praeterea Vero
formnlae axa +p—yy fatisfiat cafl x—a et y=b;
qui et cafbs fupra pro cognito affumtus ; tum eidem
formalae fatisfacient wvalores: :
x—=bc+ad et y=bd+aac
vnde eadem omnino folutio conficitur , quam fupra e€xX-
hibuimus , - atqué ex longe dinerfis principiis elicuimus :
quocirca haec poftrema inueftigationis ratio -ob concin-
pitatem et perfpicuitatem -eo ‘magis eft wotatu digna.
Hic vero accedit , quod haec ratio multo latins pateat,
quam praécedens , ‘quippe ‘quae ‘ad cafom g= 1T foerat
adftria. Demonliratio autemn ftins Theorematis ele-
gantiffimi ita breuiffime € habebitz '
, Cum fit @za-{-p=>~b, erit p —=bb—caa
,» €t Ob ace—tg=dd, erit g—=dd—dcc
,, hinc ‘erit pg—(bb—waa)(dd—ace), quac expres-
» fio reducitur ad hanc:-
pq=(bd—+aac)—a(bect-ad)®
5, Quodfi ergo fuetit w=b¢4-ad ot y==bd--aas ,
Sert pg=—yy—axx, ideoque wxa-+pg=yy. -

Obferuatio. g
1. Cum igitur pro- quolibet ‘nu,merd- a formu-
lae axx-f-ry—yy numerus oy debeat offe formie
bb—aaa , numeri in hac forma contenti diligentins
eXaminari merentur 3 et quoniars, § intér cos Gccurmunt’
pumeri p et ¢, fimul quogue corum produdtim pg’
D2 -~ occur-
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occurrit’y practer nUMeros quﬂdratos T, 4y Oy 58 5

25 etc. cornmgue muliipla hegating —a, — 4 — gidy
—26 e , —25.q:CLe; IMPHMIS: nummerk mimiv iy - hae
forma. contenti fant fpedtandi qurvppe €x quibus: deln~
ceps per multiplicationem. compefiti nafcuntur..

E Sit.a===.ct numeri primi formfze bb—2aa {‘unt*

poﬁtlm +x -%;..,—%—7,-}-17,—!—23,-;31: A4t 4T
B N F 7L, T AT + 89; o 97 efc.s

rreganu1.-—r,-—z,—-'7, 1‘7, 23,-—-31: --4_1. —4’7,7

-, =73, “79’—'893 - 97 etc..

qui. practer -z et —2 emnes:in. forma. -4«-(872——}- 1)7

continentur: .
Il. Sit a—3 et numen prnm formaa bh 3@4 {'unt

poﬁnm. +x +13,,—+— 37 '+-51 -—l—‘h,,—*l— 97;
- -F-Iog, etc.’
negﬂﬁl]l:;. — ‘2’  Famlitc N -1T, --Z ) = 4‘7) 5"9: - ‘TI sai

- 83 s, — 107, etCI
qui- praeter —z et —F crmncs contmentur it~ forma

2 w41 , fiquidem. pro 7 tamr numen Eoﬁtmr qumf

negatiniy’ capidntug - ‘ : Lo
JH.. Sit a= 5 et numeri -priti formae %v-— s.aq: fant z
pofitivi-:. 45, +5, +11, +19, _-}-9.9”_}-3; + 4%,
+ 59, +617‘+TI +79:+89,+IOL etc,.
megitinis 1, —§, —Yr, —I9, =29 ~§I, —4T .

| -—59,-—61 ,---‘7r,-—-7'9._,'-——89,;—-10r et
qui practer -5 et.—3., Omnes nL fbrma IO?T—-I— T

coutinentur:

ER
R

IV. A
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IV. Sit a==6 et numeri primi formae bb—6 a4 funt:
POﬁEiHi D3, 8 4~ 19, 43, ~4-67, 4-78)

~}-9'7, etc,
negatiui -2, —-23, --29, -—-4_7’ _53, 71
' —I01 ﬁtc‘-

qui ; practer —2 €t 43, omnes in alterutra harum
formarum ; 24m--1 €L 248—5 continentur, famendo
Pro n NUMELos tam negatiuos » quam poﬁtmos _
V. Sit =+ et numeri primi formae bb—7aa fimt::
pofitini ¢ &1, 42, 429,457,153, -+ 100 etc.

negatigi: —~7,—3,—19, — 31 -—4.‘7,—~59,~—-83etc.
qui praeter ~}-2 ¢t —7 omaes in vna harum - forma=-
mm connuentur. 28n-+-x : 2822—-}-9 3 2$n+25

: Obferuat'lo' 6

a2. Hinc colligimus, omnes numeros primos g
formula 45— aaa contentos fimul in quibusdam huivse

‘modi formulis — 47 -+ A contineri , dum pro A cer-

ti quidamy numeri fubflituuntur. Quod idem etiam hoc

modo oftendi poteft : ponatut bmoapkretg-24+r&

ac formula bb—eaaa tranfit in hanc : .
4LRapp-i-4apr A-rr—4agq—A4ags—ass

flatuatur a p p +p r‘—-qg’——'q s=—n et habebimns *

© bb~caa—gan—t-rr—ass | ‘

omnes ergo mumeri primi formae bb—aaa. quoque in
hac forma 4on—t-¥r—ass contiventt ; atque ve hi

numeri fint primi , r et 5 ira dccipi oportet, Ve nue

D3 meﬂl&
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merss’ vy ~nss it vel ipfe primus, vel faltem ad & =
primus.  Primo ergo famto s=0, pro 7 fucceffiue
accipi ‘pofunt mumeri impares ad o primi, ac i 7#
“foerit .maius QUAIR. 4- 0, inde .4 toties fubtrahatur, quo-
ties fieri poteft , ¥t refiduurn fit aninus quam 4.a , et
quot hoc modo -diverfi numeri refultant, 4i ia formula
4on--A loco A collocentur. Dcmde etiam fimili
modo colhgantur nomeri €x formulis #7—a, qui qua-
tenus funt diverfi, ad’ illos mfuper adiiciantar.  Non aue
tent -opus elt pro- s 4lios . mumeros jpraeter wnitatem
affumere ; §i eaitn 5 <f6t mumerns Par, Gumers —ass
_dam. in-fornma 40w contineretur; et fi 5 effet impar,
NUMens ; —ot5 s haberer formam- —.4a N~ 4 cufus pars
—4aN. jgm in- gen continetur, ficque fufficit pro
formulis 4.@11-—}- A, quounis cafu has 4on-rr et
4on—rr—oa Enoluere , eaeque jam -omnes numeros
primos , qui quidem in formula #5—waa comprehen-
duntor, in- f& compleétentur. Num autem vicifim
omues nhmcrl primi , in his- ‘formulis 4.om——l—rr et
4 oot 7 7 — o gontenti , finmil finé numeri - formae
bb—ada? quaeltio- oft alt10r1s mdagm1s , quic tamen
affitmvanda videtur” - ,

~ .

Ob{ér»uatlo 7

33 Quo "ace aexcmplo 111uﬁrcmus ﬂit a=—13,
€t €X 4an—rr et 4an-4-yr—o onentur hae” for=
mulae- Pro- numexjs- prlmls : ST

S-r
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san-t- 1 ) san— o

52— 9 Csep—te g
. Sen~i- 25 oy 2
S Ban-b- 49=528— 3 52W ot ST =82~ T
 sap—= 8rzs2n—28| S52#- 87 =s52n—-17

52,;.-]— 121“52n+17] 52 ﬂ+!3‘;ﬁi:5?272&-2'5$
quae formulae: reducuntur. ad: has.::
gzn—l—x sen—+-3;, 52n~+—9,,5 n~+~17;452“n-{—23, ‘
521~z 25;
ac numeri’ primi’ iir his: contenti: fint ¢
o1 485 4175, 235 4295 4+ 435 +sa 5
© 6154795 41011, 4= 10335
quibus- addu debet: —-18;, tonm vero: omnes: numeri
quadrati’;; atque: ff* m(l’;g;:l:': a_dncrantpr prodicte ex: binis:
pluribusque- horumy: numerorum:,, obtinebuntur- hioc quidem:
cafir omnes- numeri:, qui prov -y fobitoti:  prodicunt:
formulam: 18 xx~ o= yy- in: numeris- integris- refolus
bilem ; €u: quxcunque* illoram: numerorom: pros 4 ac=-
c1pr1tur,* vous: primos deinde- infiniti’ numeu'mtegrl pro-
x° inueniri: poffunt-,, quibus: formula: 13 va =y qua-
dratom reddator:  Omnes: enim ifti numeri fimul i
forma 44— 1524 continentur ;. qui enim- huc dlﬂic::ho-‘
res redodtu wdentur, fonts: —r—1x 8 — 13 5 .
+ I3—65 -—13.18”,;—*3—7 -13 2% 17:15 -13 R 3
' —17::0 —13.3"%
a-—zs—a;.s —13 12} ,—{-29‘"9 -—13 2’ ,-29—*3i -13 9 :
. +43=76- 13217
7 ) '—4'37
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—483 —Ig.2% 3 s 1T 3147 — 5387 158.3

461—=23"—13.6"

— 61z 4 187 RO 14 —15:8 379 16™-15.5
I - etc.
Cum, ergo fit —x=18"-13.5, fi fserit “in=hb-13aa,
ent —y=(185-4-65af~13(1824-5 5", vnde
calus difficiliores sefoluuntur, | o
Propofita ergo refoluenda hac aequatione 1 3xx+43.79=17,

aim {it Y ==43.797=—43.—79: habebitur per com-

pofitionem ;

1. v = (14.76 4+ 13.63)" — 13 (14214 3.76)"

€Ig0 X== 294+ 228 et yT5 1064 - 819
Iy =(3. 164+ 13.10)° — 13( 2. 16 1 3. 5)7
. - ergo ¥== 82+ 'I5 ety 130 1 48
wnde ftatim 4 folutiones obtinentur. -
- Obferuatio . 8.

34. Verum non femper ex his numeris primis,
quos modo inuefligare docuimus , cum quadratis  omunes
plane numeri, qui pro oy affumi poffint , reperiuntur,
cuius rei exemplum eft cafis ez=10, pro quo valo-
res ipfins -y in hac’ forma &h—r10a contiventur;
fique fint, tam negative, quam pofitine , -fumti :

,1 14‘76:91 10, 15 » 1‘59 24, 259 26: 31, 361 39,40,
41, 49, 54, 60, 64, 657 9%, 74,79, 81, 86,89,
90, 96, 100, 104,106, 111 ,12X,124,129, 134,
135, 144, 150, 151, 156, 359, 160, 164, 166,
169, %85, 186, 191, 196, 199, 20T, clC.

| . inter
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inter qUOS MumMeEros occurrunt. primo omnes quadrati:
5.4,9,16,25,36,49,64:81,100,121,144,169,196, etc.
deinde numeri primi 31,41,71,79,%89,151,195,199, etc.
qui in his formulis continentur 407 - I et 4071 9«
infuperque accedunt produdta ex binis pluribusne horum
pumerorym,  Tertio vero practer Los adfunt npumerl
ex binis numetis primis compofiti , qui funt:
2.5;2.552.15352.83752.43; 2583 2.67;2.83;6tc-
3.5; 3-13; 3.375 8-433 3.53; 3.67; &L
5.13,5. 37, €.
At hi numeri primi, quornm femper bini funt in fe
multiplicandi , funt primo =2 e 5, reliqui vero, in his
formulis contiventur g4on-F 3 €t 408~ 13. Deni~
que eriam fecondum .regulam generalem adiici. debent
producta ex binis plutibusue numeris, qui per f€ facisfaciunt.
Tta refolui poterit haec aequatior Ioxy 4~13.33. 151 = VY
nam eft 13.53 — bb—10ga exiltente h= 27 Eta"2
et 151:—dd— 10¢0; exiftente /=31 et ¢=9. hinc-
que
153.53. x51:=(sd 4 10 acy — ro(-adiévj‘.
et x=ad-beet y—bd—+-10ac.
Deinde .cum etiam fit —13.53 =BB—10AA et
w151 =D N -10CC, hinc duae aliae folutiones re-
perinnwr.  Com autem fit —1.=3" —zo0.1", i fuerit
v =bb-10aa, et —yz=igad-b-10({ge-tb).
Solaticnes autem "hinc oriundae {unt 3 :
X = 181, ¥== 305, ¥TZ 307,
Y =657;7 1017,y = 1023, :
duae enim inter fe conueniunt, ita ¥t hinc tres tantuin
.reperizntur. .
Tom, IX.Nou,Comm;  E Ob-
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Obferuatio 9.

85. Hoc ergo cafs a="10 pro 7 triplicis ge-
peris numeros primitinos intenimus , primo fcilicet nu-
meros quadiatos omnes , deinde certos numeros primos
in formulis 4071 et 40m+4-9 contentos, tertio
autem produta ex binis certis numeris primis, qui fune
2, 5 et reliqui ex his formulis gon4-3 et gon4-13
petendi , atque ex hoc demum wriplici ordine omnes
numeri pro n idonei formanwr, vt huic aequatiomi
roxx -y —ypy fatisfieri pof.  Ipfi autem numeri
pumi in formulis 4o0#7-4-3 et 40m - 13 contenti
non conueniunt, qnia non funt formae bb—10za,
fed wmen hi numeri omnes font formae 254~ 5 aa;
Vi etiam duo iis inngendi 2 et 5. Manifeftum  auw
tem eft, fi habeantur duo numeri hwivsmodi 2 44 -5 a2
et 2 4d~5 ¢¢, eorum produdtam fore = (26d+ 5 ac)
—10(bc—ad), ideoque pro 7 adhiberi poffe. Hi
insmodi_'@tur produéta binorum - numerorum primo.’
rum , qui ipfi non fatisficiunt , occurrere nequeunt , fi
e fuerit numerns primus, fed tantum, vt hic vf
venit, fi e flerit numerus compofitns; quod tamen
etiam mon femper locuom habet, vt vidimus cafia
e=6:=—2. 3, quo numeri formae 3bb—244 conue-
niunt eum numeris formac 56—644. . Quodfi ergo
in genere fuerit ¢ =pg, et acquatio pgxx -y =py
refoli  debeat, numerns s vel effe debet numerus
quadsatus , vel primus formae bb—pgaa, vel produ-
Gum  ex duocbus numeris primis formae pbb—gaaz,
propterea quod huinsmodi predu@um eft :

(pbb-qa a}(pa’d—gcc}:(pbd”:{_—_gaa)’-pg(écigd)i
Nifi
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Nifi ergo tales numeri primi iam ipfi pbé—gaa in
forma bb—pgaa contineantur , tertius ille ordo nume-
rorum ex binis numeris primis conflatorum accedit.
Quemadmodum deinde numeri primi folitarii continen-
tur in formulis

4pgn--rr €t 4pgn-—i-r¥—pgq
ita numeri primi alteri combinandi ex formula hac:

4pgn—-prr—gss
gderinari df;ben't.

Exemplum | i

36. Inueftigentur omues valores. idonei ipfius 4,
vt haec aequatlo JOXX =y =¥ refolutionem  ad-
mittat,

Primo quidem pro  affumi poffint omnes numeri
quadrati , deinde’ omnes memeri primi in his formis
I20n—}7r et mcn—i— n—-ao coatenti, quae reducun-
tur ad has: '
I208—+-1; 12011493 T207-}-19; 1208-29, CUM -5 |
vade osiuntur hi numeri primi infia ‘200
pofitini: —-19,-}~139
et negativi: —5,~29, —7I, ~101,~ 149, ~10%
Tertio ob a==2 3.5, fami poffont producia trinorum
primorum , qui contineantur vel ambo in voa harom
formularom:
I uon—i—nrr-—xsss, II. xzorz-«l—arr—-ms:"
III. 1205 57Fr—6sy
hamum aotem binac priores eosdem numeros primos
dant, qui fint —-2.~-35, et reliqui i his formulis
E 2 contis
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continentut :

120#-7% 120%#-13; I20#~--17] 1208~57
vnde nafcontur hi numeri primi iofra 200
pofitiui » ~~2; —-3; +17; +83; +107; F113; +137
negatini : —9; ~13; —37;-108; 127
quorum binorum producta pro « capiends funt ;

+ 6, —i— 34, -t 51, +9T, —- 166

—X4y —21,-26, =39, ~74, —III, —ITg
Tertia autem formula contiset nomerumn pnmum 45,
cumre his formis @

E207—13 1208-19) I201—-209; I208—49

- ¥nde maftustur hi numeri primi infta 200

pofitiviz 5, 29, ~+71, 4101, 149, 4191
negatini; —1, ~19, —1390
At ex horum combinatione fidem nafeuntur numeri 0
qui iam ex numeris primis primitivis orwstur.  Quo-
circa omnes numeti, qui pro s fubftitui paﬁ"unt erunt
infra 2c0: '
~-1,~+4,-+9,-116,-25,--36, -|—49,—i—64., +3:,,
—~100, 4~121, ~{~144, +-169, - 196,
=5, ~1-19, —29, --7I .—I0I, ~4-139, ~149, —IQ%
=0, —14, =21, —20, =34, ~§9, -+5 1, ~T4y 49T,
~IIX,—1Ig, ~}166
“”“’203 +24-a*=30 =453 ~54y ~56, +70,+76,-80,-84.,
~95y~}-96,~104, —}-105 .

o ¥ 14,-316,~225,~126,4-130,+1536,+145,+1 50,

—156, —x70, -I7I, ~189, 195
\ ' zeliqui
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religni autem numeri omnes pro affumti. reddent
problema impoffibile. | _
]

Exemplum 2
nv. Refoluere in mumeris inbegris aequatione
sxx—+ri. I19. 2057Y
Quiz eft a==5 et y — I1.I9.29, factores hi cum
forma bb—§aa conueniunt , et finguli in ea contineri
deprchenduntar : nam 7
pro 11 eft b—4, 4 =1 ‘vnde etiam producta ex
19 ~- b—28, a—3 binis in eadem forma
29 -= b=, 4= 2 continentur

pro 11, 19 eft %b =17, 4= 4 % ergo tertium adiun.

b= 47 a=20 endo
{6= 99; a= 67
b=—159; a= 62‘;
==129; 4= 40/
Lb:-“'5291 a=234}
Cum iam fit 17—9"—~5.4%,feu b—9 et a——4 pro 1,
hae formulae infuper per 1 multiplicatac duphcabuntur,
fietque pro 1r. 19.29:
b= s591; ar—= 262

ny
pro xx. 19. 29 ft 4 »

b 2415 a= 102
b— 831; a— 3"70 b__.zosr-, a=— 930
b= 191; a= §1; a== 10
bh—r2671, a"—x:tpq. l l é-—-gaf.q.r } @I 4222

Hinc ergo iam duodecim foluuones problematis  fumus

aétl , quae fint :

E 3 - 1.
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I. a—= 65 y= 79| |VIL x= 2354; y== 529

Il ¥= 105 y= 8x| |VIILaz= 262, y= 591

NI ax== 46; y=—120| |IX. »= g90; y—= 831

IV. 2= 62; y—159 | |X. %= 930; y—2081

V. a= %8; y=m191 | | XI. w=Ti94; y—2671

VI.x=—102; y=241 | |XIL w4222 p=o4qn
ex quibus porro cum formuls 1 =9"—35. 4" coniun-
gendis infinite nouae ezeque omues elicientur: ex fes
cunda [cilicet prodit '

¥==4145 y7=920; et ex fexta x:1382;' I=—4.209
TX quinta X=I1466; y~—8279; X ofaua ¥=4722;
FY==10559 ; ficque iam fedecim folutiones fumus adepti.

Conclufio.

38. His expofitis non amplius coadi fumus ,
propofita huiusmodi aequatione adx—+y==yy, pri-
mum quafi divinando voum cafim fatisfacientem . an-
quitere, fed numerum « examinando fecundum for-
mulas modo traditas flatim pronunciare poffumus ,
vtrum aequatio refolutionem admittat, nec’ ne? ac fi
admittit , per eadem principia voam faltem folutionem
elicere licebit , quod quidem promte feri poterit, fi
numerus - fuerit refolubilis in factores non nimis ma-
goos. Verum fi numers « fit primus ac praegrandis,
iudiciom quidem folubilitatis aeque eft facile, at inuen-
tio vnivs folutionis maiorem laborem requirit.  Velumi
fi proponatur goxx—-1450=yy, quiz 1459 eft nu-
merus primus formae 120n-}-rg, aequatio eft refo-
Iubilis 5 verum ei fatisfieri fomendo x==39 ety=—zo1v

non.

o
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non tam facile inneftigatur. - Inuefligatio tamen fubleua-
tor , fi ftatnamus y_goz—!—"] , vade fit ¥x==3022
- 142-47, €t iam citius ‘reperiemus 2 =17, etr=39
ynde prodit y—=217. At fi ponamus y==30z-+13,
fit xx—=g0%z 4 262—43, promtiusque  Innenitur
x5 et y——47. Verum in numeris multo maiorie
bus labor euadit infuperabilis, methodusque certa adhue
defideratnr negotium  conficiendi : deinde etiam quod
omnes numeri primi, in fiupra allatis formulis 4 on - A
contenti, fimul fint numeri huins formae bb—aaa, ad-
eas propofitiones pertinet, quas veras credimus, etiams
i demouftrare non valeamus. In quo cum eximia
pars Theorise numerorum verfetur , qui huins generis
problemata diligenti'us perfcrutari voluerit , nullum eft
dubium., quin non contemnendas verxtates fit eruturus;
ob eandemque caufam confido haec ipfa, quae ‘hic at-
tuli, viu non effe caritma: ea ipa enim quae adhuc
funt incognita accuratius expofuiffe non parnm iguabit.

DE
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