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Aydu* -(Bi-Cududy—+-(D +Eut+-Fuu)ddy)=o,
fumto elemento du ,,c_onﬁantc.
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equationem hanc dxffercntlo differentialem ‘latiffime. - :

4 X paterc , €x plurimis formis, in quas eam trans-..’ -

o mutare licet , facile intelligitur ; _plerhmque autem -€ius-

meodi lc()m-_p‘;’{;aﬁjtur .cafus.,-aqui,icum {int ﬂeq-uation_i R‘ia- i

watianae fiiles, folitis methodis neque ad integratio-

nem, negue ad variabilium feparationem reduci poffunt,

| Primo enim, ponendo y"",ef =8¢ renocatur .ad hanc sae= E

- ' _ ~quationem differentialem primi gradus ‘

4 z"‘g: Eu‘?,fpiﬁ - 22du—t- D_;.gi:-_pﬁ —o, i :

qude deinceps ad alias fubftitutiones amphfiimum .cam- . i

pum patefacit,.  Quam ob rem non parum Anslyf

coufulum fore arbitror, fi in genere iftius acquationis By

sconftrudtionem docuero , id quod per ea, quae olim
i de zequatione Riccatiana propofui fequentem in mo- ’g
" dum praefari poserit. L
E o2, Concxpm Aautein ¢ determinari fbrmula qua- | -
i piam lntegrah pragter qQuantitatern » pouam varisbilem
;ﬁ X muoluente 2 ita st in hac integratione fola x, vt wa-
o L ~ xiabilis,

i ‘
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CONSTRVCTIO AEQVATIONIS. 15t

siabilis., quantitas u vero: vt contans,, trac¥etur. - Cong
autem. integratio, fiue anal,rt:ce fine: per conftructionem:
quadratararum , - fheric abfolata ,” quantitar. & valor qui~
dam. conftans. datus eribuitar,. quo- fadto integrale’ re--
praelentabit: finGionem: quandam: ipfins &, quae fit ex
ipfa,  quam. aeguatior propofita exigit.  Tutum: ergo

- negotium huc: redit , vt formula. illa integralis: quastita--

tes 7 et x inuoluens: inueniatur , quae: hoc: modo: tra~-

&ata: veram; valorem ipfins. y exhibeat.. .

3. Ponamus ergo- efle; y= fPdx(uA- 2™, i'm
qua formula P denotet: fanétionem: quandam: ipfus:
ab- 4 immuneny,, quam: qmdemn demum: definiri: opontet.
Quat. cum: fierit. cognita. . integrale: faltem: per: quadras -
turas concedetur ,, idque: pror guocunque valore: ipfius: ;.
quae: i integratione: vt conftans-fpectatur: Tuny integrali, -

- ita fimtor, vt pro: quopiam: valore ipfi- & tributor euas -

me(cat, ftituatar pro: xv alius quispiam: valor definitus:
et: conftans',. ab-'# fcilicet: nom: pendens ;, quo fadtor ae~
quabitur y fun&ioni: chipfam: determinatae: ipfins: »; quae:
fit: ea ipfa, qua: aequatior propofitas refolbitar:

4. Etfi aotem in idregratione SPdxlu— 2™
quantitas- & pro' conftante’ hubetur,. “tamen: eius. incre-
mentum: affignari: poteft:, quodi capit,. fii pro: & flatua~
tue #.--duw, et integ,ratioa*ﬁmiliz modo: ablolnatur:; EX;
principiis autem alibi expofitis- colligitur hoc incremens
tum —ndi f Pdxiw—+xy—"  Quare fii haec formu~
Ia: eodem' modo: tradetur,. ipfique: a poﬁ integrativnens
valor' deternvinatus: tribuatur;,. cum: f‘uerlt y=f Pa’x‘ it .1.‘)‘“"

©eriv munc, quatenns: variato # fimull g variationem: fi

bit:,, dp=ndufPdx (a2, Ac: fb porro fimilic
mode




52 CONSTRVCTIONIS AEQVATIONIS

modo differentiale ex variatione ipfiss # ortum colli-
gamus , ob dz conftans confequemur = :
ddy = n(n— 1)dy [ Pdx(u--x)"""
5. Cum igitur his integralibus modo praefcripto

Cita fumtds, vt 1pﬁ x valor quidam determinatus tribua-

tur, ﬁcque ea in meras finCiones ipGus ¥ abeant, ha-

beamus hos wvalores :

_,fPa’x(u-i—-x) ; in_.,andx(u - i
et 22 ?=n(n—1) [Pdx(a—tx)—*
neceﬁ'e eft , vt vi aequationis ' propofitae . fit
A [Pdx(u-ta)° +n(B+Cu)dex(u+x)n—=
+1z(n—1)(D-+—Eu+Fuu)jde(u—l—x Y=tz

in quibus integralibus fola » vt variabilis fpectatur, u
vero pro conftante habetur. Haec autem aequatio tum

folum locum habere dcbet, ccum poft fingulas inte-

grationes quantitati x valor ille detcrmmatus ab u uon
pendens fuerit tributus,

6. In genere autem , antequam ipfi x ifte va-

- Jor affignatur , ifta quantitas non euanefcet , fed potius

cuipiam quantitati ex # et x compofitae 'aequabitur ,

quae autem ‘ita cormparata effe debet, vt illo cafu, quo

o x valor ille determinatus feribatar , euanefeat.  Sit
1gztur R(u-—}-x)“—‘ ea quantitas indefinita, cni fupe-
rior forma in genmere aequetur, vbi R~ fit eiusmodi
fain&io ipfins %, "quae tam pro eo valore ipfius X

~quo integralia fingula euanefcentia redduntur-, quam pro

eo , qui ipfi poft integrationes tribuitur, in nihilam
abeat. Quos valores ex ipfa indele huins funétiones R
: - colligi
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5 colligi conuenit , haecque <tiam €t «caufa, cur €0s mon

flatim determinauverim, : |
' qdbww CIT VANIZDLUS , L 2

- ‘.uuZé-ugp%%lrglrltlxrer%gcefié eft, wt exprefio R(ﬂ'i‘x i
aequetur huic formulae integrali :
JPdi(ut-xy—(+Am  f-2Aux  Axx ).
~-nCu  —-nCux —+uBx ]
~4-#Bu —-n{n-1) D}
-—1—n(rz—x)Fzm ~4-n(n-1)En .
uins propterea differentiale .aequari oportet huic:
(u—]-—x)"'"*(udR+ ¥dR N
o ~+—(rz-—=1)Rdx)
Quia autem R db u pendere wnon debet, wconditiones
. fatisfacientes his .aequationibus continentur: -
. A+4+nCoA-nln—1 )F.—_.o
AR=(2A-+nC)Prdx4-n(B-(nZ1)E) Pdx
de-—l—( n—1 )Rdx:APxxdx—}—nBdex—l—n(n—I)DPd.a:
. 8. :Si walor :ipfins 4R €x fecunda dn rertia fubs
ﬁItuatur thabebiturz
.(n~1)R*-J(A+nC)’Pxx—=n(n—x )EPx+ﬂ(ﬂ—I )DP
et quia ex prima et —A-nC—=n(n—1x)¥, prodit .
- R=nP(Fxx—Ex+ D).
Deinde ob 2A4-nC=—2n(n—1)F~-nC iécunda
induit hanc formam
AR —nPdx(~(C~-2(n—x )F)x—{—B+(n-1) )
i quae per illam dinifa dac:

;;;' dR__ = {Cra{n—1)F)adxci{Bu-{n—1)B)x
: R — Fxx—Ex4-D : AR
Tom. VIII. Nou. Comm. VvV ‘ vnde




454 CONSTRVCTIO AEQVATIONIS

yade, cum R flerit inventurs., erit

- Rdsx
! P dx:—- mt B Mm—-E.‘L—'}—D)‘ >

exponens autemn 7 Per pri—-— - - qeattamars  dalnltny
. B C ¥ {{F—C)%—4+ AF) '
ynde fit # = Rt e

. . :!E -,
9. Hic plares cafus perpendendi  occurrunt, ac

primo quidem ratione exponentis 2, G is prodierit |
imaginarivs, puta #==p —+v¥—1, notandum eft, effe
g V== ¢cof Fr4 V 1. fin. Ir, ideoque 7=t cole vir

-V —1. fin.vl7), vode imaginarium exponentis ope

fiouum ad 1maginaria {implicia reducitur, ex quibus de--

inceps eorum deftructio mutua. facilius perficietur. De=
inde inueftigatio funttionis R-huc redigitar , vt fit
R . Cxd -n-B».d 1
IR==~{n—r)(Frx— Fr+P)—/forman
guae denup, ad hanc formam perducitur = |
TN Fopnas ] m  CE: de -
| R=-lr-1 P B DA (B0 i s

" integrandue denominator Fxx—Ex -1 habeat duos.

fictores fimplices reales et imacquales, am vere zequales &

tum. vero. an in huinsmodi factores fit frrefolubilis? prae- -

terea ¢ fis, quo. F=e- peculiarem: enolutionem polulat,

aos, diverfos cafts Goxfim, pertractabo.

I. Cafus quo :%E

10, Acquatio ergo: refolnends erit
A y+,—c§(E F 2 Eu)\fﬁ:’!{‘ (D But-Fin) ;—?’%:
pro. qua fi fmamus y=fPaulu-t-x]", Dabemus

PLNO: ,
3 --———F_C'i.“"‘\fff{F"-nC By AT .
ﬁﬁ-—" S ],‘_‘f_ﬂh_ja: tum, YEIG

. R—=

A N

R R
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ﬁ-ﬂ+l—'c

“"(D Ea—Fxx) - F, hincqe

—_

Pdr—:dx(D-Rg+4-Fxx) =, ita vthit
) = de(ut-x) '

{(D~-Ex—4=Fax) ->F

quod integrale ciusmodi terminis IpﬁlIS A compte‘he\nch
.-.-n.—‘-;——c

debet , quibus quantitas (u-]—x)’“'(D-Exi—Frx) . =F
euancfcat. '

1x. Quoties etgo formula BB F‘xx duos
factores habet reales , ea duplici cafi euaneftic, vnde
bini integrationis termini conftitui pofluat ; "ad hot
_autem neceffe eft, vt eius exponens —#-i- I — i, QUi

P C] i
Gt — FEVK =FJ +AF)§ fit pofitinus , quia alioguin

quantitas illa , cui formula propofita aequalis ﬂatultur,.

fion in nihilum ‘abiret. Hoc igitur cafn * confiruétio
acquationis nullam habebit difficultatern , piopterea quod

ob fignam ambiguum exponenti femper valor pofitiuns -
tribui poteft. Sit enim exponens ille ==m , et habe<

Dbitor _
4+ FFmm—4FFm-1-2AF4-2CF=CC=p

quae gequatio’ i habet  radices reales, ob termidiin
“~ 4 FFr negatinum , altera certe erit pofitiva. Queiti

caflum diligenter profequamur.
r2. Sit Diaa, Bszo et Fz=—~1, ita vt haec )

acquatio fit refolnenda ;

cud ddy * .
Ay 324 (aa—un)pi=0,

Ve . ritqus
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eritque: n=" +c+\1(:+=c+cc+m)‘r cuits valor Gmper:
eft realis a nifi A fit: quantitas negatiug mamr qUALE:
Hx -}-C) hipe: erit
P T .| Ot
euing valore pofitiuo fimta;, erit prov refoluuonef noftrac:
aﬁqua:mmsa
’fdxfu—{—x)“'(aaf-—xx)"‘“"“

— TV = +2C+CC++H

- guod. mtegrale jta: capiatur,, vt pofitor x=a’ euanef'cat

tum. vero: {fawatur a———a’ ,, €t pro-y prodibit: fl][l&.l@‘
iipfitis: # aequationi. fansf'acxens, Prout: jam fierit: pumes
rus: reals,, vel: 1magmanus » fequentla. excmpla fubxunga-«
muss

. Exempfum r. Sit C=2, et A._._--z » VE
propofita; fit: haec: acquano ‘

zudy: (an—rnu Yddy' __ ..
- 2}"""‘ az du¥ = 0%

em g1 ,, et m= T, vnde: fit o= [dk (u~t-x) et ob!'

sudy: |, (@e—uu)ddy:

—2]—]-—"—'_"-!— dE —aag— x.ﬁf
ihtegratios ipfivs: p ira: aboluis debet:,, vt pro: terminiss
sntegralis: ag—ax: enansfat,, hoc eft. it fuerit: x==a
ew x——a:. KNiet: ergo yzux—l—*rxwaz;w'aa » €E
pofito iam: R a; et y=—2aqu; . quit valor aequas
tioni! vtique: fatisficit;, et” generalivs: quidens == aur,. ex:

quos porros integrale: completum cnmturf,, poneitdo: _y:uza,.

wnde: fit

ad .
eandida-+(aa—umddi=oy fn o= —i—u(;?,f‘i’i;,“ o
‘A, . 2ud

+ddg: 2d“+a§‘f_:u__ o}, quae’ integrata: dat’

e = (Bdiuy, porTOYE: 2= pr— ﬁu—ﬁw
confequenter p==u— Buu—Baa..
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