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SVPPLEMENTVM

QVORVNDAM THROREMATVM ARITHMETI-
CORVM QVAE IN NONNVLLIS DEMONSTRA-
TIONIBVS SYPPONVNTVR.

AunBore
- L. EVLERDO.
Cum nuper demonfiravifiern , non dari duos cubos 4
quornm famma fit cubus, fine foffiiiente proba-
tione affumferam, omnes numeros in hac forma contefe
tos mm -~ mn-—-nn, quac forma facile ad hanc reduci-
tor: pp-—i—-gqg, nunguam alios admittere diuifores , nig
qui ipfi in eadem forma contineatur.  Atque hinc con-
clufi, fi forma mm-t=-mn--nn foerit cubus, aliaue
potc[’cas , eins radicem quogue numerum einsdem for
mae efle fituram 3 cui fondamento etiam 1ota demon-
flratio modo memorara jnpititne.  Cnm . deinceps me-
" thodum nouam gt maxime ggneralem expofuiffem, tres
cubos inveniendi , quorum fumma fit cubns, quae Gmnl
omnibus adhuc vfitatis facilitate longe praeflabat, mnon
folum eandem indolem numerorum, in forma mm-+mn-tun,
fen pp—- 344, contentorum, tanquam certam aflumfi,
fed etiam in euolutione folutionis fappofii, huius generis
numeros alios divifores primos, praeter ternarinm , nof
implicare, nifi qui eflent formae 6x ——3. Quin etiam
viciim affirmare ficet , ommnes numeros primos iftius
formac 6x—1 , cuivsmodi funt 7,13, 19, 31,
37, 43, etc. ita effe comparatos, vt in forma pp-i—-ggg
contineantur : veluti o
wze’g 1% 1g=174-8.27; 194" 3.5% 3 102 537 ete.
Tom, Y1II. Nou. Comm. o Q]ag




“dednd¥us ,, adi tress cubos ,, quorny- fumma 1t1dern eft cu~

lent, in: quas faepe: numero,, vel: cafly, vel poﬂ plurimay

Eifelor] THEDO R“ EMATA

Quae Theoreimata , etfi jam a Fermatxo fuerant prolatay
nisquam tamen adhuc demonflrata reperiuntur : €x -quo’
operae pretinm me factorum putaui’,. fi has- affertiones:
rigidis. demonfteationibus confirmareny, quo: fimul fupras
memoratae: demonftiationes: ad: fummuns certitudinis gra~
dum: euchierentar,. T

His: proprietatibus 1nn1tu11tur ratiocinia, qulbus fanmp ‘

bus, hinc auteny omiffis: ratiociniis- {olutio: confueto: mo= ‘
do- adornari: poterit”,. idoncis formis: pro: radicibus: cubox
rum affimendis..  Quaruny ratior etfi: non: perfpiciatur’. tas
men: in: hoc ‘Apalyfeos -genere’ problematat plerumque:
per hufusmodi. formulas feliciter: excogitatas: refolui: {0«

tentamina ,. incidimus.
Itz & tres: cobii invenirf debeant » quornm: fimma
it cubus,, poﬁus corumy: rad1c1bus: g P Eb z,, flatuatuge

T R e 8

Tome vero iftorum: cuborumy yadicibusi fequentes: forma&'
tribuantur ;: -

x___(m-an)p—l—qu fz:pﬁ-—(mf—l'—.ﬂ)@:’,
y=(mtnp—qg;.  v=pp+(m—n)q
et quoniam: locor quaternarurm: quantitatum X 1y 2 et V'
guaternae: nonae: 75, .7, P et ¢ in.calculom: mtroducuntur,,a
his. poﬁnombus Probl.ema, nen: reftringi: eft! cenféndum.-
Canme xgltur Vi problemausL cffe: operteat:
. Ky = fiue: .
(x—3) (22 xy+yy)‘ (=v z)(w—i—*uv‘-kzz)); |
pee aﬁumta& foxmaa habebituz, & :
iy




JRITHMETICA  ‘to7

xy=empren—xy+yy= (M- smm)pp-6npgqtaqd
w—zzoamg vV +vat I8 ap* =6 np p g+ (mm+3nn) 44
hisque valoribus fubftitutis optinebitur , divifione vtringue
per 2m fadta: : _ ‘
(mm—-3 nm)p’ —nppqq-+3p4'=309 ~08pp
v | - (mm=i-gnn)g
#bi cum termini medii fe vtrinque deftinant , fiet
- mm-3 iﬂﬂ_)'(j?'3 "‘4!):3}5‘g’-:a‘pgf‘.:‘gpg(p"-—g’)
‘Bic -igitur .commodo ¥fil wenit , Wt haec aequatio per
p -4’ dinidi queat,, 40 .quo -ipfo fimma wtilitas nofirarum
-pofitonum confiftit; nancifcimur cnim han¢ aeguationem
mm--38n="3pY
wode affumtis mumeris 22 et # cum altero aeliquorumm
9 vel .g pro lubitu .alter fponte et quidem rationaliter
determinatur , -quod eximinm commodum mon  loctm
‘haberet , nifi ;poftrema -aequatio ditifionem per P-4
admififet. Nifi ergo iffactiones euitare welimus , habebis
amus sdtagim - R
M M zh N
‘,4 :____,———;;TP—--—-*. s .
Aerum -etfi fractiones facile erui poflimt,, dum aeque mult-
- pla quaecupque ;radicum x , ¥ , 2 etV pariter fatisfaciunt 5 -
‘tamen ad- expreffiones -impliciores pertingemus, fi nu-
meros m et # ftatim dita affumarnus ., vt #m—— g nn pris
mo dinifibile enadat per 3, tum vero infiuper duos
contineat fadores , .quorum alter pro p, alter pro g ace
cipi queat. -
Primo igitur fatuatur m=3k , vt fiat
pg=nn-+3kk R
gt quia, vt mox demonftrabo, numeri formae m-nkk
- - o= - . . glios




e,

108 'THE‘OREMA’IA

alios non admittunt diuifores , nifi qui lpﬁ fint- e1usdcm

formae , . ponamus :
Bt - 3a2k_~(¢m+356)(w+ 3dd}
ve fir:
= cm—f—aéb et g.__cc-—f—add'
eritgne
vel rz*—cw—i-aﬁd kE=bec-ad; m__aéc-aezd’ _
veln=—ac— 3bd, k= éc-,—zzd m=—3bc+gad
Hanc ploralitatem valorum per ambiguitatem fignoruny
ita exhibere poterimus, vt fit :
m=——+ 3(bc—+ ady: n=4-(ar - gbd)
1ie0']ue diverfi valures pro m et m, fmtis pro 2, 4, ¢, d,
numeris quibuscunque, erunt _
1. m—-n—=3{bc~ad) —l—-(ﬂc—gM} ; mf-—n_ds( be~-ad)
: - —(ac—36d)
1L m»—}—n"‘a (éc—{—aaf) — (ac+3M) 3 M—1=3\ be—+-ad)
- (ae—30d)
III m—i-n=—=g( 64'——::41)-}- (ac—{——a&d )3 m—n=g(bc— ad)
-—(ac—-34d)
1v. m+n::3(5c—ad) (m:—{- 34d); m—un—=3(bc—ad)}
~F{(ac—-35d}
Hinc autem faquuntur f‘olunones quas iam dudomy  fo-
fis expofui , quare ad propofi wm yever tor, fequentes ,
propofitiones demonfiraturus,

Propof’flo L.

. Si numeri « et & now fint numeri inter T&'
pum: ; tum numeris gz~ 544 uon erit primus, fed
divifibilis erit per quadratumy maximi communis - d:m{b-.
¥S QUMEOm 4 et 6., o -

. Demong




ARITHMETIC 4 109

Demonfitratio.
Sit enim m maximus communis divifor numero-
fom 2 et &, ita vt fit a==m¢ et b=md, exiftentibus

iam ¢ et 4 pumeris inter f& primis, quia. ahoqum non

effet maximus communis divifor. Ac numerns aa-4-345
induet hanc formam : mm{cc—+ 3dd), quae propterea
certo diuiforem habet mmr.

Coroll. . |
2. Nifi ergo numeri 2 et & fint primi inter fe ,
aumerus ex iis formatns @¢@~-f-345 primus efle nequit.
Neque vero hinc viciffim coucludere licet , numenim
aa-+364h femper cffe primum , quoties numeti & et &
foerint primi inter fe.

Coroll. 2.

5. Primo autem patet, numerum aa»—!—sb& die

vifibilem effe per ternarium, dom numerss & fuerit

multiplam ternarif , etiamfi cacterum @ et & fuerint’

numer! primi inter fe.  Neque vero vnquamr forma
#4—-3 b5 per g altiorem ve ternarii poteftatem eff

divifibilis , nifi ambo numeri # et & communem’ dini~

forem habeant g. :
| Cor‘oI_I. 1.

4. Deinde etiam patet , formam ea-}-355 nu=-
-merum parem effe non pofle , nifi ambo -numeri @
et & vel fint pares, vel impares. Vtrogue sotem cafix

numens @ #-+ 3446 nox folum per 2z, ﬁad etiam  per ..

-4 erit dinifibilis. _ ,
Oz Coroll.




110 THEOREMATA
Coro]l 4

5, Non ergo datur numerus formae aa-3bk,
qui fit impariter par, fed flatim atque admittit divifo-
remn. 2, fmul erit dinifibilis per 4 Vnde {uoties hu~
jusmodi. numeri - filerint -pares , ,quateluanum tanquam

eorum factorem fimplicem, confiderare licet, etiamfi alias.

quaternarins, vtpote binarii guadrarum, non jinter mume~
yos primos f;eferatur.

Coroll 5

6. Si efgo numerus formae aa—+ 354 fit 131"1-
aus, non folum certo conftat , ambos numeros 2 et b
efle primos inter f8, fed ctiam ytrumque non efle im-
parem. Necefle igitur eff, vt alter fit pir, alter yero
impar. i o -
Propofitio 1L

#7. Si numerus formae g+ 345 per ternarivm
eft  dinifibilis , tunc etiam - quotus et numerus formag
cimsdem. o ‘

Demonftratio.

Si numetus za 345 per g eft divifibilis, nee
cefle eft, vt radix prioris quadrafi a fit mu]tlplum ter=
naril. Pommus ergo @== 3¢, € NUMErs propofitus

erit 9cc—+g8bb, qui per 3 divifis dat quotem gec4bb,

qul vtique eft numerus einsdem formac- ga-+ 355
Scholion. -

8. Notari hic conuenit “ipfiim quoque ternarinm
efe numernm formae ga— §b4, quippe qui prodit, fi
a—o et b—1. Confideramus attem has dnas formas
;m-+-3bb ct mm-—f—mw—}—nn tanquam aequmalentes,

quoniam

.
SR G et i g e 21
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JRITHMETICA 3

quoniam pofterior in priorem tranfit, ponendo #—a+b,
€ n—4—a; vnde quicquid de altera demeonframus ;-
¢tiam de altera valet. . Pofterior autem , cafu m==x
¢t n=—1, manifeffo dat g. Videtor quidem forma
- mu—-nn, i nomerorumy’ 77 €t # alter fuerit par,

_alter impar , ad- priorem’ reduci non’ pofle’, duia tum

in integris efle nequit m=—a—-§, etw=—b—a; verum
dantur” adhuc” aliae redu&iones:, ftilicet e —jim'~f-n, €t
= m; fine @ =mr~-; W, et F—n; quarum ope, i nu.
sieyoram’ 7 et u alter fuerit par; alter” impar'y format
M-y mw-f-nn ad aa-= gbo redicitors

Propofitio L.

g, St numeris formae” 2@ -+ 355 per ciﬁate'rna‘-‘

flumy eft dinibilis, tim etiam’ quotus: exitt numerus eiuse-

demy formae: aa—- 360
Demonftratio:

Diuifio formiae’ 2a—-3 b5 per 4 fuccedit’, £
veF vterque numeroram’ ¢ et 5° fuerit par’ , vel impar..
Piiori cafis ponatin” 2= 2.¢; et b=od, fetque'aa-3bF
= gco-p-12d4, vodey divifiong: per’.4- inftitutd, prodic-
quotus: ¢o-+ 3dde S
_ Sin* anten¥ vterque” numerus’ « et’ & fuerit’ impar’,.
tum: eorum;, vel: fimma;. vel differentia;. certo: erit dini~

~ fibilis per 4. Namgque; com’ tam &5, quam’ -5, fit:

niurtierus: par’, eoromhque: fumma’ fit' 2 ; hoc eftt nume~
viis impariter par’, neceffe eft, vt alter’ eoiim fit’ im:
gasiter: par’,, alter vero: patiter’ par.  Exi ergo), vel!

: S @R

[
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1re THEOREMATA
a--b—4c,vel a-b=4r, ideoque-a=4¢ 4 4: que
wvalore fubflimnto fiet o
o aa-43 ﬁ&:‘iﬁcci 8bc--4bb
¥nde, ditifiene per 4 inflituta, prodit quotus
4664~ 26@‘-_*-452’;::'(&;_{—_ €)' —-3¢a.

~ Corolll 1 -
~ xo. Hic pariter notaffe jumabit, ipfam quater-
narium  etiam’ efle numerum formae aa-+3bb, inde
refultantem , pofitis =1 , et b—1. At ex forma
anm-+-mn--nn quaternarips nafcitur, fi ponatur n=o,ect m=2,

Coroll, =2
_ 11, Cum igitur viderimus , dari numeros formae
£2--35b, qui rm per 3, quam per 4., fint dinifibi-
Jes: nunc demonflrawimns , quotos ex vtraque dinifione
sefultantes etiam efle numeros gjusdem. formae aa-+3bb.

Coroll. s,

22. Quodfi autem ambo numeri @ et 5 fuerint

- dmipares , tum guotus, ex dinifione numeri 2z~ 356b

Per 4 mafcens, erit oumerus impar. Vidirous enirn 5
quotim efle 46¢+2bc4-hb; qui, ob b numerpm.

—_—

“dmparem , gerto eft impar,

- Scholion.

13. Quod ha&enus de dinifione numerorm fora
®ae 2a-+35b per 5 ot 4. demonftravimus , idem
dcmonftrabimus de divifione per numerum quemcungue

, , - alium

it e

e e e e




ARITHMETICA 13

alivm primum formae 244365, quotum . feilicet inde
oriundum pariter fore numerum eiusdem formae. Hune
in finem, vt breuitati confolamus , denotabunt litterae
P,Q,R,S etc. numeros primos formae aa-}-8bb,
inter quos tamen etiam quaternarfum referemus, etiamfi

non fit primus, propterea quod binarius ab hac' forma.
eft excludendus.

| Propofitio IV. |

4. Si numerus formae aa-1-355 eft divifibilis
per numerim primum P—pp-i-3 ¢4, tum quotus eft
ctilm numerus ejusdém formae. '

Demonftratio.

Si aa-}-3bb eft dinifibilis per pp-+-1347, tum
etiam zapp-i-364pp per eundem eft dinifibilis, item-
que zapp~-3aaqq; quare etiam horum numerorut
differentia 3aaqg-3bbpp, ideoque et aaqq-b4ipp
:(aq+i:p)(szg-5p). Cum igitur gpp-t+3 ¢4 fit nu-
merus primus , necefle eft, vt alteruter iftorum facta-

- rum, (cilicet vel ag-kbp,vel ag-bp, fit per pp+344.
dimfibilis. Ponatur ergo pro vtroque caft a4 - fp—m
(PP 344); hincque fiet | '
a= =L 4 B —gmg—- Fmp-0)
Verum quia 2 eft numerns integer , €t p et g numeri

~ . inter fe primi, necefle eft, vt #p-+ & divifionem per g

admittat. Ponatur ergo mp §-&— J-ngq, eritque

 b=mp-ng et ae—zmg-np

Cum jgitur numeri # et & meceffario hoc modo expri- .
Tom. VIII. Nou. Comm. P . mantur ,

i’




114 THEOREMATA

mantur , ﬁqmdcm numerus aa-\-gbb per PP+3 qq
fuerit divifibilis , hinc obtiaebimus ’ :

aa- 3lvb_smmpz>+9mm44+3’“2444*”"}’?
=(pp—+899 (nn—3 mm)
vnde patet, hunc numerum, - per numerum  primum

P—pp-34qq dinifita, pro quoto dare nn——-3mmy
hoc eft numerum formae @qa—-365. .

Coroll. 1

15. Quoties ergo numerus formae g4 - § 45 di-
viforem primum habet P—pp-i-344, quots eft
numerus formae nn—~g3mm. Vel, quod eodem redit,
i numerns ¢z—~ 3 44 conftet duobus factoribus, guorum
alter fit primus P—=pp-- 344, tum ctiam alter fador
five - fit - numerns primus, finé compofitus, erit numerus:
formae nn -3 mu.

Coroll. 2.

16. Si.jgitor numerns aa-3- 355 “duobus cons
flaret factoribus, quorum alter non in formann—-gmm

contineretur , tum alter certe non erit primus formae

Pp--384¢
Coroll, 3.
17. Ex demonflratione patet, quomodo inou-

merabiles numeri 22355 exhiberi queant ; qui

omnes fint dinifibiles per pp-+-3 44 ; ciusmodi nempe
numeri obtinentur capiendo |

a=3mg+np et b=mp-t-rng
' | . neque
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neque hic amplivs opus eft , conditionem adiecifie , ¥t
PP+ 344 fit numerns primos 3o quoniam his  valo-
ribus affumtis in genere fit ea~gob=(pp-t+344)
(18- 3 mm),

Coroll. 4.

18. Hinc igitur viciffim intelligitur , fi duo plu-
resue numeri quicupque formae zz—-3545 in & inui-
cem multiplicentur , produétum femper fore numerum
eiuisdem formae.  Quod enim de .producto duorum
valet , facile ad produétum -guotcunque falium numero-
rum extenditur. '

Scholion.

1o. Etiamfi autem verum fit, produGtum ex
duobus numeris formae 2@~ 344 itidem effe nume-
rum einsdem formae, tamen hinc per legitimam con-
fequentiam nondum inferre licet, fi -numerus formae
wa—+-3bb diniforera habeat quemcunque pp-i- 344,
tum etiam quotum eiusdern formae effe faturom : ta~
metfi enim et hoc verum fit, tamen peculiari indiget
demonfiratione mox exponenda. FBiusmodi aatem con-
clufionem illicitam effe , vel ex hoc exemplo patebit 3
cum productum ex duobus numersis paribus fit numerns
par, £ quis inde concludere vellet , numernm parem-
per parem dinifum quotum etiam parem effs praebitu~

. rom, is certe falleretur.  Demonftrationem ergo hu-

ius veritatic a duifore primo formae pp—+344 fom
exorfus , quae conditio eatenus demonfirationem afficit y
quod absque ea perperam concluderetur , cum pro-

P2 | ducum

~
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dufom (zq -+ bp)aq—5bp)- Gt diifibile , alterntrum

" faérorem - dinifibilem effe debere. per pp-i-344- De.

inde vero etiam €x e€o, quod p et 4 fint “numeti
inter fe primi, derinauimus produdi p(mp - &), quod
per g eft divifibile , factorem mp & per g divifibi-
lem eflc debere ; quae pofterior conditio cum priore
neceffario eft connexa. - ‘ '

Propofitio V,
s0. Si numerus ga-i-gbb fuerit divifibilis per
produ@um ex duobus plaribusue numeris primis formae
pp--344, tum ctiam Quotls erit numerns eiusdem
formae, puta -3 M. ; =

. Demonfiratio.

~ Sint enim P, Q, R, etc. numeri primi format
pp-1-34¢, numerusque da-~3 kb dinifibilis per pro-
du@um P.Q R. Sit M quotus inde refulcans, ita vt
fit aa--355=MPQR. Cum igiur fit aeczb?
—MQR, erit per prop. praec. MQX numers eius=
dem formae. Ponatur itagque MQR =¢¢ 4~ 3dd, erit
F—':-'—-"Q}d—é — MR ; ideogue, ob eandem rationem, hic
quotus MR numerus einsdem formae ftatuatur, itaque
MRzee+3ff, et cum fic e oI/ — M, erit pariter M
numerus formae #7-- 3 wt. '

Coroll. 1 R

21. Si ergo numerns za-+-3&6 fuerit pro--

‘duftom ex numeris quotcunque primis P, Q, R, S etc.

formae




AJRITHMETICA i1

formae pp-i-3 g4, et practerea DUMELO M, ita vt fit

aa—-3bb=MPQRS, certo affirmare poterimus, hunc

pumernm M effe eiusdem formae few M=—n# g ms

Coroll. 2.
22, Quodfi igitur numerus ga-+34h5 voum has
beat factorem A, qui non fit numerus formae #3517,
¢um alter fa@or neque erit numerus primng formae.
pp -+ 344, uneque produétum ex . duobus - pluribusue
huiusmodi numeris primis. ' N

Coroll. 3.

29, Eodem ergo cafn fi ponamus tztz—]-sE:b':AB;,
et A mnon fuerit numerus formae nn--3mm; tum B

ynum faleem faGorem primum compledetur ; qui non
erit huius formae. Nam fi B eft numerus primus ,
sion erit formae pp-+- 344, fin autem non eft pri-
mus , quia non ‘ex meris numeris primis formae

pp—+34¢g confiabit, vnum ad mipimum factorem con~

tinebit , qui non fit einsdem formae.

~Coroll. 4. |
24. At fi exiftente a2+ 366—AD, fadtor A
pon fuerit numerus formae na—t- gz, tam vel ipfe
erit numerus primus, in hac forma non contentus , vel
faltem factorem implicabit primum, in hac forma non

‘contentum ; fi enim A ex meris numetis primis for-
mae pp-i-3¢¢ eflet conflatns, ipfe foret numerus eius~-

dem formae, | o o
P3 ‘ - Coroll.
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Coroll. s.

- 25. Hinc fequitur, ﬁl'numcrlis ad-—8585 youm
‘habeat fakorem primum in forma pp-+-3 44 non con-
tentum , tum eum infuper certo adhuc aliuim faGorem

inuoluere , qui .aeque non in hac forma pp+3gg-
gontineatur. :

Coroll. 6.

26. Ita fam ante vidimus, fi numerus az-i-345
fit par, fen fattorem habeat 2, qui numerus non eft
formae pp-i-344, tum eum infuper eundem fa&orem
'z complecti , feu non folum per 2z, fed etiam per 4
£ffe divifibilem, ' ' :
Scholion.

247. Exhiberi quidem ~poffint fumeri formae
aa-1-3b6b, qui per numernm quemcunque N fint di-
vifibiles , etismfi N non fit numerus formae pp4-344 ;
«dom feilicet pro @ et 4 muhipla’quaecunque huius no-
meri N accipiontur : ita pofito ex—mN, et s—=sN,
mumerts 2e-+ 3566 =NN(mm-3-3n4), non {folum
per N, fed adeo per eius quadratum NN, fit dinifibilis;
hocque ergo cafi vtique duo adfint fadores N et N,
quorum neuter in forma pp--gg4¢ ‘continetur , Vi
§. 25. oftendimus. Vermmn fi 2 et & fint numeri in-
ter {e primi, hic cafus locum habere nequit, ex quo
merito dubitamus, num aumerus inde formatus ae-+358
practer binarium vllum admittat diviforem , qui non fit
formae pp-1-344 ¢ De binario quidem hoc. negari me
quit, com quoties ¢ et b fuerint numeri impares am-
bo, diuifio per 2 fuccedat, at vero mm infiper binas
- riig
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rins ineft , qui cum illo conion@us pracbet faorem 4,

quafi fimplicem fpetandum.  Diligentins igiter exami-
nandum reflat, vuum, dum et 4 {unt primi inter fe,
numerus gz~ 346 habeat vllum diviforem  primum ,
qui non in forma pp- 3§ g4 contineatur, nec ne? quod
quidem cffe negandum mox rigide fum demonftraturus;
in quo negotio autem probe eft cauvendum , ne cafus
binarit , quem eXcipi oportet, in demonfiratione quic~

quam turbet. ‘
Propofitio VI

28. Si daretar npumerus primus A, in forma
pp-+34¢q non contentos , qui eflet dinifor  cuinspiam
numeri a4+ 344, numeris 2 et b exiftentibus inter {o

~primis, tum exhiberi pofler alins numerns primus prac-

ter binarivm, minor B, in forma PP +3qq paiiter non
contentus , qui etiam futurus effer divifor cuinspiam no-
meri formae a4 -+ 3 b6, in quo numeri ¢ et & itidem
forent inter {e primi.’

Demonftratio.

Quia @ et 4 funr numeri primi inter fe, et
@a-+-364 per A duilibilic -ponitur , erunt i quoque
primi ad A, Si illi oumeri effent maiores, quam A,
flatui pofler e—=mA 4-¢, et b=nA +d, vt numeri
¢ ¢t d, qui pariter tum iater fe, quam ad A, fuwurd
effent primi , forent femiffi ipiss A minores, fcilicet
¢<:A et d<iA , qua A, vt pote primus , et m-

par , calum emm quo A=—2 hing excipimus,  Prodie.

ret autem hac pofitione

aa - 355:mﬂzAA__—i_: 2mAc'+ca'—l—3 mAA—+ 61 44 add

hincgue
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hlncque obtineretur numerns ¢¢ - § 44 minor, quam AA,
qui effet per A dmlﬁbﬂls, et quotus foret mirior, quam A.
Com igitur A fir. per hypoxhcﬁn nuwerus in - forma

: pp—g—sgq,,noq _contentus , - vel’ 1pﬁa quotus, fi fuerit pri-- |
' mus, non erit nomerws formae pot 34 4, vel, i it com-

~ pofitus , factorem habebit’ primum- in hac forma non
contentum. .Sit B vel ipfe quotus. vel ifte eius factor ,
eritque. certe B<A ex quo.daretur numerus primus B
Tninor, quam A, in forma pp—-3 ¢4 non contentus ,
qui effet divifor numeri c¢-4- 344, exiftentibus numens
¢ et 4 inter fe primis. .

Dico aatem hunc numerum primum B a binafio

. . . .z dd ; . .
fore diverfom. Vel enim quotus =525 foret impar.,

vel par: et caf priori binarius in eo non continesstor ,

ficque numerus B non effet 2. Cafu autem pofteriori

‘quotus binarium quidem , atque adeo qusternarium ine-

volueret ; vnde cum 4 fit numerss formde p p~—344, ,
necefle effet, vt ille quotus alium infuper facorem- o
primum in forma pp-+ 374 non contentum implicaret. )
Vel fi ¢¢ 3 dd eflor per 4 divifibilis, quod eue-~ ;
niret , fi vterque numerus ¢ et 4 eflet impar , eius qua-

drans (¢cc—-34dd) ad formam ee —-3ff reduci-pofiet, -

quae cum per A etiam nunc foret diuifibilis,” multo
magis quotus ff—"':-fo implicaret fatorem primum impa-

rem in forma pp + 3 44 non contentur.
- Propofitio VIL |
. 29. Ompes numeri hoins formae ae-+366 , fi-
qmdem 2 et b fint numeri primi inter fe, practer. bi- N
narium nollos admittont dinifores Primos , mﬁ qui ipfi /]
i forma pp-i-34¢ contineantur. Demon- '
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Demonftratio.

Si enim numerus quispiam formae 22 -+~ 3 bb ha-
beret faGorem primum quamtumuis magnum A qui
in forma pp—-344 non contiperetur, €x co inventri
poffet alius numerus primus B, minor qusm A, nec in
forma pp-+-34q contentus, qui pariter effet diuifor cu-

juspiam numeti formae e2—-3 55, exiftentibus z et &

numeris .inter & primis ; atque ex hoc oumero B G-

mili wodo alii C, D, E continuo minores eivsdem .

indolis inueniri poffent, haecque diminutio nunquam ter
minaretyr , neque etiam voquam ad binariom perueni-
retur. Cum igitur exhibitio numerornm integrorum cons
tinoo mimorum inuoluat contradiGtionem: fequitur, prae.
ter binarium nullum dari pumerum. primum in forma
pp--344g non contentum , per quem vVius numerns
formae aa--3bb dinidi queat , exiftentibus 2 et &
numeris inter’ f& primis. S
L

Coroll.- I.

30. Omnes ergo diuifores primi, qui conueniunt

numeris formae aa-t-gbh, fiquidem a et b fint numeri

inter fe primi, ipfi in eadem forma pp-—-344¢ conti-
nentur; dummodo hinc binarins: excludatur.

- Coroll. o

31. Si igitur numeri primi in duss clafies difiri-
buantor , quarum prior contineat eos, qui fint. formae
pp-+3494; polterior vero eos, qui ad hanc formim

Tom. VIIL. Noo, Comm. Q -reduci
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reduck nequeunt i omnes numert hojus: pofterioris cfafis
ex ferie diuiforum. nUMErOLumh formaa ag-t—30b ex-
cluduntur,

C drp. 1. 2.

g2, Nifi. ergo: numeruss 2az-+-35b, exiftenti-

bus: @ et & numeris inter f& primis ,, ipfe: fit: piimus ,,

erit. is, produdum:. ex: meris numeris primis formag:
pp-+3 445 dummodo quaternarius: etiam. inter hos
pumeros referatuc:.

Scholion.

" g3. Quod produé'i’um‘ ex: duebus: pfunbusue nie--

:mensm formae pp~i- g q¢ iterumi i forma: @q -t~ 344
_contineatut',, fiprai oftendimus;;, indeque: ergo: patebat, fi

P, Qs R, S, etc.  denotent: numeros: primos: in - for=
ma pp -+ 344 contentos, prodinum: ex: quotcunque’

 huinsmodi numeris. B, Q;,,R., S;. ete.. femper: ad formam:

a4~ 3 bb tenocarii pofie..  Nunc autem hinjus propo=
fitionis. inverfamy demonftrauimus., qua: patet’, RnUmMeros:
formae aa—- 3 b& nullos. alios- factores admittere, nifi

-qui. ipfi. fint: numerii formae: p -+~ 3 ¢4 ‘Hic quidem

affumfimus,, numeross & et & i€ primos: inter fe : fin

. autem- nom effént: primi’,, fédl maximuny haberent di-

viforem communem: #2, V& fitt g =mc, et b=md,
tume numerus: aa—-i—-ab&__mm(w—}—sdd) pnmum
‘Thabebit: factorerm: quadratum mamp, cuius radix poteft:
effe: numerus: quicundue-,, practcrcaa vero' alios: nom: ins.
voluet:
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woluet fadtores primos , nifi qui dpfi fint formae
pp-+3494- . S
Propofitio VIIL |

34. Omnis numerus primus formae pp-+374,
fi per 6 dividatur , relinquit vnitatemn , feu in forma
numerornm 67— 1 continetur ; eXcepto ternario, qui
ctiam in forma pp -+34¢ continetur.

- Demonftratio.
Cum pp—+-ggq fit numerus primus, quadra-

- tum pp per ternarium non eft divifibile, fed per 3
~ divifam  relinquit 13 quia ergo 3 ¢4 divifionem per 3

admittit , fomma pp—-5¢4 per 3 dinifa refidoum da-
bit == 1 eritque propterea numerus formie 3w I,
Cum autemi pp—=3g4 fimul fit numerus impar per

hypothefin, neceffe eft , vt  fit numerus par; vnde,

polito m=—=2n, formula 6€n-~1. omnes complectetur

nomeros primos in forma pp-4~3¢g contentos; e€xX-

cepto fcilicet ternario ipfo., cuius fingularis eft ratio.

Coroll. 1. - =~

35. Quis omnes numeri primi, exceptis 2 et 3,

vel in hac formula 6#-}-1, vel in hac 62— 2, conti~

nentur , euvidens cft , pulios numeros primos pofierioris
formae 6n—1, in forma pp-i- 344 contineri.

Qs . Coroll.

e
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Coroll. 2.

36. Hinc omines numeri primi formae 6n—3x
qui funt : o - ‘ '
5, 111_17). 23, 29, 41, 47, 53,59, 71, 83, 89, ¢etc.
ex diuiforibus numerorum formae 2a-4- 355 fune exa
cludendi, feu nullus numerus huil_is formae ag--- 344,
dumy’ quidem fint 2 et & vumeri primi inter fe,, exhi-
beri poteft, qui per vllum sumeruin primum formae
on—x fit divifibilis. :
Scholion.

37. Vtrum sutem omnes numeri primi alterins
formae 6n~+1 , qui font : - .
7, 13,19, 31, 37,43, 61: 67,73 79, 97. etc.
fint divifores numerorum formae ¢2—-354; feu, quod
codem redit, an omnes in forma pp—+ 344 con-
tineantur ¢ ¢x allatis nondum affirmare licet.  Inde
enim tantum cooftat, omnes numercs primos formae
pp-+34q fimul in forma 6#--x contineri, et pro-
pofitio inuerfa peculiari -indiget demonftratione ; quae.
ita concinmari debst, vt, propofito numero primo
formae 67— x quocunque , oftendatur, femper quem-
piam fumerum formae 24—+ 346, in quo @ ‘et 4 fint
numeri primi inter &, exhiberi pofle, qui per illum

numerum 6#n-4-1 {it dinifibilis: in quo negotio loco

formae aa—-3bh etiam haec fF—+ fg -+-gg illi aequivav
lens accipi potet. Si enim numerum f et g alteruter,
puta g, fuerit par, erit ' '

- FEfe+ag=(f4ig) +3(&)
fin
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fin autem vterque fit jmpar, exit tam f—l~£‘ 1 quam.
f—g, numerus par, et '

ﬁ"+fg+gg (f+53+3
Quodfi ergo exhiberi queat numerus Jj‘" + fg+gg per
numerum primum 62~ I. dinifibilis , ira vt f et g
fint primi inter fe, fimul conflabit, numerum 6# I
efle numernm in forma pp-4- 3 g4 contentum ; id quori
in fequente P[’OpOﬁthDG demonﬂrabzmus.

PI‘OPOﬁth IX

38 O'nms numerus primns formae 6 n-—i—-: I' T
mul in hac forma pp—~3 44 continetur.

(f+")

Demonfiratio.

" Tam dudum demonfiraui , fi 6n—f-T1 fierit nu-
merus primus , per cum, diuifibiles efle omnes numeros-
in hac forma &% —5% contentos, dummodo neuter nu-
merorum 2 et b feorfim per 6n—-~I fit diuifibilis.
Cum igitor in fiGores refoluendo fit

_ﬂbﬁn:(aznﬁ_ 5:1‘! ) (am__i__ ﬂmbﬂ'"{—‘ 5441) -
alteruter horum fa&orum per 671 fit dinifibilis ne-

cefle eft.  Quodfi ergo dentur cafis,  quibus - factor
a™—5"" non {it divifibilis per 6n~4-1, vt tamen, ne-

- que 4, neque b, per eum ﬁt-diuiﬁbilis,,iis cafibus certe:

alter fador a* -4 456", hoc eff numerus for-

mac ff--fg-+gg, per 6n4r ert dinifibilis, ideoque
numerus primus 6m -1 foret in forma Pp-i-384g

- contentus, Demonfirari igitur debet, dan cafus, - quibus:

Q3 - - forma.
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forma &~ }** non fit dinifibilis 'per 6 n=t~1. Ad

- hoc_ efficiendum fimo b::, et oﬁcndam ﬁerl non
pofle, vt omnes ifti numeri :

27— -1 42— 1; 5“"~1,-:a....{6n)»-1'

 fint per 6n4-1 d1u1ﬁb1les ,» VoI quidem pro 4 omnes.
numeros ipfo 6441 minores, Jdeoque primes ad eum,
affumi pono. Nam fi omnes hi numeri per 6541

effent diuifibiles, eorum etiam differentize, cum primae,
tum fecundae , et fequentes omnes, per & n+ 1 effent
divifibiles , 1deoque etiam differentiae ordinis 2#, quae
fint omnes conftantes, et hoc modo exprimuntur;

W zﬂ. ln+:'ﬂ[zn—:) an_ anfzn-—)!{ 27— 2)
1

ez 4 —_'_:t—z g 52“";‘ (2+2ﬂ)“
vbi , cum fit 244 2< 65, nullae poteftates numerp-
rum per 6 #-+1 diniibilium ingrediuntur,: Aliunde autem
conflat, differentiam ordinis 2n efle 1,2, 3. 4.. . ... 21,
quae , cum cert€ non fit per 67— 1 diuifibilis , mani~
fefto indicat , reperiri adeo inter- hos numeros ;

2thet ) g 34715 0 v (2 2ner

vnum , vel etiam plures, qm non fint per 6p—-x
digifibiles.  Dum "~ autem ‘vnicus , detur huinsmodi nu-
merus @*"~1 per 6#-1% , non. d:u:ﬁbxhs per- eum
erit divifibilis 2" gt x , hoc eft numcrus formae
J+f5+g%, in quo neque f, neque g, fit pes
G7n-t-1 - diuifibilis. Confequenter nUMErus  primus
6n+: cﬁ formae P399

Schohon.’l

-89- Omnia ergo, quae cum in demonﬂratlom,

Theorcmans , 1on dari duOs cubos, quorum fiimma fiz
\ ; cubus,

AU e

e R

i
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cubus, tom in folutione problematis de inpeniendis tri~

bus cubis , quorum (umma fit cubus , affumieram , iar-n‘-
plane rigide funt. demonftrata, Affumleram autem pri=
mo., numeros formae aa -85, fen fAfzr-tg8,
nullos admittere divifores primos, pifi qui ipfi fint
einsdem formae, deinde omnes numeros primos iftius

formae fimul in formula 6#—-4-1 contineri, ac vicis-

fimxr omnes: numeros primos in formula 6 #-- 1 cofi-
tentos , fimul eflé: numeros formae pp-+-3¢¢. - Quare
munc, tam' illa demonftratio, quam folutio, pro per-
fe@is funt habendaé. Interim' tamen fiteri cogor, in
Iac de matura numerorumy Theoria plurima  etiamnum
defiderarii, acque Fermatii demonfirationes deperditas
fine dubio multo profindiores fpeculationes in fe effe

complexas:  Eo' eniny modo, quo' viis fum ad de-

monftrandimy,. fimmam! dworumy  cuborum’  nunquam
pofle effe cubume; nom perfpicio'y guomodo' démori

ftratio ad' poteftates: altiores: extendi. poffit 5 cum tamen: .

Fermatius demonfirationem habuerit',, neque’ {immam:
2"+~ 6", neque differentianr g"— 4%, nutiquamy efle’ pox
teftatem. fimilis: exponentis ¢%, quando: exponens 7 firew-
rit: bimario' maior;.  Démonftrandumy ergo’ effer, hang
aequationem: ¢~ %= ¢" in: rationalibus nunquam  lo-
cum habere ‘poffe ,. {tatim: atque exponens #° binatinm' -
fuperet’,. nif: vous: numerorunt @y, & ¢ euaneftat. De~
inde" etfi: demonftrani’,, numeros: primos omnes: formae:
6n—-¥ efle in formula pp—+~ 3 g¢' contentos ,, tamen:
fimli modo demonfirare non' licet ,, numeros primos:
formae 873 femper in forma pp- 244 contineri,
quod: tamen- aeque efl certum, et a Fermatio demons
' ' ' ftratum..
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fratum.  Succeffit mihi. quidem demonfiratio, quod
pumeri primi formae 4#-4-1 fint omnes duorum qua-
‘dratorum {ummae , firnilique modo. demonfirare poﬁﬁm,
. omnes numeros primos formae 8#-4-x fimul in ~ for-
ia pp-+=2g4q contineri{ verum plurima eiusdem ge-
neris theoremata proferri poﬂ'unt aeque. ‘vera , veluti
quod. omnes numeri primi vel huius formae 20441,
.vel 20n--9, fimul in formula pp -5 44 continean-
tur, et huiusmodi plura alia,. quae tamen nondum
video , quomodo demonftrari queant Ex quo Theo~
- tia numetorum nobis adhuc maximam partem abfc0n=
dita eft cenfénda.

CON-
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