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3 )0 g 5
DE

PROBLEMATIBVS
INDETFRMINATIS QVAE VIDENTVR:
PLVS QVAM: DETERMINATA.

Auéore:
I, EVLEROG:.

Ymnia probleniata’, quie’ it Analyfi Diophantaés:
" proponi’ folent’, effe indéterminata,. vel' ipfa rei’
natira  declarat’;  etfi enim’ plures eiusmodi - quaeftiones-
occartdnt’, quae non’ nifi' vnicarn: folutionem - admittunt .
veluti™ i quaeratur cobus’, qui vnitate” au@ns faciat’ qua-
- dratumy, coi guaeftioni praeter cubum 8 alius nullus <
tisficere * reperitur ;. thmen’ né tales quiderfi’ quaeftiones+
ad ‘problemata’ determindta’ reférri conuenit, propterea:
quod methodus' eas réfoluendi' totd ex ratioiie: problema--
tam indeterminatorum - eft’ pétita’, atque” cafui’ potiffi=
mum - finguldri” tribuetdum * videtur; fi* vhica folutio tantuny®
locumi Hibeat:  Qpetmadmodum etiamy non’ defimt! ejtiss
modi quaeftiones, quie plane nollami foldtionen admits
tant, quae tamen nihilo minus quaeftionibus: iddetérmi-
natis reé annomerdntir' ;" anté’ enind quari  certiores:
fierimus fi@i, nillam’ difi’ folutionem’, . id quod- ope-
ratio vlusque 'methodorini démum’ declarat-, - eas pro’®
indetériminatis' ominino" abere” débemus ,, noftram que i+ -
veftigitionem™ perinde adornatré’,- a¢’ fi. infinits {olutin. -
nars’ multitedo -daretvry  Id- fi-quderi debeant” teid quas
L g: - dritd,,
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drata , quorom fumia ficiat feptem , nemo dubitabit ,
guin Daec quaeftio indeterminatis fit accenfenda , etiamfl
deinceps  inneftigatione  pera@a - impoflibilitas folutionis
manifetto fe prodat.  Quando igitar hic de. problemna~
tibus indeterrainatis tractare conflitui, quae plusquam
determinata videantur ; ne quis putet haec inuicem pu-
gnare , fierique non pofle, vt. quod indeterminatum fit,
idem plus quam determinatam  videri queat, infiitati
rationem clarius exponi oportere fentio,  AC primo
quidem nullum eft dubium, quin cuilibet quaeftioni Dio-
phantieac  ejusmodi infaper conditiones adiici queant,
quibus ea non ram determinata, quam impoffibilis red~
datur. Velati i quacftioni, qua dno quadrata petuntur,
quoram fumma fit quadeatum, jnfuper haec cenditio
adiiciatur , vt eorundem quadratorum differentia quoque
it quadratum , quaeftio , guae primum erat maxime
sndéterminata , hac vnica conditione adiunca fit impos-
fibilis, ideogue merito pro pinsquarm determinata ha-
betnr.  Simili modo tria quadrata quaetere in progres-
fione arithmetica problema eft mdeterminatum et innu-
‘merabiles folutiones admittens , -flatim vero ac  quatuot
quadrata in arithmetica progreffione requiruntur, proble-
ma non determinatur, fed prorfus fit impoffibile et plus
quam determinatum. .

_ Ex  his. exemplis manifeflum eft quaeftionem in-
~ determinatam per additionem voicae conditionis reddi
poffe plus quam determinatam, ideoque impoffibilern.
E contrario- vero dantur eivsmodi gquoque quaeftiones ,
quae iam tot cenditiones continent, VE voica noua
 conditione fuper addita, pari iure, ac cOMMEIMOIALAC, plus-

. _ quam
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qtum determinatae fieri debere videantar, quibus tamen
nihilo minus non vaa, {&d plures, faepe conditiones adiun-
gi poffunt, ita vt iis non cbfantibus infinitae adhue
folntiones exhiberi queant; cuinsmodi caftis ex hoc pro.
blemate clarifime intelligetur.
Quasrantur tres  wumevi , of bznomm pradﬁdfmm
addits tertio fiat gxzacz’mwm
Scilicet vocando hos tres numeros ,%, %, reguiri-
tur vt fit:
xy 2= Qudr. #z4-y=Qu. gz = Qu. '
Haec guacftio teneanti, nifi fingularia amificia adhibean-
tor, dam folots tam difficilis epparebit, vt fi nous
conditio fuper adderetur, de folutivne plane fir defpera-
turus. Si enim ponai: %y 4z =—aa, VO habeat
g=aa-—xy, ambae reuquae formulae quadiatam effi-
ciendae erumt :
aaxX—axy-—+y ¢et aay—~xyy +x

quarum  priorem fi pomat — 45, Labebit quidemm
—bb
J’—JI;?C — ; at hoc valote in tertia fub[’ututo quadra=

tum redai debebit haec expreffio ; ;
-2t —-aabbxx—(a' -\~ —1)x -aabh

quae certe iam eft tam complicata, vt omnem folu-
toris {ollertism requirat , neque de nounis conditionibug
infuper adimplendis fit cogitandum.

Internm tamen huic quacfiioni has infuper conditiones
adiicere licet, vt binoram humerorum prodoétum cum
eorundemn fomma quogue faciar quadrarum , fea vt fit:

A y=0; A3 E--a=0;) Y34 y4z=0
Qitis
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-Quis igitur,non (putaret, his tribus conditionibus ad-
ectis, problema propofitum.iam per e fatis difhicile fieri
plus. quam .determinatum.? Interim tamen .certum.eft , et
hoc cafio .problema .adhuc effe indetermingtum , arque
adeo :in numeris integris infinitas folutiones admittere.

«Quin .etiam infuper -hae conditiones adiici poﬂ’unt,
manente folutionum numero, ¢t quidem :in numeris .inte=
gris, infipito: 1° vt fumma produ@orym .ex binis fit
.quadratum , 2% vt eadem fimma produ@orum -ex
‘binis yna cum ipforum numeromym fimma fiat qua-
Mratum,

Nec vero nunc .quidero conditionnm multitudo
exhanfta eft cenfenda ; nam poftulari infuper poteft, vt
Arinm . quaefitorum -numeroram vel vays, vel adeo duo,
fint ipfi quadrati, et quidem dntegri. .Quodfi autem
omnes tres debeant effe quadrati, me nnnc quidem pro-
blema fit plus quam determinatum , fed «infinitas adhuc
folutiones , etfi non dn numeris integris, admittit:; ac
fortaffe adhuc plures conditiones adai poflent, quibus
quoque fatisfieri liceret. '

~ En ergo problema, quod .amerito cuique plus quam
determinatum  videri debet.

Tnuenive tres numeros ‘integros X, y,2, vt j?guenmr
formulzze omnes fiant guadmm

Y820, &YXy =0 Ayt az-hys=0
X2y =0 XA 2 T0 ) ARy R ay-si.
y2-+a =0 yR-tFy~-20,

GUius . ﬁmphuﬂima folutic fine dubm eft ¢

Hmdyy =4, L 22

tum
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Aquth were etinm fequentes folutiones “in prompte funt:
BT R4 5 T4 ) BTT G XmIg AT
JITrey¥IT=9 ) YIRS Y245 405 263
BIT247 228 I g8y AT40) ¥L60; ¥T64

“Veram i ‘haec condnm Jdnfuper fit adiedta , vt ipfi

tres numeri quaefiti debeant -effe quadrati, .in fractis.cccs

ihas folationes: '

JENY TP ) - n—— 25, —
:n_’gz-.’ . — 3 a' o , JC a8

E 25, 2zg, . 6%, .
Y P F=sr =73 Iy'—'z's

. "9 ..-—--!69 - —'—-'A.’;G' IQG
56 R z""p? B

Hoinsmodi autem quae{ho , -1HQuam. 3 IMET0 Pro piﬁ&
+gam ‘determinata habetur., has enim- conditiones non

ypro arbitio .adiecimns-,-atqﬂe in ipfa indagatione huiuss’

.modi conditionpum, quas indoles problematis partitur.,
‘praecipna pars artificii .continetur.  Namque fi quis ad
arbitrium conditiones (zperaddere vellet, .admodum pro-

‘babile efler, problema, vel wnica adwé‘ta, re vera fieri

plus guam determinators ;. quam ob'rem  tdliz problemata,
+got cooditionibus ‘onerata, redte fatim tanquam plus quam
determinata fpeCantur , nifi alinnde confiet, conditiones
.gas ab infigni artifice effe. adiedtas.

Talia problemata antem jam in iplo Diophaato
pecurrunt, quae -commentatoribus fion parnm vegotii
ifecerunt, cum guaedam tantum conditiones cdlenlim ‘ran-
‘topere occupent;, ¥t reliquarum ratio nentiquam haberi
pofie wideatur.  Praemittuntur autem -eivsmodi  proble-
matibus certac quaedam propofitiones., guae ibi  Poriss
gnata vocantur., in quibus tota folutionis wis continetwe.
{Offenditur feilicet, fi quibusdam conditionibus certn

Tom. Vi, Nou, Com. M T guodain

L]
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quodam modo fatisfiat , tum fimul alils quoque condi-
tionibus quafi fponte fatisfieri, ita vt non opus fit cal-
colum fcorfim ad eas applicare.  Ira pro- guasiiione
exempli loco allegatz, qua tues numeri %, 7, et &
quasrnntur, vt conditiones praefcriptae impleantar, porige
ga praemittendum ita fe haber:
Si quacraniuy duo mumeri X et y, vf XY+ ELY
fidt gquadratum , puta —-0u, alque tertius numerus I
ita capiatur , v fit LTI -t XY ok 2 U, fu 108
Jolum bae formulae
XZ—4-X-4-7 &t y2 -ty -z fient guadrata :
fed etiam bae, . .
Xy—4-%; Xz-+y et yz—-X
wona cum ifis B .
Xy --xz-yz et XY X2 A-yEA- XY -2
Jponse fient quadiata. | '
) Cum igitar huic vnicae conditioni, qua for-
mula xy--2-t-y gudratam reddi deber, facillime
Gatisfiat , ope huius porismatis quacfiio tam multis con-
ditionibus circumforipta , vt plus quam determinata Vi
‘deatar , nullo plane lsbore infinitis madis refolnitur, et
quidem in numeris integeis,
~ Ponatur enim xy - v-+y—uu, et cum fit.
2y &y AT (xe 1) (1) =au-tx
pro fu tale famator quadratim , quod vaitate audum
habeat faGores; fit fcilicet wu -1 —=mn, et numerl
problemati fadsfacientes erunt :
mm—1 A= et ammm A1 +2u
' Ja
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In huinsmodi igitur problematibus  totum ~ negotinmy
vertitnr in  inuentione idoneoram ilforum porismatum,
quibus tota folutio ita contineatur , Vv flatim atque ali~
quibus’ conditionibus fatisfecerimus , fimul reliquas - adim-
pleverimus.  Cum  igitor rato  talium porismatum 2
nemine adhuc fit explicata , fi eam accuratius expofue=
10, non exigwm incrementum vaiuerfa Analyfis Dio-
phantaea inde accepiffe erit exiftimandz. ‘Tota autem
hornm porismztum ratio fequenti lemimati per fe per-
fpicuo inniti videtur.
L.emma. |

I. Si inuenti fuering walores Litterarum 2,5, % efe. .
guibus aequationi W —o jatigiat, exiftentc. W funitione

guacunque illarum litterarum 2, y, X etc. atque Py Q, R £ic.

einsmodi fuerint quantitates, vt P 4 W,Q+ W, R 4 w
efc. fiant quadrata; tum disdem wvaloribus Ppro L,¥,X% efe.
affumtis, fient quogue quantitates P,Q,R, etc. quadraia.

Ratio huius lemmatis eft manifefia, quia pro lit-
teris z, 7, etc. tales valores affumi ponuntur , vt fiat
W —o, ideoque i P3-W, Q-+W, R+ W fint
quadrats , etiam quantitates P, Q, R, ipfac quadrata fint

necefle eft.
Coroll. 1.

5, Formulae guogue P, Q, R etc. reddentur qua-
drata ; i fierint P aW 3 Q -+BW ; R4y Wetc.
quadeata, vel etiam generalivs, fi ifize exprefliones:

Pd W Wy QHEWANW 3 Rpy WHHW
fuexint quadrats, '

z

Ma | Coroll,
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Coroll. 2
§: Vicillim ergo etidm- fi 'Hcteris - 2 9y % etes tas-
fés : affignati - fuering valores , vt fiar Wi=p, tum etiam:
omnes huius generis formulie PPp-a W QQ;;—@W
RR-{—nyV etc: fient quadratas .

Coroll. 2.

4: Quodfi ergo aequarioni’ W ==o" infinitis divers
ﬁs modis {Etisfieri queat, tom iisdem modis omnes hoiuss -
generis formolae PP4-a W QQ4+3W ; RR 4y Wetc..
quadrata . efiicientur. . -

Coroll.. 4.
© gy Cum igitur- nomerns hoiusmodi ‘frmuldrom
i fifiitm. .avgeri ‘poffit, manifefhim eft, quomods -et=
iagy - infinitae -conditidnes - praefc‘fibii poffint; quibus emnis
bis Gtisfiat , fimul ‘atque vnicae conditioni , filicer acquas -
tioni : W=o., fuesit iatistiéhm..

Coroll. s..

6. Simili " modo hoc.lemma ad - cubos - aliisue “poa
teftites altiores -quascunque extendetur. - Si- epim fatomr:
fueric: W= o0, wm. quoque-omnes hujusmodi :formums -
lae P*e-a W fient- cubi, . er hic P*A-aW. biguadrata: .°7
et ita :porro ; , quascunque.etiam..quandtates. prov Pracgi=
Diantar.. .

Scholion:

7. Rado guidem: huivs Jemmatis - tame & obnia,:,

vt id ‘wihil in recefiis habere -videatur ; G enimn D"y R
' €tc.
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grc. cum W fuerint. functiones: quaetunque litterarum’
2y ¥, A etc.- 1aru-mque-valorcs-quaeranturé.quibus-:fequena--
{es. ;Ox'mulac i

Pira Wy QQ—%—SW BRRpp W ete:
fant quadrata, fladm  veique in” oculos incwerie,. His
omnibus’ conditonibus - Gtisfieri , dim modd haet vl
W == o adimpleatur s verdmi pleramigie ratio tdlis coms
. pofitionis in frmulis propofitis tim eft” occultai, vr dif=
fcifimom it eam quantitatem W affignare , - qua - dele-
ta. partes refiduae formularvinr {ponte  fiant ghadiatd.
Quin-edam nonadeo - foret: difficile hanc compofitioners”
jta .abfcondeze , . vi eius inueftigatio-lam per fe- axdunm
problerna. conﬁxtueret Visiffim -autem- data aequations-
W—o., opefam hand. inutiliter collocari arbitror, fi:
f@rmutae' impliciores inieftigentur, quae tund in qua=-
deata abibunt;  hoc enimi miodo ‘plurion infignid et con<-
cinna reperientur problemats ,. quorury folutio erir: i
promti, cuinsmodi eft: id ;- cuius- fupra mentio et B, -
Hue ins finem a(_quﬂtwnem W=o twlem aflumi con~
veniets, . vt litterae . 2 -y, etC.-in - eam aequaliter: ingrew
diantur , . atque inter’ & rermutari - patianear;  tome eniny’
i’ PP efusrnodi - ferie: quadestaro - vew fiv PPt
quadratum | - pe:mu‘ranf’hs liwrerts. %"y, x et in PP,

vnde' prodeant QQ, RR etc. etiam QQ+QL W, ekt
RR'—; %W flent - ~iuudz‘1ta.

Scholion,. o
8% Duplex ergo hinc naftitr ‘traftationts” noftrge”
gﬁmuuu, ,primarm:. Q;l's@@i cenﬁlm tihderatiun & gy, & i
M-g: | CHCE
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circa quas quaeflio verfatur, pumerus, prouti duo, vel
tres , vel plures quacruntur numeri, qui datis conditio- - -
nibus fint pracditi.  Alteram partitionem f{uppeditabit
dimenficnom  numerus , ad quem litterae 2, 9, & etc.
in sequatione W "o aflurgunt; quae aequatio cum
ita debeat ¢fie comparara, vt refolutionem admittat, nullius
quantitatum altior potefias quam fecunda occuirere deber,
guia slioquin refoluto In numeris rationalibus abfol
non poffer.  Quare generalis forma aequationis W=o,
quam hic tra@abimus erit:
oo+ Blaty—- x4 ete )4y (gyt+z oty at etc.)
O (rtyyrtxx 4 etc) e(zay—-2yy Fras
~-2xxetc.) ~- {2y etc.) - v(zgyytrzax
-y xx—etc) - 0 (38y & - By x —-etc.)
etc.
quandoquidem mumeri =, 7, ¥, etc. in ea debent efie
permutabiles.  Secundum hanc  duplicem ergo  partitio-
nem fequentia problemata contemplemur , ab iis incho-
atwrl , im quibus duo numen & et y quacrendi proe’
ponuntur. '

?robiema I.

9. Propefita bac asquatione refoluenda
a== {24y} - .
inuenio formulas fimpliciores , quae per eius refolutionem
redduntur quadrata,
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Solutio.

Cum huic acquationi e=— Blz—+-9) fuerit ‘ﬁltiS"

factum , manifeftum eft, fimul hanc formam generalem
PP+M(~a+B(y-+=2))

fieri quadratum, quaecunque quaatitates pro P et M ac-

- cipiantur. Quia (3 emanefcere nequit, pomamus =1 ,
vt inteir y et 2 haec {ubfiftat relatio y4-zz=«a, fitque

PP+ M(y+=z—a)= Quadrato
vnde fequentes cafiss notatu dignos euoloamus. |
I Sit M——2 erit PPoA-2y 422~ za—Quadlato, '
Capiatar P—y—1x erit
I) yp+og-t-r-22=[7 et permutatione fa&a
2) ¥2t2y—-1-2a=[].
Capiatur P—y~j-z—1 erit
3) (r+2)7—4-s—2a=0J.
Capmmr P=y—z-t1 erit ,
4) (1—2)y 44yt 1-22=0.
5) (-2 —t42+1—22=0.
I Sit M——2 vnde PP-2y~2 z—'-ztz—‘Qnuadrato.
Capiatsx P—y-+1 fen Pr=z—-1 eric
8) gy—2z-t1-t+2a—[L
7) zg—2y—t1422—[1.
Capiator P—y -z -1 erit
8) +2p+it2a=[1

Capia.
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aplatnr P ooy % ek LTI
9 Z)”*'-;-aﬂz—i—x——%ﬁa”[j
20) (= 2) —dy -1 2 az= T, ,_
1L Sit Mo—e2a, wynde PP-b2ny-t-anz-anaz. . Quadrate, -

.atque pon folum formulae praecedentes, {ed infinitae, alize,
Jofientar,

Caplanr P—y—2 et P—a—n erit
ZI) py—t-2ng-fan—ana=[Cl.
T2) mg-tonytun-ena=r[l.

Laplatur Pr=y-2n et P=z-2n erit

2! 3) yy-—enyteoengtqnn—-2ng=[1.
I4) BE—a2nz—t~20y-—qnn-gna=/[1.

WCapiatar Py 42 -m -erig

18) () +nn—ene=—
Lapiatur P—y-t2- 20 erit
36) (y-+2)r-2n(y4-2)-4nn- mm__[j
-@pmtur Py -z-n etit
7) (g2 —{r(cgf@zw'ﬁfs—"zﬁg:‘ﬁc
18) -zl tanytan-2na
1V. Sit M= -y ynde P?-;,/j -yz+w::@1adm%&
Laplame Py erit
19) —ya-hay—m.
20) ~y2-a%TW,
Copiar P—y-la erit
21) —yatiae=n. |
] Capiz-
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Capiator Py -2, erit
22) 28-HyR—ay=n
23) Yyt &~-ur==0, -
Capiatur P=y 4-z—~1g eric _
24) mx +YE-lay-ler--Lapma
25) 3y R -tas—lay+faa—n
"V, Sit M=<2+-y, vnde PPmﬁy—x-z) +4z(y+z) Quadram
Capiator Pzytx; erit - .
26) ay+az=n
Capiator. Py oz eay, erit
27) cm-—czj--ag:_:;-
Capiatur Poy-2, et -
28) —4y2taly-t2)=o
Capliatur. P=y -2-14, erit
29) ~4y%+2a%Yiga=0 - -
30) =4y2~-2ay—laqa=0
Capiator P=y-fa, erit -
31) -2%~-2y3taztlaa=n
32) -yy-2y%~tay+laa—n
VL Sit M ={y+2ta); vade FP4-( y+2)-ao=Quadiato.
Capiator P=yz — 1, erit .
38) vyx2+yy+ 22+ 1-na=n
VIL. Sit M=n(y~+=+-a); vode PP4n( 72 -naq= Quadrateg s
Capiatur P=y 2 -, erit

34) JYEZ+ 1Yy nR - uf-naa=n
Tom. VL. Non. Com, - N VI,
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VIIL Sit M=(y +2+a)(y-2+4a)(z-y-+a), mnde fit
PPyt gt - 29y 23— 20y -1~ 24a%=Quadato.
Capiatur P—yy—22, erit .
35) eyy—22%-aa—=0
Capiatr P=yy-+2%-1-aa, et
36) yyza-i-adajy-t-aazz=o
IX. Sit M—=3(y —2-1-4) (v-2-+a)(z-y-+4), vnde fit
' PP-gyr-gr-3a+6yyzat-6agyy-6aazz= Quadiato.
Capiatar P=2yy-+282-+2a4, erit

87) y-2"+ 14y 72841440y~ 142428 10t =D

Capiatur P—=oyy—t-2%82-242a; crit
38) §* 2t at - T4V yRE-2a0yy- 2442220
30) Frta b at-ryyE e+ I4aayy-24022 =0
40) yt+at—i-at-2yy23-24a4))+14aa%8—0
X. Sit genemlivs M==(#2—1)(y~t-2-4-a)(y~2+a)
(&—y—4-4a), vnde fit
PP-(nn-1)( y‘+z4+a+~2yjzz zmw-zzmzz): nadrato,

Capiatr P—=n{yy—-22-+aa), erit

41) P2ttt t-2(emm-1) jyzz+ 4@/_y+tzdzz) oo

Caplatue P=n(yy-+-22—aad), erit

4.2) iz —-at e (2mn-1) gyRz-2aay-2aazz =0

43) y-grat—2yyzz—i-2(2m-1)aqyy-24422=— 0
.@»4«) J-p-¥at- 2y R -2aqyy+-2(200-3 Jaazz=—0,

COROL.

e R —
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Coroll. 1.

~yo. Ex his fatis ‘intelligitur infinitas exhiberd
pofic formulas , quae OMNEs per eandem . relationem

- gequatione ¥ ~i—- 2= contentam in nymeros quadratos
abeant.  Quotcunque €rgo formulae proponantur  ad

- quadrata reducendae , dummodo illae in his ertis cou~
tineantur, omnibus fmul fatisfiet ponendo y—i-¥=&

Coroll. 2
vr. Trafiz fit =1 fequentibus formulis ommibus:.
Y -de 42220 gy -y 20, y-t =05 y-ye=0
#2-} 4y—D; 2Z-2-+y=0} {(y-~)p—1=0; 2y2c0
gyRa-fyy—4-zr—D; 2)y-H 28810 fatis fie
ponendo y-+2==1 fen y==1—2% '

Coroll. 3,

1s. Imprimis hic notanda eft forma yyaR-+yy
-}-zz, que in quadratum tranfit, §i capiatur y=— -2,
vel magis generaliter y—= - 1 -2, Solutio haec apud
Diophantum frequestiffime occurrit, cuius fundamentum
in porismate quodam conflitait , plaraque affert proble=
mata , quae eius beneficio refoluntur. -

Coroll. 4.
x5, Simili modo haec forma latius patens
yyr-t-aayy-raazz redditur quaaratum, ponendo

y—-+a--=z Atgue hacc eadem pofitio facit etiam
- N =2 hang
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hanc formam prz-t-nyy—-ngz--nn—naz quadrae
mm , quicuaque numerus o 2 affamatur. Vnde

fi &=, haec forma ypyzz—i-n VY~ MB R — R

fine: haec: (gptnm)(zz-tn)—mn, fic quadratom, pos
nendo zzZp—4-1. Quod etiany eft infigne porisms
Biophanti., o - '
Scholion. |

¥4. Omni attentione vtigue: dignums ef¥, quod
tam leni opera pluribns conditionibus, fimul fatisfieri
poffit, cum guaelibee conditio: peculiarem operationess
exigere. videatnr., Quin etiam hic. eivsmodi formulae
occurrunt, quae fi {vlae proponerentur, per methodos

confuetas non -nifi difficulter. refolui poflent , cuinsmodi,

eft. haec : .
Fimztted ey gpez—t- 1 qaany -t 4amrss Quadiato..

cuius. folutio. fi. more: conflieto rentetur, non exiguis. diffis.

culeatibus: implicata deprehenditor: ex quo fi praeterea

aliae: conditiones: praefesibantur, quibus fimul fatisferi

aporteat, quacttio non: immerito: plus: quam. determinata,,

ac vires. analyfeos: transcendens. videri. debet.. Continetur:

ergo: in: euolurione: huius, problematis. fam: porisma ame-
pliffimum:, quod in. Analyfi. Diophantaea faimmum: ha-
ber. vfum, quod. cumi natum: fit ex: pofitione: fimpli-
eifima, z—-p—a,, lta fOrmulae magjs compofitae: nos.
3¢t profiindiora. ac magis recondita porismata manue
gucent. |
Problema o

5. Propofita hac: aequatione: refoluenda s

- =l --b—=o

' | inte-.
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jnuenire formulas notabiliores, quae per eius refolutio-
mem redduntur quadrata.
Solutio.
Somts relatione inter numeros y et z ex hac
sequatione '
yz—a(yt=-2)-b—o
haec forma generalis PP—-M(yz—-aly -~ z) -1~ &) elids
det quadratum = cuius ergor fpeeies notabiliores euol-
VADDS.. .
I. Sit M—=, vt habeatur
PPt2y8—24(y-2)-F26= Quadratd.
Capiatar P—=y —z, eritque |
1} yy—-%- sa(y--2)t26=0
Capiastar P=y—2~-a; etit |
2} gy -2 —4a %2 b-t-aqaz—U
8 yyrz— a2 b4aa=0
IL. Sit M ——2, vt habeatur
PP—2yz—-2aly-t-2)—2b= Q_aadram,
Capiatar Py~ 2;, erit
&) Jy-+ 25 2aly-F2)=20=0
Capiatur P—y—+-z—a, erit
sy ay —iwzv—#z—mm—» b= O
I Sit M= 2, vt k bestar

PPy-2ny2 —-zmz ( g2} - 2nb== Quadrato.
Nz - Copia-
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- Capiatur Pr—yz—n, erit
6) yy2%-2n aly+3) - enbnn= 0
Capiatur P—y—+2-{+-na, erit
7oy 22 e (M- 1) yr-mmaa-t-enb= 0
W. it M—ypz—ta( y-+-2) - b, vt habeatur
PPLyyzz-aa( y-+2)4-(b—b) y+-a(b+ b)Y y-+2)-bb= Quadrato..
Capiatur P=m(y—4-2) +#, vt fit
y_yzz—l-grzm-::m)( IRy Hb-b) yatamn( ytx )+mz_Quadmto,
—+a(b-b) y+=)-bb
Fiat mp——ja(b-1-b) et 2(mwm—aa)-+b—b=o, fue
n-— —(mz —mm—0b) et h—=b-1~ 2 (mm— aa), erit
- 8) gy 2x—t (tmm —ad) 3y~ 2T (bb-(aa-2b)
(_:za mm)) —— [,

Coroll. 1.

16. Hinc in aequatione canonica y2 — a-( y +2)

}-b—o litterae ¢ et & ita determinari poﬂlmt , Vt
haec forma

yy 22— c¢ ( gy -1 zz) fiat quadratum.

Capmtur enim mm—aa-t-cc, et fiat ph-i~2boc—aace=o
fen b—==cccV{aa+ce). Quare pro # eiusmodi
fumatur numerns, vt g@-t-c¢ flat quadratum , tumqus
erit

ye-a{y~-8)—ce+c¢V (aa-t-ce)=o, fiue

(5—a) (3—a)=aa—-ec+ ¢V {aa—cc)
At vero hinc conficietur :

‘V( YRR agy =i 22) = (y ~+2)V (g Y-00)—ac

COROL.
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Coroll. 2.

1. Ad formam ergo yyzz-t-ccyy 4-cckz qua-
dratum reddendam {omatar primum pumerus &, Vi
V(aa—+cc) fiat rationale , eritque tum

ayt-ce—+cV(aa--cc)
&L T y—a
Haec autem folutio fimul praecedentem eiusdem formae
in fe compleGitur , cafl, quo « capitur infinitum, tura
enim oritur g=——y--¢, OmnNno Vvt ante, ideoque
haec folutio lativs patet guam illa.

Coroll. 3.
18, Si in forma (8) nulla limitatio fiat, ita vt
sequatio propofita yz—2z( y —+ 2) ~-5==0 generatim va-

Jear , ea etiami hoc modo referri poteft

( yy—}-mm—cm)(zz—i—mnz«aa)*%"—‘”(ﬁzm- aa+b)"=Quadrato.
Quare pofito mm#m::p et b—-p—m=7(aa—p), haec
" gequatio @ (yy-+pi{zr--p)=VV--p refoluetur
hac determinatione y2-~a(y—-2)—p-+V(ea—+p=o

dummodo pro g talis accipiatur numeus , quO 42——p
fiat quadratum.

Coroll. 4.

19. Si flatuatur 2Py {éub}p—]-q'l/(m_-l-pj, vt fit
yR-a(y-t+2)—p-t+qV{aa-t+p) =e¢

hac
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hac determinatione , fi modo ge~-p fierit quadratum,
fatisfier huic conditioni

(97 + )2 -+-p) = VV - pgq

erit autem V=(y—2)V{za-+p)—ayg
Coroll. 3.

- 20. Hinc fi dato numero p queerantur numerd
J et & vt fiar (yy—p) (23~ p) = Quadrato , pofito
g = 0, huic conditioni fatisfiet (tatuendo yz—a(r-2)
~p=0, exiftente z2-+p numero quadrato. Sen fu-
mawr {y—a)(x—a) == aa-i-p, vode i ag~p in
faCtores refolnatur , commode ambo numeri y et 3
definiuntur,

Coroll. 8.

21, Si fit @ z=¢, forma (8) fiet:
yyeztmm(yy-t2z)—bb-2mmb—n
quae conditio ergo adimplebitur hac aequatione pzt+d=o,
Fa&o ergo b—=—2mm , ifa formula
yyes—t-mmyy—-mmez reddetur guadratum,
famendo ye=z2mm, quod quidem per & e ma-
nifeftum.

Problema 3.
22. Propofita aequatiove refoluenda
Py -RI- 2Ny Z— a0

Inuenire formulas notabiliores, quae ‘per eam redduntur
‘guadrata |
SOLV-




QVAE PIDENTVR PLVS QVAM DET. ‘os

Solutio.
Hine ergo ifta forma generalis erit quadratum

PP-—]-'MU’J’—EZZ"-ﬁﬂJJZwa)zQa&dxamﬂ_
1. Sit M———1 et P=p 2, erit -

1) 2 (n-4-1) y2~+a—=0

2) o (1—1)ya-t-a=o
1L Sit M—m et P—=yz-t-mn, esit

8). PV RE - Mmyy-mEE—ma - mmnn=10
111, Sit M==2nyg et Pamyz, enit

4) anyz(py-t-22) —enayE=0
1V. Sit M=——z% et P-*zz—i——nj'z-l-%za exit

5) (nn—1)yyxe—tn4y3-t-jae=0

Coroll. 1.
2. Si ponamus a=—mn#n, peruenimus ad hane
formam:: ' '
L yyzamyy-mez
quac ergo redditur quadratum , per hanc aequatlonem :
Yy - BB 2Ny Z=-MUB=0
wnde fit x..__.ﬁy-F‘V((ﬂﬁ“I)j]—-r-mnﬂ)

Quare pro y wlis numerus affumi debet , vt (nn-3)yy
~~maf flat quadratem.

CoroIL s,

24. Quoniam hic numerus # arbitrio noftro re.

finquitat , fomatur talis , vt #p—1x prodeat quadratum ,
~ Tom. "JE.-=Ncnl.(:onrse 0 fic
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fic enim commodifime forma (pr— 1)y -+ mun: adl
guadratum. reducetur :: capiatur’ filicet: = MEEE

| Scholion.

" =5, Hilce formulis , quae duas indeterminatas: ins-
volint , fufius non: immoror, quoniam: ex allatis per
fpicoum: eft ,, quomodo: huiusmiodi formulatam. inueftiga—
tionent in infinitum. extendere liceat.  Pergo ergo- adi
tres indeterminatas ,. Vbi. plarima: egregia porismata. 0C-=
curgunt ,, quorum: praecipua. hic explicabo:.

- Problema 4.
o6. Propofita. hac. aeguatione- refoluends =
a— x4 2 .
definire: formulas’ norabiliores,, quae per eius refolutionens
gmadrata. redduntie. )
Solutio.
Quidiatm €rgo° generatim: erit haec formaiz:
PRA-M (k—tep - z—a);
Sit. M——2#, vi fiat:
BB 2n{p—-y ~ &) -2 a ==
Caplarur Pzza—#,, erit:
1) mwrie2n (- 2) = 2= o
2) yy -2 (x-t-2) A ip— 2N =20
3), 2B—~2H (g A=nn—2na== 2
Capiatur P xA-y =7, erit’
4) (x-yY A inz-an—gna =
5) (b z)rte 2 Ay nn—- 2T T
8) (gt ) - 2nu—i-nn—2pa==0- "
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RBit M—anxy et P=ay —3 =1y, €Eit
o) wagy -t 2nEy B HIMEXBRYY 2 A Ky -204xy=I
8) aa szt 2nLY glnnxa-runzzden(n—a)xy=0
9) YR Z-2 Ay NPT INZL ton(n-alyz—gc
Sit M—=—{a-4-x—y-+-2) et P=a-d-p—2, et
10) a@—4X¥— 4y 30
1Y) wa—4%y—4yR=0
12) wa—A4xy—4X%=0
Sit M—-n{ad-r4y4-2) et Pemapdaz Fyzdn, erit
13) {xytazty By ~n(xxiyy+a £)+ unynaa—0.

Coroll. .
ow. Sit a—2a4; e 4—3, atque his condi-
gionibus : _
way A=t (x-p) 20
gy a- 2= R (x4 2Py =0
22-+x Fy=0 [(y-2)s-x=D
fatisfiet ponendo x—-y -2 =5

Coroll. 2.

8. Sit n=1 =a, atque his conditionibusz
XAyy -2 Xy xx—myy=—n
XLZZF2XY YA HX B R D

YyER- 2 Xy R —f-yy S-BZ=0
fatisfiet ponendo ¥ -4-y 4 2=1.

0O 2 Coroll.
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Coroll. 3.

29, Sit ax=2, atque his conditionibus
I—x3—y3=0 |
CI—xy—-yz=0
1—ay—x3=0
 fatisfiet ponendo ¥ -y -2 =2.
Problema 3.
0. Propofita hac aequations refoluenda
, xy\—f—x_z—{—_yz:a[n—-]aypl-z)—-f«é
definire formulas notabiliores, quas per eius refolutionem
redduntur quadrata. o
~ Solutio.
Erit ‘ergo -in genere haec formula : )
P4+ M iy x24y 2)~a (% +y + %) -h) =Quadrato.
Sit M— 2, vt habeator : |
PPt2 (xy»{—xV—l—jz)—2a(x+y+z)—z£z:Quadratoa
Capiatur P—a ~y -2+ 4, ent o '
1) xx—Hgy 834 (B dxtyr)raa-26 == Quadrto.
Capiatur P= x4y —3 124, erit
2) ax+yy+zv++xy 4tzz—r-a¢z~25__
a) m+yy—+—zz++az 44}%—44——2;;:;3 :
4) XX —ry BB 4y~ 4.ezx+¢m—-2é g
Capiatur P—x~y, erit
5) xa—tpy -2 (xp)z—2a(v-ty2)~25=0
6) Ex 22 2 (B )24 (—-y+E)-26=0

7} gy -2z 2 (y4-R)a—2a(x -y +a)-24=0
' | Sit
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Sit M—w—2 et P—a -+y +3—a, et
8) xx-+yy R 4ad+ 2620,

Problema 6.

81, Propofita hac aequatione
xx+yy-+—zz:2-xy+zxz+2yz+@

. defnire formu'as fimpliciores, quae per eius refolutionem

quadrata redduntur.
Solutio.

In genere ergo haec formula erit 2 |
PP+M(xx+y_y+zz—zxy—zxz-—zyz—aj:Quadfat@a.
Sit M==—1, ac ponatur P==x--p -2, &tit
1) 48yt 482+ 4y2-Ha==0 '
Sit M=—1 et P—x —-y—g, erit
2) 4xy—4-a=0
3) 423+a="0
4) 4z +a=—0 .
Sit M——1 et P—a~yp, erit
. 8) a+2(xdy)z—22=0 ‘
6) a~z2(x—-2)y-yy=0"
' ) a-+2(y-t-R)r—xx=0.

Coroll. 1.
32. Pofito g——4n, vt fit xx-tyyd-z8=—say

4ozt 2y 2470, fient fimul fequentes formulas
. guadrata, - : ~ |

03 1y4u
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wy -n=E
ag-n=0 et xy--wg-d-yr-n=>0 "
Y- -nI5 W

Wnde Daec elegans quacﬁxo Diophantes refoluitur

Dato wumero quocungue 0, inuenire tres numeros
wi produsta ex binis fingula il[o numery autla, fiank
quadrate , quibus conditionibus .adiungi potef :bczeo s of
Summa praduﬁo; um ey binis eodem nwmero auila 4uoqus
diat quadratum, -

Coroll. =
@3. Cum enim ex acquatione fit:
=x—ty 2V (xy-+-n)
f‘umantur pro x et y tales numeri, quibus xp-4-# red-
datue quadratum, puta xy-}-#7—uu; indeque elicietnr -
duplex valor pro pumere g, filicet 2=yt 24,
quorum wterque cum x et y omnibus copditionibys
aeque fatisfacit,
Coroll. 1.
g4. Cum antem fit V{xy—-n)—u, erunt, fumto
gertio numero g —x——¥ -+ -2u%, reliquae formulae
Y (wg—-8) =22 == gt

z

V(yz-n) = oy

V (ayaz4ye-rn)="F2E0 = = ey g,
| Problema 7.

85. Propofita hac aequatione ;

XXV YREZ2 XY 2yz+mz+za(x+y+z)+5
definire
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definire formulas notabiliores;, gpae per eius refolutionemt
zedduntur quadrata..
Solutio.
In: genere ergp: quadratum- etit haee forma! =
PP M (22 + 4 22 - 23y~ 2yz-onz—2 a(x-y+2): B
Sit M==—1 et capiatur P—yg-pi-z-a, erit
) +xy++xz++y3++a (x+y+z)-+acm+b"*g
€apistur P=a - ptz—a, erit
2) 4&y =428 A= gy F @@ A=b=1
€apiatur P——w - p'—g=a; erit.
3) 42y 4~ ga(x~-g) -aa -tk
4) fx2 - ga(x-2)--aat-b=0
5) 49 x4—4a{p-i=2) - aa—-be=0
€apiatnr P=ax =y —g~a, erit
| 6) 4xy-4aR-i-aa-b==nt
) 4xzt-gaytas-b=n
§) 4yz-t—4ax-taa-t-h=0b
Coroll. r. |
46, Ad: formulas' has facillime foluendas’, pohat-
' terta’ gixy -t 4.a(x+y) “=aa-1=b, aequalis- qia.
drato’ cuipiam #w et ob' ¢ (= @) (¥ a) Suu- b4 g.aa,

fea (x—l—a)(y+cz)$i(uu~b+3 czzz)'*

Ex factoribus nomeri L(u#-5—+ 3 m) commodifime de>

Aniuntot numerd duo & et y; tortits antem® & colligitur
o
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ex formae tertise radice quadrata #-y -2~ , quie
ergo eft ——u, vnde fit gy -y -4 .

Coroll. 2
37) Si it b—=-aa, per refolutionem huivs ae-
© quationis
.xx+yy+zz_2W+ayz+aaz+2cz(m—}-y»’—z) 73
fequentes formulae, omnes in quadrata abibunt:
xy—talx~4-y)=0; 2y—-az=0
X -ta x4-2)—0, X&~ay—0

ye-a{yta)=—0; yr-ax=0 )
XY i~ X8 -y 250
xy+xz+yz—rcz(x+y-&-z)_

Satisfiet autem fimendo
r=ity4-at o V(W) Sa-ty-tetes
pofito (¥ --a)(y &)= wu--aa.

Coroll. 3.

38. In hoc Coroll. continetur illud ipfim Pro-
blema, cuius initio feci mentionem ; i quidem ponatur
a= 1. Atque ex iisdem formulis folui quogue potelt
quacftio, in qua ipfi nomeri x, y, & quadiad efle de-
bent , cuius folutionem hic fubiungam.

Quaeftio.

89, Inuenive Ires wumeros quadratos, v ad
produtum binovum, fiue eorwmdem fumma, five veliguus
qddatur , quadratum  prodeat E atque Wt infuper tam

Jumma
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Jumma produciorum ex biris ipfe, quam eadem, fumma
numeroram aucia, fiat quedratum.
Pofitis €rgo xx, yy , ¥% quadratis, qui quae=
yuntur , fequentes’ formulas quadrata reddi opoutet,
XAy —S-xx-yy—0; rxyy-+zz=0
AxZE XX xr=0; xx2z-+yy=0
gy B~ Jy-t+2r==0 ;:,,y_yzz-{—xx:"l:l .
xRy AxEZPyrz=0"
FEPY - XXBBAYY BB XX AYY - RR=E
His autem omnibus faisfit , dummodo fatuatue
ze—xxyy 12V @y - xx-tap).
Supra autem vidimus, formam xxyy—-wx-yy qua-
drarum fieri , £ ponatur y—x-- 1. .Sit igitur y =¥ 41,
eritque
:zz:zk‘x—']—zx—}—z -+ 2V (x"+”2 X s~ axt+1) feu
mz—alaX X1 |
Tantum  ergo fuperelt, vt xx—-x-}-1 reddatur qua-
dratnm, quod pofita radice - x--¢ pracbet

PR § ot SRy JF SR e Heeliey
=y et Viwxdw-1) T/ T,

} E R L I T . — 2(ff-j__—f—+—1')
vade fit 2V (xa-Pa-+1)= oo,
(Juadratorum €rgo trivm -quaefitorum  radices {unt

SRR | 0 S L o1 RS I e Y v ek

X — T2 — o 2 T — 2 T3

Vel quo fucilivs pro # fractiones capi queant, Ttatuator

r=g g
=T eruntque hae radices
xw—L‘?‘:’_'*:_z'l’_"—_".’_' . e TT =2 qT=v4q, rr—-:4g

By L 2
- + 47T L I e 4qr 3 N — agr

Tom.VI. Nou.Com. P ' vnde
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ynde famto #==2. et g==t , oriuntur’ hi. valores
it S [l S Sl
quibus folutio. fupra. tradita. continetar.. Simplicior. fore-
tafle folutio eft : -
Idht

B, yITEEL BT Lo

Scholion..

. 40.. His praeceptis: obfernandis. facile erit numes-
tum, talium. formularum- pro: Jubitu . multiplicare;. easque
tam ad. quatuor indeterminatas-, quam- ad. formas magis-
compofitas, extendere. Quin. etiam: {imili: modo- plures
formae. exhiberi: poterunt:,. quac per certam. pofitioner
cubi. redduntur 3, {ed: quoniam: in. iis- non: amplius. tanta
cernitnr, concinnifas,, hanc: medifationem: finiendam effe:
cenfeo;, com. id,. quod’ mihi‘ praecipue- erat: propofitum,.
vt- nonum. Analyleos- Diophaateae: fupplementum: produs-
cerema. ,  abunde: explicaverim..

DE"
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