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DE |
COCHLEA ARCHIMEDIS

' AVCTORE
L EON. EVLERQO.

Nochlea Archiimedis «cum -ob inuentionis -antiqui-
tatem, tum -ob :eius frequentifliommm wium dn
-aquis .haoriendis , tantgpere celebrata, mEque
in wolgus cognita, vt vix vilus Hydradlicarum
Machinarum  feriptor reperiatr, qni -eins  confliuctio-
mem atque vtilitatemn nen abunde explicuerit,  Quod+
fi yero ad caufem fpe@emus, .cur haec ‘machina ad
agesm eleuandam it apta, et quomedo eius actio ‘fe-
cundum mechanica principia dbfoluatur, apud  wetoftio-
xes quidem aunctares .nihil -plane invenimuvs , quod wafio-
nem faltem probdbilem in fe contineat, recentinres wvern
hanc inveftigationem vel proifus prg.ezmzmnt vel leui~
dor faltem ac gminus accurate  funt  perfecuti. | Ita
«quamnuis hacc machina fic notiffima, eiusque praxis fie-
quenrifbma, tamen fateri cogimur, «eias Theoriam ma-
sxire adhuc efle abﬁ:ondlt,im atque tm mogum, quo
aqua per eam elevatur, qumn vires ad eius aciionem
Aequifitas ctivm nunc fere penitns latere.  Atque foc
£0 magis mirum videri debet, cum noo folum ceterae
Machinae db antigquitate ad nos travsmiffie, felici com
dquccefln ad leges -mechanicas fint reuecatae, fed etiam
ipfa {cieatin mechanica - €ousque .exculta «ir, we .ad .omnis
;generis ;machinas .explicandas fufficiens wideagswr.  Quin
Kk 2 . etiam
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etiam a plerisque  omne. fludium; - quod..a :Geometris-
; | ope Analyfeos fiblimioris in Mechanica. vlterius. exco-
L. | lenda. confumitur ,.. fubtile - Magis.- quane : vtile. cenferi.,
e ‘ ’
H

L —— o R iy s+ A=

{olet..

Verum i  rationem..cochleae , Archimedis - diligernss-
tins contemplemur, vulgaria mechamicae principia ei ex=
plicandae minime fofficientia deprehendemus: propteres

Ll quod “ea maniféfte -ad- Thieoriam ™ motus-aquae per - tubbs
o | - mobiles - pertineat- quod argumentum-a nemine: fere  ads

oy ' fiuc eft tra®atam.. Quod enim ad-motum aquae. in

T ' genere attinet, non- dudum- admodum eft, ex quo is:
] ﬂudmﬁus mueﬂlgm atque - ad. principia ‘mechinica - in=

ueftigari et  coeptus, de-motn autem aquae per tubosz.
mobiles vix quisquam reperitur, .qui aliquid‘id medivnr: |
attulerit, - vel® taptum- cogiraverit. . Quam, obrem' cun: "
minc quidem- principia ; quibus ommis aguae . motus inv
pititur, fatis {int euvolitas operam dabo, vt ea quow
gue ad motum aquac; quo - per cochleam: hanc Ars

¢ kbt et e o T i, s e e

[N

R chimedis- fertur, accommodem, ifdeque omnia phaeno.’
LR mena, quae in hoe mote confideranda . occurrant, clare
RS ac diftin&te. explanem: Quae igitur-hac de-re fim-me«
: . gitatus , fequentzbus propofitionibus - furn~ complexurus ;-
r' l et - quoniam: cochieae Archimedeae duphcr generis' con-=
R firai folent, quaram alterae: helices- fuas- circa-cylindrime;
R alterae vero cirea conum- lhabent - circumvolutas, a-
AR cochlea- cylindrica-: exordiar; - elusque * Theoria - flabilita:
" E ad- cochleas guogue conicas pet{crumndas non: difficulter;
ooy

1 ; pragredi -Heebits

i i BROa-
- ’
N




DE- COCHLEA’ ARCHIMEDIS. . 263
PROBLEMA.. L.
r. Dito mota, quo cyiindrus-circu'magitiif , et
aquae celeritte per- cochlenm feu 1161_it’:em "C)ﬂﬂ'fd:g‘ cira
cumdu@sm , determinare  verum' coinsque’ aguaeT par=
ticalae. motum, hoc ‘eft” eum motuny, qui €X moth
gyratorie cylindri- et- motu~aguae progreffivio - pér- heli-
cem  COMPONitUr. '
S$'O°L VTION
Sit circulils ACB bifis cylindri, cuius fiperficiel
helix * eft * circumsduca , re@a CD7ad bafin in centre
C perpendicularis axis cylindyi, circa queni cylindrug
cam - helice ‘insgyrom- agitors . Pdnatur™bafis- femidia-
meter CA=CBz=a, et {it EZ portio-helics “in"fiiz
perficie cylindri, quaecum periphéria bafis ficiat angus
lom:ZBEY=/5 et a pun@o heliths quecunque” 27 ad
bafin :ducatup axi. parallela: Z'Y - voceturque-arcus EY= 5y
et Y Ze—stang.s, quae cum liclice: faciet ' angnlur
EZY = g0~ ; .et-longitudo helicisverit B =2Z >
Iam- aquae« per: helicem: transflientis- celeritas i
debita. altitudini- @ 3. hedicem enim. 'E Z. -vbique--eiusderns
amplitudinis - affumo, . ita- vt~ eodem-- temporis- inftanti:
omnis - aquae - in. helice- contentae eadem: fit celeritas’
—V .. Deinde- quia tota.helix circa axem. CD gy«
ratde; fit punéi E. celeritas.gyratoria- circa. -punéum C
debita - altitiidini “#..- Re@a autem’ AB -t fixa, quae
feilicet non ' cum cylindro moueatur: atque initio qui-
dem. puncthmr E/° flierit~ in A7) indé-autetn tempore:
clapfo — 7 motu angulari peruenerit*in E; fitque arcus:

"AE —p,. erit ob miotum: angulatem dp=drV .

Kik-g5 WNivae:




262 DE COCHLEA ARCHIMEDIS.

Nunc .confideresur primo qmotus .aquae per el

cem quafi quiclcentem , .ac @elesitas Pax,tmn]ae Aaguae ‘in

F etit = Vo giusque dneﬁ’ao etit Zz, qui meis te-
ﬁ)luatur i «ues, .guorvm alterius dueét:o fit fecundum
W'z, altetivs fecundum Zw fen Y. ¥, atque .celeritas gg-
cundum Y Z erit—= Yo, fin ¢ celeritas mexo fecundum
Zo .-fqu Yy it — ¥ . cof. Z.

Ad hunc -poftetiorem motim  adiungi munc débet
FOOtUS - gyratorius, quippe qui in eandem  dire&ionem
tendit, ex quo prodit tota celesitas pun&i Z fecnndum
«dxlec’cmnem Yy=¥u- Vo cof. .

Quoniam vero directio Yy eft watiabilis, reducas
dur ea .ad -direiones -conflantes; quem ‘infinem ex ¥
ad re&qm fixam AB ducatur perpendlculqrzs YX, ac
wocentur ;tres coordinatae locum pundti Z detammmntes
CX =, XY¥=g,at YZ=x, eit ptimoz =g
tang Z, tum ¥ero .ob arcum ,AY_.fp -5, €t Angu-
JumA CY@—“?"*, erltLCX*“-x_,fa:fcof L’-"s et XY
=y a fin * -———. Tum duéta ¥ recftq,e AB pa-
xallela erit angulus quf—" 225 Hine motus fecon-
dum Yy refoluetur 4n Hinos alIOS alterum  fecundugs
Yu fen AC cuims celeritas ::(Vu——f—‘l/fvcof £) fin,
*P-—F , dlteram vero fecundum XY cuius 1celerftas

= AV 1V vcef. &Yool 2255 celeritate fecundum Y7
exiftente = ¥ v. fin. A

Quare loco ;;punt?n Z 38 ternas coordinatas fixas
tedu@o, quae funt: S

£CX....m acof; P“"ﬁ IXY -y Zafin?E et ‘YZ-stangd
. VeI
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vers: particulae in' Z: verfintis: motus: pﬁri'tér fesumdums
lias: ternas: direciones- fixas refoluetui,. eritque’
Celeritas motus: fecundum: C X == (V s Vucof. Z)ﬁn P

Celeritas- motys fecundum’ XY=V ¢4 Va'cof. ) cof ﬂ-——'.
Celeritas: motus- fecundum: Y Z. = "l/fv. {in. é“,;

C O'R OL L.

.. Hinc janr facile: re‘perltur vera: ce]enta& parf1-=
oulae aquaer in' Z verfantis,. cum: enim: hae: tepnae dit
reftiones: fint: inter: fe normaIes,. erit’ vera: celéritas:
aequahs radici’ quadmme ex. fumma: quadratorum harumy
ety ceferitatuny, . €xt quor veras celeritas: exitr =¥ (u-ttor
+2vu:v.cofzj., Coo o

COROLL .

. Cum' particola: aquac in VA tempusculo di per,*‘
uemat in: helicis: pundtum: 25, exiftente. 7. z_mf 70, et
Yy Zw—d¥,. celeritas: aurenr in: Belite: 'V 0, eritt

Zz: wf-g‘.._,d.t Vi, vude: fit: div == d#Vo: cof. &, praes-

terea: vero: iam: vidimus: efle: dpy— dV .-

COROL L. g

4 Celeritates - quogue: particulae: aquae .Z f'eclm‘
dimy ternas: direciones: fixas- -exprimentur per: differeny;

tialia! coordinatarums x;, y;, 2: adi elementunt: tempnns at
applicatas;.

Erit: Kilicet: ex: natura: reflhtionis: motus:. |
Celeritas: fecandin: CXe— %= (Va4 Viv:cofi )i ﬁ“g

Celeritas- fEcundiim X5 = 22— (Vi 4= Viricofs g)kof. ?“”f?
Coleritas: fecundumi VZ=3f e Vo fimdi .

Lt

Qv

it el
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Quaram formularam . Sdentitas intelligitor - €X yaloribug
Jdifferentialibus .4 — 1V et ds= dtVv.col.g-

“P.R OBL.E M.A. -2
-g. Datis tam celeritatg, gua aqua per helicem
ProIOUEHlr ; quam celeritate, qua cylindrus cum helice
eirca axem CD in gyrom agitur, .inuenire vires, qai-
bus . quamaue -aquac particnlam Z follicit ari roportet, .¥T
_hunc  motnm profegui queat. :

. 8oL ~ T1.0.

- ;1 Sit celeritas qua aqua pracfenti temporis -MOMEN<
«t0-pet helicem E Z promouetur == Vg, «celeritas av-
stem gyratoria cylindri —V g Tom initium helicis .
jam it in E vt fit AEczp, et particnla aguae, guam
copfidéranus, ‘in Z, vt duda ZY axi CD parallela,
fit arcus EY o= s, exiftente angglo "helicis Y EZ={.
‘Porro locus puntt "Z” reducatur a3 terpas coordinatas
fixas CX—%, XY=y & YZ=5 erit vei -vidimus:

p—g cof B y=afin B et pmstang §
.denotante erpidiametum CA=—=CB bafis cylindti.
Pofito vero elemento temporis ==, ¢ it dp—di¥ u
et ds=dtV o, cof. 4, fumtogue ‘hoc differentiali 47
conftanti ; -€x -pincipiis mechanicis conftat , particnlam,
aqme in Z 2 tribus viribus acceleratricibus vigeri de-
‘bere, quae fint’t S |
fecondem direftonem CX =%~

fecundum - dire&ionem X Y = 3%!‘;1' 1
Geeundum | direétionem Y Z o= g

T o W erun
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Verum cum ex fupra oftenfis ﬁt

o (Vut-Vo cof, £) fin.

%%—-— (‘Vu—}-—"l/tv cof, {) cof@

et-H=Vuw fin,

erlt denuo differentiando

ap: (:ddf:u i‘é?"f:f)fn AL (VY wcol. &yeof.. it

d dve d
T s s i £

ddz _ _4v
dr:"":df%"ﬂ fn g

Tres ergo vires acceleratrices quaefitae font

1, fec.CX=- d,(\,u—k"—'”f”f)fi Bkt f;'(l/u—{—T/fvx:oE:z)%or_:Pi’
1L fec. XY = +d’t(¢u+m’§q £)co ff-'*‘ (Vﬂ+1/vcof,.§)’ﬁn.,—i’;"‘—!
ke YZ= aom o, 2, ”

COROLL. L

6. . Transferantur duae priores vires primum in
punctum Y, ita vt hoc pundtumn 2 duabus viribus ac-Tab. 11
celeratricibus vrgeatur, . fecundum dxrcéhones YTM et YN,Fig. 2

qie funt
Visfec. Y M =— 7! f,ﬁ—l—dq;c:,fe)fn LS (']/Mv-I-V‘UCchJ) cof, £

Vis fec. YN= 'h”(,f 2t dqf:,ff) cof. 5= P"'_S S(VutVweol]) *fin, 2

COROCLL. -
_ ». Nonc hae duse vires in dunas alias transfdx-
mari poterunt, quae agant fecundum diretiones Yy, et
YO, quarum haec fit ad fuperficiem cylindri normalis;
atque ob angulomm MY O ACY =%, ex his duabus
viribus refaltabit R
Togw V. Nou.Com, L1 IVis
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I Vis fecundum ¥ 3= Vis ¥ Ncof. 25— Vis T M fin. b=t

a

1I Visfecundum YO=Vis YN fia, E-';:—‘—{-Vis ¥ M cof_mﬁj;;*’

COROLL. 3.
5. Hinc ergo loco duarum virium, quac follicis
tabant {ecundum dire@iones CX et XY, vel YH et
YN, in calculum introducentur duze hae aliae fecun-
dum direétiones Yy et YO, quae erant
Vis fecondum Yy =+ 37 (%% —+- g%_%r_g) - !
Vis feeundum YO = — = (V1 =~ Vo cof. §)
ficque angolus p —+ 5 non amplins in calculo reperitut.

PROBLEMA. 3.

9. Tres vires ante inuentas ad tres alias reducere,
guarum v fit fecundum direGionem lelicis Zz di-
re@a , dusc reliquac vero fint ad ipfim helicen  nor
males. ' : |
SOLUTIO.

b, 1L - S5t 7z clementorn helicis, vbi nunc  pasticula

Fig. 3. dquae, quée vires inuentds fuftinet, verfatur: fitque Zo
non Plum ad helicem Zz, &d etiam ad ipfus cylir- a
dri faperficem jn Z normalis, deinde fit refta Z 1 in "
ipfa faperficie cylindid fita, awque ad Zz noromalis. Tres
igitur vires inuentae ad ties alias reduci debent, quas
particalam  aquee  follicieat fecondom direéiones £,
Za et Ty, Ac primo quidem vis inuenta {ecundum
;.{Z agens — g~ fin J; ob angalum helicis Y EZ=4,
abie

S

I vim
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I ~vim fecondom Z7 ==~ 2 fin. 2 cof. §

11 vim fecomndum Z2z = -+ 4% fin. § fio. V4
Peinde vis, quac fecundum dire@ionem Yy feu Zy
agere inmenta eft = & (B2 i%%i‘—f}, dabit vires
{ fecundum Zz = TEk cof. & % cof. &

11 fecundum 27 = Frya I0- ¢ - 7w fin. §col Z
Tertio vis, que {ecundum direionem YO agere ef
jnpenta, dabit nunc fola ‘
vim fecundum Zo = — % (Va-+7V v.col. )

uare tres vires acceleratrices, quibus particula aguae in Z
fllicitari  deber , vt motum propofitum perfequatur ,
crpat : ‘ p

1 fecundum directionem Zz = S ol 8T

II fecundum directionem Z7 :-374;,% fin. 4

I fecundum direGionem Zo =~ L (Vu+V weol &

SCHOLION
t5. Habemus ergo vires, quibus fingulae aquac
particulae follicitarae efle debent, vt motus, quem al-
famfimus, fubfiftere pofiit. Iftas autem vires hic ideo
2d tres dire@iones Z 2z, Zr, et Zo reuocaui, quo fa-

cilivs cum viribus, quibus agua in tubo actu follicitatur,

comparari poffint; vt enim quantitates v et # verum
aquie et cylindri motum exhibeant , necefle eff, vt tres
jllae vires inuentac conueniant cum viribus, quibus agua
peucra  vrgetur,  Hae antém  vires funt primo fatus
compreffionis aquae in tubo, deinde appreflio aguae ad

) - Ll {atera
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latera tubi, quae fecundum ambas direGiones Zr et Zg
od directionem tubi normales exhiberi folet. Tertio vero
pranitas, qua fingulae aquae particulag deorfum nitun-~
tur, imprimis examini eft {ibiicienda, quod fequenti
problemate inftituemus. o
PROBLEMA 4
r1. Si cylindrus foerit vicunque ad horizontem
inclinatus, definire vires fecundum ternas praedictas di- .
rectiones, quibus fingulae agquac pacticolae Z in helice -
ob gravitatem follicitantur.
SOLUTIO
Tabi, 1. Exprimat angulus 0 inclinationern bafis cylindri
Fig: 4 ad horizontem, fitque in plano bafis punctam fixuni
A fammum, punctum B vero 1mum , ita vt reéta AB
cum axe cylindii CD in plano verticali fic conflituta.
In hoc plano per centram bafis C ducatur horizonta~ Hl

fis CH, eritque angalis ACH = 6, feu fi ex puncto
B erigatur refta verticalis BG axem in G interfecans,
erit quoque angulis BGC = §, dtque ob grawitatem
fingulae aqua¢ particulae follicitabuntur  deorfum  fecun-
dumni direGiones ipi GB parallelas, et vis acceleratrix
Tig 1. haec vbique et =— 1. Tam in prima figura ducatur
quogué re@a BG cum axe CD conftituens angulom
BGC = 0, ac particula aquae in Z vrgebitur vi ace
celeratrice — 1 fecundum direGtionem  rectae BG pa-
mllelam.  Refolmtor haec vis fecundum directiones
GC et CB, prodibitque

Vis
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Vis fecundum -GC — 1 cof. §, et Vis {fecundum CB; I
fin. p. Ex priofi habebimus pro pa.rtif:ula aquae.Z vim
fecundum ZY = cof. 8, ex pofteriori vero vim fe- Tab. 1L
condum Y M=- fin. 8, vnde ob angulum MY o=its, Fig 2
oritur vis fecundum Y O = -fin. 8 cof. PHS et vim few
cundom Yy = ~+ fin. ¢ fin. P2, Hinc ergo punétum Fig, 3.
7 follicitabitur ab his tribus viribus acceleratricibus;

{ fecundum directionem ZY vi= cof @

I fecundum dire&ionem Zo vi = — fin.  cof. pEs

III fecundum directionem Zwv vi = -t fin. ¢ fin. Pt

Ex his porro ob angulum 2Zw = § orfentur:

Primo vis fecundum Zz = vi Zvcofl £~ viZY fin. §
Tum' vis fecandum Zyr = viZwfin. § 4 ViZY cof. §
Quare pro tribus diretionibus Zz, Zr et Zo obtine-
bimus fequentes vires acceleratrices ex graujtate
oriundas: : ' '

I Vim fecundum Zz=col. ¢ fin. éﬁn.?i-‘,l:f"-"—ﬁn geof'6
1T Vim fecundum Z#=fin. ¢ fin. § fin. 2=+ cof. £ cof §
HI Vim fecundum Zo = — fin. § coft . ~

PROBLEMA £

x2. Dato, vt ha&enus, tam cylindri, Quam aquae Fig. s«

per helicem motu, definite flatumt compreffionis aguae
i fingalis helicis punétis. .

LIg SOLV-
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SoLvVTIO

Pracfenti temporis inftanti, quo ipitinm helicis
eft in B, exiftente arcu A B—p, confideremus he-

Ticis puncum Z, vt fit BEY—gs, ¢¢ YZ=3 tang &

exiftente helicis angulo YEZ = £, fitque flatus com~
preffionis aquae in pundo Z =4, fen denotet g pro-

© funditatern, ad quam agud quiefcens in parl ftatu comi-

preffionis exiftat, eritque pro hoc momento ¢ functio
gmacpiam ipfios 5, et in pan@o proximo 'z, exiftente
Yy—=ds, flatos compreffonis erit =4 4+dg. Sit lam
amplitudo helicis —pb, exit particula aquae in por-
. __hbbds .

cunculs Zz contenta —gy¢ 3 quae CIEO in Z propel-
lewy vi motrice —hhg, in z VIO repelletur Vi
——hb(g-t-dq); vnde exiftit vis motrix repellens, few’

fecundum 2Z VIgEDS —pbdq, quae praebet vim ac-
dgeof.?

" celeratricem = —g; Quare ob fiatwm compreffionis

particula aquae in elemento helicis Zz contenta {ecun-
dum direGionem Z % follicitabitur  vi  acceleratrice
::-‘53%'"‘&'. Practerea vero ob grauita.tcm eadem pare
ticula, vti vidimus, (ollicitatur fecundum Z z vi accelera-
trice —col.d G, b fin. 2 —fin. Jcof.0, vode coniune
&im tam ob gravitatem, quam ob ftatum comprefhio-
nis aguae, particuld aquae in helicis pundo Z conten-
fa vrgebitur fecundum diredtionem Zz i acceleratrice,

quse erit _
eof. £ fin: § fin. 2ot fin. 4cof. § — Agegfd

haec-
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haecque eft vis, qua ifta particulz adtu vrgewr. {icut
dum direGionem Zz; €X quo necefle ¢t, vi ca ae-

o qualis fit illi vi, qua fopra punftmn Z ad motus cons
! {eruationem follicitari debere inuenimis, fecundum e;m—
u

; dem directionem Zz. Quae cum fit inuenti — giyu

av H - . ] - .
cof. & —+ Ive habebimus hunc aeguationem :

y du i
dgcof.=dscof. 4 fin. ¢ G, 2 ds fin.Z cof. § —f Jz dscof. §
f - d—‘ffj-;t ds, vbi, guoniam ad pracfens tantum temporis

momentum refpicimus, quantitates a tempore 7 pendens-

tes, quae (ot p, %, v, itemque 2¥ et %’g, tanquam conflantes
funt (pectandae, ex quo integratione inftituta habebirus
g cof. {=C~zcol. & fin. 9 cof. = _shin. Jcof.d, -s%“%g—fs—‘%
vnde ftatus compref{fionis aguae in fingulis helicis pun-

&is pro pracfenti temporis momento ianotefcit.

| PROBLEMA 6.

13. Si data aquae portio in helice repesiator,
atque cylindrus datam  ad horizontem inclinationem te.
nens Moty quocungue in gyMum agatur, inuenire mo-
tum quo ifta aquae portio per helicem promoushitar.

SOLVTIO

Sit bafis cylindri femidiamerer CAz=CB==a, et Tub. IL
ang}ﬂHS, quem  helix EF com bafi cylindd conftitnit Fig 5
BEF=J. Axis autem cylindri PQ cuom rea verti-
cali QR confutuar angulum PQR =¥, quo codem an-

- guio
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gulo bafis cylindri ad hLorizontem erit inclinata.  In
bafi aumem fit A pun@um fummum et B infimum.
Pracfenti autemn  temporis momento fit initinm helicis
in B, cxifiente eius a pmco fummo internallo fen
arcn AE=—=p: et cylindros in plagam AEB gyretur,
ita vt pundti E celerivs fit —Va, et dp=diVu.
Occppet nunc portio aquae in helice contenta fpatium
MN, cnius longitndo fit MN—f, ac ductis axi pa-
rallelis MS et NT fit aguae ab initio helicis diftantia
EM—yx, erit EN—x~-f, et ES—uxcof {, atque
ET=(x~fjcof. ¢; celeritas vero, qua haec aquae por-
tio pracfenti momento per helicem promouetur, fit=Vwo.
His pofitis, fi in portione aquae MN penéem quod-
piam medinm Z confideretur, et arcus EY ponatur —3,
erit flams compr:fiionis aquae in 2Z, qui per altitudi-
nem g exprimatur , v in problemate praecedente cf
£rutys ;
geof. = C —gcof. Zfin dcof.- £~ sfin 2cof. § -k _iv
Iam vero conflar in vtrogue termino M et N fatum
compreffionis enanefcere’ debere ; five ergo ponatur
s=axcof.d five s=(x—-f) cof.g, fieri debet g—o:
ynde duplex nafcitur aequatio o
©=C-qcof.d fin. § cof. BEEEE —x fin. 2 cof. £ cof. §
—-a:co,ﬁ.é’{-%é R ;%”;)
p=Ceacof.Zfin.§ coff"—‘”—(i’;-'ﬁcﬁ— (%4 fHcof. 2 (fin. £ cof-§

ducof ¢ dw
"’}"dr-yu "!‘W)

wnde, conflantem C eliminando, obtinebitur; dividendo !
per cof. 4, haec aequatio, - 1
£ fin.
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’—’-"'f—fl—c-"ﬁ—f.: g {in. 9 col. ?L‘i‘{—”'*-gf——”cif‘f A-ffin.d coll @
+ 5 A div

vnde motus aquie per helicem definiri debet, vii enim

et dp—diVu, ita erit dx=dtV v, :

Multiplicetur ergo haec aequatio  per 4p—i- dxcol g

— dtV u—t-dicof.. Vv, exitque itegrando

a’ﬁn.i@fm.i'*%c”—ﬁ ;aﬁﬁla.ﬁﬁll.w;—% +fiptw cof.g)fin.4 col §

e [ SV 00l 4.V )

U

dﬁﬂ.!eCOf.

COROLL 1.

T4, Si igitur motus gyrationis cylindri ferit
vniformis, feu % conftans, ponatur u=—%, b du=0 erit
& o 0n, 2222 gafin, §fin. EEDEE 4 g1y agf Z)fin. ool
- — 2fViw - focof.d - Contt.
Vbi eft p—¢Vk, ita vt haec aequatio ©Ob
Vo= duas tantom variabiles 7 et x inuoluat. Con-
flans autem ex flatn initiali debet definiri.

COROLL =

5. Si portio aquae in tubo M N fuerit infinite
parma feu f=—o , et fin. !d'iﬁgi"?"f_@ — fin. &”-—i—ﬂaccﬂﬁf
y JooRé o po-axToh

5= col. &

hoc ergo <cafu mouws definietur hac aequatione:

- Conft. zacol.£ fin. § cof. peefL L (54 xcol. &) Gn.d col. @

2 VAv-t+wcof.Z. Quodfi ergo haec particela initio guieverit

in E, punGtumque E flerit in A, ita vt pofito x=—o,

fit p—o et w=—o erit gcof. {fin.P(x—cofl poEl)

= (p+xcol.d)fiv.d coff 4~ =2 Vkv—4vcold, |
Tom. V. Non.Com. Mm
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COROLL 3. .

16. Si in cafii corollarii praecc;demxs pomatye
angulus 2EZEE =, vt fit di= ?‘E’ﬁﬁﬁ@m= ob. dp i
—diVE et de—=dtVw, relatio inter @ et v hac
“exprimetur aequatione :
acof.2 fin. §(x —cof. ) =aPfin.{cot §+ 2 Vkv+wcolf.§
ex qua fit Vk+col g, Vo=V (k-aPfin.{cof.{cof.9 .

" —~acof £*fin 6 (1 —~cof )

¢

. ' : ad® -
ideoque dt (ki — 2 QJin.C cof.g col. 0 A= a cofs$®/2n.d (1 = cof- )

COROLL &4

17. Simili modo f generaliter , pofito tamen
maotu gymtorid conflante, {eu u ==k, ponatur 2_4%:
et 128 — ~', erit quoque df = m‘f—i@m et -“-ﬂ%f—”ﬁ fin P
= 9oLt g (o) 4 D)4aP find cott d-+2V kvt vcofZ -+ C. : l
ideoque B '
Y k4-cof.ZV v="(C+ Feof. &G, § (fin. P-fin(y +P)) ‘
—aQfin. Zcof. & cof. §) S
vrede fit . o
ad®
= 5 (CH2 col.¢*fin.0{fin. @ fin. (y+ P))-aPfing cof.Zcol.8) )

vbi @ denotat angulum ACS, et 4 angulum SCT,
qui eft conftans.

"COROLL. s

18 Si cylindrus in partem contrariam celesitate
==Vk circumagatur, pro V'k feribi debet — 7V k, arcusque
-p nuegative erit accipiendus, ita vt fit QD:EM'S»—:-?;

Quare
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xeof-¢ . .

Quare cim fit p > o 5 CAW angulus nega-

tiue accipiatur , babebimus €rg0 pro hoc mota:
wmzcof.€ . _add .

C]):L—mj s et diT= Jileg dae 21Q0C Vik-col.d, Vv

q

—V (C- % cof. §*fin. § fin. P~ fin. (P —y))+ 2 fin.Z cof.geof )Y
COROLL &

1o. Si hoc cafn injtio =0, quO erat p—0,
et Vo—o, fuarit x=EM==g; ideaque. & = — 5_“%»‘;
ponamus hunc angulum initialem ECS=e, fuerit .
. . . ) a
nitio d=—¢, exit V k—cof.2. Y p=V (k=4 Feof4*fin.0

(fin. (e -+ ) fin. e-fin. O+ fin (P-yi)+a (e+P)fingcof.d cof.f).
PROBLEMA 7 |

20. S, dom cylindrus data celeritate vuiformiter Tob. T

lg. 1

in plagam BEA gyratur, helici in C particula aquae
feu globulus inferatur, qui deinde a2 motu cylindri abri-
piatar, determinare. MOLEN globuli per helicem.

SOLVTIO

Sit Yk celeritas, qua pun&tum cylindri E in gy-
rum agitor , in fenfum E A ; fueritque €O momento,
quo globulss in  crificiuin helicis B immittitar, angu-
1us ACE—u«, et t=o. Fieri autem neguit, vt e
lerites  globuli initialis fit ==03 fi enim celeritas elus
vefpe@n tobi fecundam B M ponatur —V w, eus cele-
riws vera erit =V (k-+ov—2cof.4.Vkv), gquac non
poteft emanefcere. Ponamus ergo hanc celeritatem ini-
tio fuiffe minimam, ac reperimous ¥ po=col.2.Vk, ita
vt celeritas  vexa fuerit —fin.2.Vk, cuivs directio ad

Mm 2 EM-

[—
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EM erat normalis. lam elaplo tempore £, fit vt
fupra AE=p; globulus vero reperiatur in M exiften.
tc EM—x, cuus celeritas relative in tubo fecun-
dom MN fit =V o, erit dp=~—d+Vk et dw=dtVo:
et per §. I5. motis definietnr hac aequatione , fumta
feilicet celeritate VE negatiua. :
Confi=acof {fin.écof, 22l 4 5ot xcof, £)n. g cof @
—aV kvt vcol &.
Conflans autem ita eft definienda, vt pofito 2==0, feu 5
—e, fatx——o et Yo==cof.§.Vk, ficque erit
Confh = & cof. Z fin. écof. &~ azfin.gcof § — 2 kcof. 4
' — kcof. UF
Pomatur angulus ACS=, erit $= 1’—."4‘—‘{,*;3‘!'5 et d
o i“’—f’i'-‘-fj—””’—éﬂ Confecerit autern cylinds motw
angulari tempore # angplim —u, in plagam BEA,
it duw— ‘-i%‘r—’-’, et W= t—‘:%—k,, quem: angulum loco tem-
potis , tamquam eius menfuram in calcolom introduca-
mus, etit £ —=a-w, P=a— w225 er ob dx
= 1V o= 22202 mbebimus dQ=- dut L2%EYE e do
—_— ik kfg—g’ﬁ Noftra autem aequatio erit ‘
gcol.l (in. fcof. at ez fin.geof #—2 kol Z-tkeofd =
acof. £ fin. 6cof. @ + aPhin.gcof. ¢ —2V ko ~wvcof. §
ex qur obtimernus : ,
cof. &V u-V k=—7 (kfin. & acof. &¥fin. §{cof. @ - cof. @)
A a (a—y fin. & cof} § cof §)
vode ad datume valoremn ipfius @ elicimus valorem ipfius
Vo, quo inuento erit
Fu— oottt R
> e (R ¢4 4~ a cof. ¢2 in, § (cofert — COfuD) vt (o~ Fin. Geofu G cal ¥
cuits integrale ka debet-capy, Vvt pofito w ::"o.',:_ fiat
(P — o

P
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$—a Ex hac ergo aequatione integrali viciffim ad

datum  tempus apgulo @ expreflam, reperitur angmigss

¢, ex eoque Porro Jocus globuli in helice , fea portio

EM—x— ‘%Z—‘-‘ﬂ , ciusque infuper celeritas refa-

tiua in helice Vo fcilicet

Yo—= ;,j’»_l’; _ V(k fin. &tang. § - efin. §(cof- ac—cof- O}
"t a o~ Q) tang. & cof. &)

COROLL =
2y. Exprefio col. & v o —Vk defignat- celerita-
tem veram puncti S in bafi, quod globulo in M. re-
fpondet. Cum enim globulus velocitate Vo in helice
fecundum MN progredi ponatur, erit eius celeritas an~
gularis circa axem = cof 2.V v, refpeu helicis; quiz
anters helix ipfa in plagam oppofitam conuertitur cele-
fitate — V'k, erit vera globuli celeritas rotatoria , few
motus quo punétum S @ fummitate A recedit == cof. &
Yo—7V k
COGROLL =z
22, Ipfo amem piotus inito, quo Vo=col, {VE;
haec celeritas erat megativa, filicet = (cof. ¥~ 1}

Vi— — fin. &* Vk, ftatim ergo ab initio etiam  nunc-

erit megatina: feu angnlus ACS = ®. diminuetur, quae
eft ratio, cur calealus pro cof. {Vw —Vk valorem
pracbuerit negatiuum

cof, 2 Vo— V=~V (kfin §*+acof.Z" Gn. ¢(col.a~ cotD)

—+ ale— Q) fn. fcof Jeof fy

Hic ergo valor in affirmativum abire, fer angulus
ACS — ¢ augments capere nequit, nifs pofiquam foe-
rit quanticss illa radicalis = o.  Poftquam: auterr hoe

Mm 3 €S~
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euenerit, tum figni illivs radicalis valor affirmative erit
accipiendus. |
COROLL s
23. Quoniam sutem ab initio angulus @ decres-

¢it tam din, donec walor quantitatis illiug radicalis

enanefcit, eousque @ vitra o diminuetur, feu erit O < a
Ponatur ergo $—a— 1\, vt fit
cof £ Vo—Vh==—V(kfin. {*+ acof J f(cof.a=col(a—)
= a P fin. £ cof & cof. 9)
ficque quamdiv mugendo valorem ipfins v, ifta quanti-
tas radicalis realem retinet valorem, tamdin globulus a
motu cylindri in plagam BeA abripietur ; neque. priog
in plagam contrariiam motum fium vertet, guam vbi
0 egusque increverit , vt fit

Efin.g*+acol.d in. 9(c0f.m—-c0f (a~))+alfin, ¢eof.gcof.f=e

COROLL 4
24. Quia autem avgendo \l extremus terminus

~ eontinwo’ crefcic, medins vero qui eft negativus—agcofl &

fin. § {cof. (@ —/)~~cof =) tamdiu tantum crefcit; quoad
fiat b =a, feu § = o, manifeftum eft, nifi formula
illa in nihilom abeat, antequam fiat \J = &, eam nun-
gnam efle evanitoram; globuivmque continuo celerius
fecundum  motum cylmdu gyratorium  abreptum.  iri,
Hoc ergo cafu pundtum S continuo celerius in  plagam
BEA conuertetur. . -

COROLL 5
25. Si ergo quantitas ifta radicalis ponatur = V,

vt fit o {Vw—VEh= =V, feu Vo= "5, ob

Yalorem xpﬁus V hoc cafin continuo ctrefcentem, cele-
xitas
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ritas globuli progreffina in helice fecondum directionem
eins M N tandem emnefcet, pofteaque adeo fiet -ne~
gatina, quod vbi acciderit, globulus per helicem re~
vertetur, ac per orificiam E iterum erampet;  fiqui-
dera cylindrus foerit longus, vt globulus in fuperios
helicis termino K non erampat, antequam rewertatu.

SCHOLION

26. Cum pofito $ = a—1p, et
¥ — V(& fin. &'~ a cof. & fin. 0 (cof: (&' — ) — cof. &)
+ a Y fin. & cof. 4 cof. 6)
quantitas V tamdiu megative fit accipienda, feu habea-
e cof. £ Vo —Y k==~ V, quamdu sogendo angu-
lum \} quantitas V realem obtinet valorem ; ftatim
sutem atque haec quantitas V enaferit = o, inde an-
gulus- \ iterum decrefeat, fignumaque contrarium ipfi
V tribui debeat, vt fit cof { Vo — Vik= -+ V; duos
habebimus cafis principales euoluendos, quortm altero
yspiam augendo P~ ab initic fit V—o, altero vero
hoc nunquam ~ euenit. fatim  antem  ab  initio  fiet
V—o, fi Gt vel k=0 vel § =0: tum aliquo tem-
pore poft initinm hoc euenire ponamus, denique VEro

nunquam; vide fequentcs cafis diligentivs euoluamus.

CASVS 1. .

2. Pomamus ergo primo motum cylindri rota-
torjum pemitus euancfcere, feu efle &= 0. Cum igi-
tur in ipfo initio fiat V—o, flatim ab initio ipi V
contrarium figno tribiii debet, vt fit col. Vo=V,
fen Vo = 57, atque angulis v inde iam erit  nega-
tinus, feu angulus Q> continuo crefcet, vt fit

=]

=

RS

A S
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V= V(gcof.2 b (cofun ~cof D)-+alz-D) ﬁqi)t.ig' cof.d cof )
—_ )

et dt:’%f’:%ip—, atqgue EM—x = e
Quia ergo initio erat P =a, et Vv — 0, pOnAMNS
tempore €laplo £, effe P=a—t-b, v it
V—¥/[zcol.& find (cofm—col. (. 4ab))—anfin.gcof.Zcol0]
et X == z%;r‘ig atque 47 249,

Hic iam perfpicouma  eff, fierd omnino fon pofle, ¥t
angulus A continng crefcat, nifi Gt fin £ cof £ cofl 90,
- quem cafim feorfim enoluere conueniet. ~ ‘Quodfi vero
Al crefcere ceffer, quo enenter, w¥bi Vzo, ibl glo-
bulzs ad fatum quietis redigetar, ac in helice regredi
incipier, 4 Qquo €rgo IOmMento valor ipfiuis V megatiue
capl debebit, angulusque <] Iterum decrefcet, donec
fiat \y —=». €t tm Corpus ruefios in B, ficuti initio,
haerebir; vade eundem fmotum denno inchoabit.

At euenire poteft, vt haec globuli reuerfio in ipfam qua-
fi initivm motus incidat, atque angalus P ne minipum
quidem angeri queat, quin sogulus O maneat nullus, vel
adeo fiat megatinus.

Prior cafis locom habebit, fi pofito \} infinite Paruo,
valor ipfinss V mnibilominus maneat = 03 id quod vim
veniet fn. @ cof. £ fin. § fin. & =— « fin. Z col. & col #
fea fin. 2 = %i ac tum corpus perpetuo in puncto E
quicfeet; hic eaim direcxio helicis erit horizontalis. .
Pofterior cafis autem locum habebit, fi fin. a < ;Z_,’i-—%—f
quo globulus ne in. helicem quidem ingredietur, fed fta-
tim inde delaberur; vel fi cylindrus deorfum eflet con-
tionatus, mutata directione globutus per helicis partem
interiorem  defcenfurus  effer; ita Vi angulus b tum

fierer negatiuus pperinde ac valor ipfus ¥, <t V.
| Hi
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Hi autem cafis locum non inueniunt, nifi fit § > 4,
fen inclinatio bafis cylindri ad horizontem maior, quam
angulis BEF, quem helix cum bafi cylindri conflituit.
Hunc autem motum in helice quiefcente fufius non pet-
fequor, cum nihil habeat difficultatis. '

CASVS IL -

»8. Ponamus motum gyratorivm cylindri ita effe
comparatum, vt motus gyratorius globuli ‘circa axemy
qui angulo s indicator, et initio cum motu gyratorio

cylindri in eandem plagam fuerat directus, poft ali-.

quod tempus in plagam oppofitam refletatur.

' Angulus ergo \/ eo vsque avgeri poterit, vt fiat -
& fin.£*—=acof.2*fin.§(cof. (a— ) — cola)—afin.feof.Scof b
" feu V=o; hoc autem fieri nequit, nifi fit

cof (& — ) — col. & > ImES ),
cum igitur ab initio fuiffet \ = o, necefle eft, vt po-

fito \» euanefcente, fit fin. o > ::,fgs; Deinde valox

ipfius cof. (a—})—col. a—f::gi W erit maximus, i

fin, (& — V) = gy :
Concipiarnus hoc pro .\, valore fubflituto fieri

cof. (=) - coft a- &S =M =
atque vt valor ipfius V augendo . tandem enanefcers
queat, necefle eft, vt fit kfin. £* < w M cof. 4 fin. 4.

Quare, vt hic cafiis locum habere poffit , fequentes. tres -

" conditiones requiruntur,

I. vtfittang. 0 > tang. 2 fen 0 > ¢ ita vt ftadio ,’,f,:‘gi
vnitatem non excedat. : | '
II. vt fit fin. & >§i’f’.§9:_‘ ac denique
1L vt fit <o M 20 )

Tom. V. Nou.Com, - Na  Ques

)
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F0ties €rgo: hqe‘ tres: conditiones: locum inueniant?,
gh)bulus in helice: i {coliimy BE A, circas axem. cyhn-
dn | 'c1rcumﬂ3rerm,,ﬁ donec: delcmp{”eut angplum. \p, v
‘Zf V('k'ﬁn Z"-‘—acofé' fin. & (cof. (OE—“\.lJ)—COf'oL}
¢ in. £ cof. g cof. 05 = 05 tamaue: exit: cof. £V o=V k=0;.

, vE .
feu: globuh ce]cutws«i‘ehxnm per: Hielicem: b T, 6* cums

anteqmm* ad:. Humes: Iogims pememat Gt Vo= m;'gf .
ﬁe - e (Im——-ﬂl\.ll t‘,t d El_f_‘-\’_k_ _____d\pfk ; ) .

quamy autem hunc 10cum attlgeut* angulus \IJ contmuox

diérefcer; U motus - angulans globuh fiet: contmnub*mo-
tui: cylindrf;. et “tribuendo- ipfi A {ignum CONTEATINN y-
BV
hab;ablturj/:v —. ‘fmr'? et qmndo fiet” \j; =0, ent.
T - : {1 -[-—jm ¢n): ;
V—"fio: {; V4 hmcqua V*v__‘. £ Vk et CM .

Tnde: fiet: Y- negatluum ,, et dlﬁanua » adlinc m&ngv

grefcet;. dumxgoﬁto A negauuo fier: avz= %’t?“‘p .do--

nec fmt o

V(kﬁn 'g’ —a-cof. Z B 0 cof a——cof(cx -+— )%
-—-a_ \.]Jﬁn &-cof. & cof. 8). =0

ef- €0 VSquE! er1t=1/q.ﬂ__ m,?-- vbis, autemﬂ fuent V=0

enadet: ¥ r'u.._coj g, .qui. ergo: valor ante’ Hoc: tempus maxi--

t
mus: fuir,. vbh Clat ﬁn., (ot: = q/) _,;;’—,’zj‘—%.. - Poftquams -

atitems fierit: V/'==0;. angylus: \yr iteram; decrefcet’,, in—
deque etiam dlﬂ.mna 2’ minoras capler 1[]g[ementa" cr1t-~

Y=Y
aw

v *'“ﬁn. Z Vk et “Vfu‘:':co{'ZVk., atque. =
Hoc: ergo: tempore: celéritas: Viw- eadem: erit),, quae- efat.
initio}, indeque: mMOtys: fimili: modd: propagabitir.-

Motuss

i o
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Motus ergo -per helicem continuo erit progeeuus,
fi perpetuo facrit V]V k fin antem’ jnter eas o
tus partes, Vbi Vo i‘-:%%?,-'-ﬁueniat, -xr-‘t.ﬁat‘Y >VE,
wm globuls -ibi per “Helicer segredietur ; «donee Vo
jterum -fat, AfigmAtoums: Valores :autem affirmativi
praenalebunt 5 yidimus enim pofk: ‘primam. ;periodum,

gua  celerfas ad 4nitialem redit, globulum fpatium ab-
{oluiffe in helice ¥ — £, et poft 7 “huipsmodi pes
riodos. ;promouebjtur Per fpativm. ‘helicis W=y, fiee
que continuo altius Alepabitur, donec tandem per fiaper
xius orificium K- eiiciar. : ;

© o casvs I

9. Ponamus motam ita €ffe ccomparatum,, W
poftquam ab  initio angulus N = .o~ O increfcere
«coepit, nunquam .cuadat S '
V= V(kfin g —.acoh 2 fin.0 (cof. (a — ) — cof. )

P j:—-‘;{—-.az\:lyj_-ful.;‘g;(:oﬂfg col..0) —
wnde hic -angulus Al .confino ;magis -augebitur , walor-
que ipfius V increfcet. Tum .autem prodibit V.0.= %Ei,
ex quo fequitar, celeritatern ¥ v ‘tandem enanefcere, glo-

bulumque inde :ad inferiorem cylindri -partem “reuerti,

donec in E dterum elabatar..  Hoc efiam intelligitor -€X

formula ¥ :%:e—@ . diftantia ~enim ¥ dimiovetur -, di

- . 'ﬂ ) Bl - a
foerit dw <4\ feu, ‘di]’v“f-k.{_d W, «quod * Wtique euenity
quando Vi<V fen ¥ o mnegatinum. S

Hic ergo cafus, «quo globulnm o0 ¥ltra datom ter-
minum in helice promouere dicet, in fequentibus cafibns
locum habet: ‘ S

Nn = o

S

ol R

e Tt v LA

e
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I* Si tang. § < tang 4 fen angulus PQR<BEF,
quomodncungue reliquae quantitates fe habeant .

2" Sifuerit fin. o < G € ita vt etiamfi ﬁtZ {9
tamen hoc cafii globulus revertatur in helice.

3° Etiamfi fit £ < et fir. o >{2§§' tamen cas
I caj 2z [im @ M

fus tertins locum- inuenit, £ fuerit & > —Jmgw
denotante M mammum valorem, quem expreflio
cof. (aa——\lx)mcof a— mg ,. RU2 mduere valet:

Hinc ergo patet, gylatmms " motum nimis celerem non
effe aptum ad globulum 4d datain quamuis altitudiriern
elemandum, cum motus tardior hune effectum prae{{are
valeat.  Fieri ergo poteft, vt ob gyrationem nimiume
velocem effectn fruftremur, quem tamen tard:.oxe motn

confeqm poffemus.

EXEMPLUM
80, Slt :ﬂffg'd =i et angulus initialis ACE

'yedtus, fen a == 90, atque $ = 90" — P, ficque ¥/

denotabit angulomw, quo globulus circa axem  ver(us
mméum fimmum A ab E eft translatom tempore 7,
quo. cylmdrus per angulum = w efb conuerfns , ita vt

it duw="= dtvk  Habebimus ergo

V=V (kfin. c',’f'-acon ﬁn 9({'0 =1,
d'm___d“Wk atque 1/117__. cofg . nec nonx“ﬂﬁ‘—j?g@
Quamdin  ergo motus gymatorius globuli in fenfiurr
BEA. dirigitur, valor ipfiss V in his formulis affirma~
tine accipl debet, contra Vero negatiue. ‘

Ab. initio ergo crefcente +, decrefeit valor ipfius

V ob fin. Y &ivs quamdm manet Efin, é Sacol.4”
fur..
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fin. § (fin. \1/ 1), Cum igitur ipfus fin. ¢ — 1

valor fpaximus fit, fin. == 60° = ; =, denotante *

angulom duobus recftls aequalem, ﬁatque hic valor maxi-

mus —iV3—:im==0,3424267 Quod fi ergo

fuerit kfin.l*<o,54242647 acof. { fin. ¢, cafts fo-
cundns locum habebit , cafiis vero tertivs fi k fin. &°
0,3424267 a cof. J* fin. §. lllo feilicer globulus

motn angulari tandem repertetur, hoc vero nunquam.

Sit brevitatis ergo ‘i‘i—fi-éﬂ' b —=n, vt fit

V =fin. &V k—na{finy—i))

I. Ac ponamus primo efle k >>0,342 4269 na;
atque angulus s continuo crefcet , valor autem ipfius

V initio decrefcet, donec flat b == 60", bi valor ipfius

V erit minimug, fcilicet =fin.§*V(k—o, 3 424267 nd),
ideogne celeritas globuli progreffina per helicem maxima.
Inde vero valor ipfius V iterum augebmu:, tandemque
quando fin.\) =11y, quod euenit i \Y=—=x08, 36
137 56T, 20V fiet V=1fin. 2% VE et Vo=col.d. V'
quae celeritati initiali eft aequalis. Poftea vero crefcen~
te vlteris angulo \/, valor ipfiis V magis augebitur,
fietque tandem V=—=Vk, fen k(x —fin.{*)=acol. {fin.0
(t—fin.g) feu Iy —fin. Y= ’3-(’-;"5},4;5”;‘?” ; hicque
celeritas globuli in helice euancfcet, ex: quo reuerti
incipiet, et quidem mmotit accelerato, quoniam, crefcente
s vltra hunc terminum, quantitas V eo maiora capit
angmenta.  Definito antem < ex aequatione I —fin.

| .._k—(-'-—a"'}—,’:f"",g), quantitas x -——%’%‘m dabit fpatinm in

helice , ad quod globulns penetrauerit, et vode dein-
ceps rem:rutur. _ Tempus autem, quo huc vsque pertin-

Na 3 g%

et IRt

e e et e AR L s 4 ORI <t Tma e g




286 DECOCHLEA ARCHIMEDIS.

git, fen angulus @, 2 cylindro fnterea HOt gyratorio
confectus, definitur ‘hac aequatione: .

:  ¢¢¥¢ ..~ .
- 4 fin.g V(k—-,mzﬁn,.\lzri;—_;nan,\_p) ;
quo inuento fimul vera ~ia % in helice ipercur[‘a in-
notefcit. . ,
- II. Ponamus effe k< 0,3424267na, 208
Jusque s eo vsguecrefcet, gdu_e;‘-fﬁat = naifinab-3Wh
quod euenit .anteguam euadet Al == 68" ; tumque .erxit

Yo— E’D—jr% ob 'V — o, ‘hactenus .ergo «celeritas ¥ o aw
gendo increuit hicque conftituamus primam - partem
motus globuli per helicem. : ,

2@, Ab hoc auntem momento -angulus ~ iterum
Jiminuetur, et valox V= fin 4V (k~n alfin.\p -4 D)

. ' A .9 1 v .
negatine «€api kdel_:et, at it Vo= 'i—c%}—-g, ficque labente

tempore Falor ipfius V 4terum ncrefcet,, .donec enaden=

te =0, fat V=fn. IV et Yo ;—_(_:-_f_g%u .
hicque fecundam mEtus partem terminemus, in cuiusdine
W =0, et celeritas globuli ¥V w, maior exiftit, quam
adhuc fuit. : '

4% Nunc igitar angulus Ay megatinns .effe “incipit s

pofito exg0 — W loco W, habebimus V = fin. §*
Y (k- na (fin. A —3 ), ;manente Voo :%}%‘L et
quia fin. \p_-;xp crefcit, ,qhamdiu A eft < 6o°, ad
hunc vsque terminum Ay == 67, walor jpfius °V, hinc-
que celeritas ¥V v augebitur ; -et facto A =668°, celeri-
tas ‘globuli in helice progeefiua .erit maxima, feilicet
__M_Ml/—(i—ﬂlr—_o_,%ﬁz‘q.zﬁjna)
— ol 2 —————0

—

o
A%
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4. Deinde ylterius crefferte hoc angulo™ \b) qui.
pine ¢ft = P—a, valor 1 pfius V. iterum dec:ql'cet-_,.
et quando’ fit W = 108", 367 13%,.5 615 22, erit-
Voo fin.d Vi et Vo ::(—‘—"—"—;%gi)—/—k _

5% Angulus: avntem P vltrat hunc’ termipum’ crefcere”
perget, et quia’ tum- i S fin g, erit V= (0. Vik-na
ARV —fin:Ab)); et- V= %"—"gj Valor érgtj" ,i'bﬁus- vV
continmorfiet: minor;. indeque: etiam’ celeritas Vv, donec’
figr 1\ = £ . qiro® cafr erit’ 1/@::#3

na-?

6% T antem: Hie angulus- 7, quit maior eft quant’
10 S‘f;r 36I;. iicfu;m; _-cﬁiéc_re'li:'e;?‘,:‘ fierque™ "l/ v = —T"CI;J'"V
exiftente V=4 V{le—na(i= fin.Ab))y ficque” ce~
leritas- V v _detff:f((-‘.t:r er” quando fit Y= 1087 565
prodibit: V={in. Vi ev Vo=col. (Y, quae- aequa
liss eft: celeritati- initiali- | :

wyme’, Porro’ angulos infra Tine termiinnm decrefcet;

et ob: finaalrs 3. eritt V.= 0. V. (k-5na(fo: -1y

e VRV T D e A
et va-‘i "&13? i- ete.quando- fit *\lJ_’___ 60"'_ quo? Cﬁﬁ,’[“

valor ipfiugV: eritoaxinivs ={in. 2V (k+-0,3424267 12 )
ot colecitas globuli’ miipima Vp = ey
Kufi ergo” 4t V'k;’?ﬁﬁ-'Z"V(kHr‘- 0,842 426 7 na)
globulus: antequim: ad: Burit” termnurm  peruenit’,. regre~
dietur: i helice:, proptetea’ guod: cius® celeritas: Vo fit”
negatita:. Revertithe™ ergd globulls; 6 fit k<‘i’-‘l—*-’_-;'_3§—jn££’,"‘3
pbn apten’ reuertetur, fed perpettio’ pei” cochileam: pro--
gredit pergety,. fi fi k >°’”3*_,_’ff’;£rm°] Qiria: attem
gfe: debet: k{iﬁ%fﬂ[—f—’-ﬁu, manifeftum’eft; hune
| : caffum




288 DE COCHLEA4 ARCHIMEDIS.

cafum -locum obtinere non poffe, nifi it 1 & 2 fin. Z¥,
4
feu fin. & <V 33 hoc eft: nifi angolus helicis 4 minor

it quam 59°,-1

§™, Poftquam autem angulus \p vitra 60° fue-
rit diminutus, etiam vlterius decrefcet, eritque adhuc

- V=6V (k-+na(fina—iy) et 'P"v:—"f—ofg!
*valorquﬂ ipfius V continuo fiet maior, vt et celeritas Vs
quae mox affirmativa reddetur, et fatto Y —o red1
bit ea, vti erat initio, Y 9 =cof; g.Vks '

Cum globulus huc peruenerit, -angnlus \J iterum
‘negatinus euadet, fen motus angularis globuli motum
cylindri fequetur , fen enit iam P<La, feur O< 0%
vel globulus in fupenorem cyhndr: medietatem ¢leya-
bitur, cum a Nro. 3™ in inferiore effet verfatus : atque
nune pari modo motum fium profequetur , ' atque ab
jnitio fecerat; ita vt iam ezedem motus partes , quas
de{'cupﬁmus ﬁnt rediturae. ~

Quod vero ad tempora attm&:t qmbus quaequc
motus  huivs pars abfoluitur, ea nonnlﬁ per quadraturas

deﬁmtl poterunt  ope formulae duw= - ‘%:’r'" ; quippe
£u1us mtegrano exhiberi neqult.

 PROBLEMA s
a1. Si vm integra helicis circumuolutio EF G e

aqua fuerit repleta, dtque cylindrus fibito in  gyrum

agi 1ncipiat celeritate : memml, quae in puncto E fit

'**"l/k, idque in fenfum helici’ contrarivm BEA, inue-

nire. motum, quo ifta aquae pomo per hehcem pro-
moucbltur. \

SOLV-

4
i
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5 G LWV TILO
Pofitis bafis cylindil radio CA=2, angulo ‘heficis
BEF=—{, angulo , quem axis cylindri PQ cum “ver-
ticali conftituit, PQR =1 fit ipfo motus initio angu-
s ACE=——¢;, que tempore agad in helice fpatium
£ FGe—f eccuptt, quod cum vei integrae genolutio®
oo -~ T of.8 i
1ii fit acquale, pouto THE vy, eslt oy anguius quatuoz
seltis aequalis , (en .depotants 1. @ rationem radii ad
femicircuniferentiats , -erit-op =27 €t of = 2, et ipfa
. _ amabb . 3 e s
aquae copia =— T2 fiquiden b b defignes amplitudi-
giem ‘heélicis. ' L
Tam elapfo tempore 7, quo iple cylindros Circa
axemn connerfis eiit angulo —w, vt {it Ja :‘@}%
t¥R . . R
fen w= ideoque £ == 7% peruencrit agua 1n he-
dice in fitom MFGesm ; povatar £1g0 (patium EM— %
et celeritas, qua agua per helicem -promouetur —=Vw,

S —. adwy¥ - ' e w ;
Nt fit du—=dt Vv Z5%2. “Ponatur angdlus A CS=9,

«t -6b angulem BCS= a—cif-{-'g, quia punéom E angule
’ xeaf.g . wedfl ]

w 2d A accefit, et P—a—w-- 57 ideoque ==
ey et 2 et hine L2 = dof L0 = Juw+dP,
R ____dDsk " ey -
dta vt ft 46 = 5Ty Atex §. 177 hibebitur haeg
gequatio ;ob =2 et An.(y+P) —find.:

cof. 2. Vo-¥Vi=V{(C —a@fin.gcol. £ cof.9).

Ipfo autem -motos -nitie -aquae in tubo hielicis
«iusmodi ‘motus imprimitar, ¥t fit Ywzcohid. Yk, que
caft cum fit P=a, erit |

B Xo)

wof. Z: Vo~V k=~ T/ (k fin, zf -4 P (e~ @)_ﬁn',:. é’ ;oﬁ é’cof‘ﬁ)n

 Tom.V.Nou. Com.

g

- L

-

R ey




zer: DE COCHLEA ARCHIMEDIS.

Ab: initior ergos angyls. @y qui! ipfo: ihitioserat. =y,
decrefcit., feu: terminus, aguae: Mi propjis: adi lineam: (u--
premam: Ags elevaturs,, quams faerat: initio:. Ponamus:
tempore: # Lianc: apptopinquationem: fictam: effe: pers
angglom: Py, vtefit: P= ;. erits "’-“—“%f—é:: i o et %7
== “-%ﬁ—‘” tumy “veros cofi & v—Vik=—V (kin; s

TG TIN LS SN e LY NSy S Sy - ylim L pafingdofdcanbyt

1 a i, ol g cofl ) e Vo= ey
exitque: d 6=7 g ff‘-ijaqg}%%i?ﬂf. T

Hinc: cum; initios quo. w==0,, fit: quoques \Js—0%,
egif- integrando:: '
wiin g B0 (i, Shekzg i fin: SROf L Eof. 8] G5V R
Hihcque: porro: (i afin 45—+ 252 fin: Jeof. g cof

Ex. quo: obtilemus. pro: tempore: pet. angglum: s

Vig==cof. &,V k= ga.%iﬂ_@j
etr s weofl &~ F22" fin. Zeof, 8 o
elapfor auterm tempore: # eft! e 5 AL e fitt

T Yp—cof 5 Vik 1pfin: geofl 0/
st s—irof. &y V. ki— L2 fini gcof. 8) |
fpmtiiumn: ergos SML,, pert quods agual iam: fcundim? diree-
Fiopern axis: oylipdeti efit promota; efitr -
wfit: S i Jcof SV k=4 #1ins % cof &
wnde: fpatiums,, pett quod: verticaliger: jam: exitr elevatas
gqua! concluditur? _
xfinn. £cof. $i—2fin. Sof:£Fof i ki pp il J§% cof. 67

COR O i

a2, Sii cylindfuse pline: nom: ins YT Ageretury,
£ iha quiéte: relinqueretut , VL effeti k= oy, tunc: elipfo?
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tempore ¢ .effet Vo==-3 tfin.d cofb et an=—3 1 fin.g
«col.9. Aqua -ergo , figuidem cochlea .deosfum xltra K
reffet continuata, :moty synfformiter aceélerato, petcy in-
.drum .defcenderet , -einsque -moLs £imilis «foret defcenfiii
«orpotis fuper ‘plago inclinato., cuius -angul ;inclinationis
ad “horizontem finus efet —fin.g*cof®

. COROILL., =
-45. iCylipdro autem .in;gyrum. afo dn fedfum
BEA .céleritae W% , aqua, quidem b dditio, amons
fecundnm «cylindrum afcendet , -quamdiu fiterit &> %aqns
gang? cof 'fcgk-’i/ k> sftangé col#: Elapfoantem tem-

jpore # = jtvars » imotas :after{ns «cefiabit , rpolicaque

aqua per .cylindm defcendere dncipiet.

LTOROLE = ,
a4. “Pofito ergo t:mg"}%m , maximum Hpa-
#inm & per «quod :aqua dn «ochlea fuerit ;promota,, Erig

th cofs€2 o 5 " .. i s 3-a
'x:ﬁ&“ ideogue fecundum Hongirudinem «cylindsi
e P Theof B2 N e g e
confecit fpatium wfin 4= mfs 5 et -perpendicilarites

gepetietur «leuara ad altipudinem fin.g cofyf==kcol. &%

. COROLTL. 4.

ms. Portio -ergo aquae, «quae fntegram fpirdlis
aeuolutionem simplet, «ope :coclileac .archimedeae :ad
anaiorem -altitudinem -elevari mequit, «quam :quae it
—keof.d* Quo «elefius ergo -cylindrus dn .gyrum

.agitur , €0 altius ‘haec -aquae ;portio relenari ;potent , @t

thaec «quidem :altitudo ;proportiondlis rexit :guadrato «ccle-
gitatis jgyrationis. ,
©o=  ©OROL.

e 1 A P )

e SN

FEELATE TR SR Sy 2 S

i L
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sp5 DE COCHLEA AJR'C'}H:I§M~E-.-D:FS;;
CoOROLL s
g6, Sit altitudo,. ad’ quam aqua’ ope’ cotlieaa:
Arcliimedis  elenar{ debeat, = ¢ prasflabiturque hog
tempore # vt fit o | '
¢=tfin. cof. £cof § V E—3¢#Gin, F cofLf¥
acof.d,Vk—2V kel §¥—0)
fin. Z cof. & |
'Vt jamy hoc tempus- fic empium minfmuny,. angu-

fen 2—

Yas Z ira effe debet comparatus; . ve fit' tang Lt B

fen. tang &=V (1— %)

€OROLEL 6.
g7 Pofite: autem f‘;‘ingé’}: P (r—8, erit tern~
pus ilud minimum , quo dqua per  altitndivem ¢ cler

vatur:s Fo= :m (cof.d—tang.4) == 2 Vk -—E—V (k c}
| o otV (5 =4

guod fit infinitum fi k==¢, at vero' nullum fik=w
Quo maior ergo capiatur celeritds gyratoria VEk, erquo
mioot fimul  Batvater  angulus PQR=16" eo’ breniori.
temnpore aqua ad: altitndinem ¢ elenabitus.

COROL L. =

- 88, Patet crgo- edamfi cochlen Archimedis fitirs.
ebtineat verticalern, eius tamen ope aquam ad’ quanmys
vis altitudinemy elevard poffe , dummodo cochlea. Gris
celeriter jn gyrum agatur.  Hec autem cafn ob f—o;
perinde eft fine- aqua integram helicis: revolutionem im"a‘i
pleat, fine ftous.  Ac tempus gquidem elevationis- Boc

caftn
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eafiy minus exit, quam &
- inclinatys.
7 SCHOLION.

50, Patet ergo infignem effe differentiam Intei
elenationern  aguae  per cochleam Archimedis , prout
\. aqua eleuanda vel integram (pirae revolutione m- impleat,,
yel tantum minimam eius portionena 0ocelpet , fi enim
aqua integram fpiram adimplet, ea non vira. certam
dltitudinern elenari potelt, guantumuis celeritér’ cochiear
in gyrarm agatur j eontra autem vidimus, i mui.ba
aquac portio. tantum cochleae immitratnr, fiert poffe, vt
ga ad quamuis altitudinen. elevetvr ,. atque hec quidemy
motu gyrationis non admodumm celeris nam eX. pracce=
dentibus perfpicitar , motHm pimis celerem afcenfui ad=~
verfasi , et aquum ierum deorfom ferre,. quae tarnen:
o rrotn tardiore continuoi afeenders pewexiffet. YVt
enim particuln aquac cochleze. i B inito immiffa con-
vinko afcendere pergat, primum. regairitur vt fit 42
fen ang. PQR' S ang.. BEF. Deinde vt fit fn. o
fen fin. ACE > E’%—i%: tertio autem reguiritur, v,
denotsnte M- maxieom  valorem poftiwam, guem €3-
preffio coll (a— \b)—cof a— %ﬁf—f o recipere valet,

: a A tang ¢ 7 @ Y C{.‘r.g? {Fu,d)
quod evenit cafa fin. (a— )= 2 "; ek al. ‘j;;_”;-f"i'*ﬁ,

$i ergo allitndo  celeritati gyrauenis debita & {tperavet
hanc grantimatem, agmy, pofiguam ad certam altipecsemy
pernenifier, ItEIUR delnberctur. WVeinm reuter hoim

.aquas  eevandas  adhiberur, locumn batet: guedfi eriny

tota oyiindri bafis inferior A D sotee et fulmexa,. tota

Qo 3 helix

—

cylindzus. ad horizontam- effets

eaforsn ine praxi commusi, vbi coilien Archinedis ad

I




aps DECOCHLEA ARCHIMEDIS,

thelix femper «€ft -aqua repleta, wnde cquaditio,, quants
wceleritate -et ad «quantsm dltirudinem «coclilea ‘in gyrum
a8 aquam it welevatura, «db diis :binis, quas ralanimus,
-petiitns @ .dinerfa, prepterea qued agua dn ' :continue .
dinfluit, dn ¥ wero dterum .egeritor. Hanc dgitur guae-
'ﬁmnem Ldﬂ’ﬁcﬂlxmam sin quuente ;pro’blemate senodags
«ondbor,

PROBLEMA o.

"40. Si tota bafis «cylindsi :aquae fit dfibmerfa, fis-
que motn wiiformii in gyrum .agatur, «efiriire amoturm
aguae ;per <ochleam.

SOLVTIO.

Pofitis, vt haﬁ“tenus radio bafis’CA — 4., angile
thelicis BEF = &, et indlinationis PQR=—®: it altie
tndo aquae fupra «centrum bafis C—r, dongitudo totifis
cylindi Aa—=Bb—=35, ¢ BFGHIK rrepraeiéntet
gotam  helicem, «ujus propterea Tongitudo €lt .= f,,f’g,,
ac i eius amplitndo dicatur == b5, erit «quantitas agude
in ‘thelice contentae ,_,}ff 2, aum wero famma fpirarum
ad bafin relatarum pracbebit dn eius peripheria arcum
— iszf f Scificer £i a puntto thelicis quocungue Z ad
bafin ducatar gefta axi pardllels (ZY, arcusque EY
ponatur — &, pofito § == 0 ,111beb1tur terminus ‘helicis

dnferior [, «at ;pofito ¢ = J’m g p10d1b1t germinus theli-
«is fuperior K. (Gyretur munc «ylindrus dn fenfim

. BEA, ita 5t celeritas pun@i E fit=——"k: pofitoque

arcy EA—p, elapfo gempusailo 7 «erit dph_fdﬂ/k.
Praefent] autem gemporis momento it aquae -per heli-
Fol=6
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gemy alcendentiss celeritass ==V w1 quodi fit fam: flatus:
oompreflibnis: aquae: int lhielicis- loco? quocunque Z: po-+
matur: — g;, exiftente: arcw: EY = &,, hanc {fipra: inue«
nimus: aequationem: . :

- gof. £ =C-acof: {fin: cof; B sfin. Jcof. e_;ff,’;»n

Qiando: autems aqua: in: K- libere: effluit;, poﬁto*;_f}mf '?6"
fatus. compreffionis- in K. evanefcere” debet,. erit” ergo-

€=zcof fin.cof 2 mai:fmre Beol.Zcof. Grl—d-b-ﬁ—”g%r"f, Exprit

mat g ftatum: compwﬂiomq o altero termino B, vbis—eterit:

ol oot 2 ol ML o S 1 S5
| — gicof. L fin.ficol B

fie" per: cof..-¢, dinidendo -
Z—=afin.dcol: gl E;,';bg“f £ afin. 6:.01"{3 —}—Ecof’ P s
TFotam: e1go negotium- huc' redit, . vt. flatus: comprefio—
Biss aquae: in: termino® E- deﬁmawr,, quit cumr: a1 profius
ditate: orificii;. E.,. fub aquaz pendear reperitor pundi Bl
altitodo: faperr centror C— arcof. Efin.,. ideeque: pro:-
findifas: orificii! B (ubs aqya; exite — &— a/fin; ficofef E..
Com: igitor celeritas: agpae: ina helicem+ mﬂuema fit: de-
pita: altituding oy {farss. mmpge{’imxs» LS ini B aefti=-
gmari! débet: pers altifudinems ¢— afn. fof. £ — w;, vnde:
Habemus::: :

_Bdu

o= it Gcof, P L +!J'cof B+ mrew H 7
Honazue: angglus. ACE = (I) i fitt p= aQlet. df:“&i@
tami vero: fit” angplis - aJi;:: Vis: fBu b= ayytang &,
erit’ ¢ —afia: G’cof(dlrl—fy —l—czyfcang Zcof. i dcpi:j%%-w
Bmamuss 22V ko —g: vicfit: w==55; habemusr-'".

RLE. T
SR

LS T re XD
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—y d2 - ﬁé—%@ﬁ - 2d® cof. £ fin. § cofl (P )

4

= 4P (ccofl—a ny fin. & cofe §)

Fx qua aequatione vilor ipfins 2 definiti debet.

b, L
Hig. 3.

- differentialis ;

Quod sutem ad preffionem aquac ad latera tubi attinet

quatenus inde motui gyrationis refiftitur, fupra vidimus
a gravitate aquae -oriri vim feondum Z == fin. 4 fin. 400
—+ .- . .

PS4 cof. £ cof. §, wnde oritar vis fecundum Za

— fin. < fin..§ fn. 57 - fin, ¢ cof.Z cof. §, quae per
el — hhds swlicat: At
elementum -aquae = —prz €L radiom ¢ multiplicata  dat
momentym elementare motii rehitens, vnde fotG@ Me-

mentum  erit .
abb (beol.fcof. -+ %@”’—{ (cof—col. D+
gantym €rgo momentum 4 Vi gyrante fopersei debet.

LCOROLL 1.

#1. Pendet ergo determinatio motus aquae per
cochleam Archimedis a vefolione ‘uius aequationis
—rydz i%%cﬂ - adPeof. £ in. ¢ cof. (P =1~ )

— 4§ [cof. & —ay . § ol )

vel ob = %g iftius aequationis

bd e 3 . r R .
— s 2249 1 ad P hin.Heof. (P D e-beolh)
quae cum pluribas difficuitatibus  fit obnoxia , paiet
eheoriam Cockleac Archimedis maxitne cffe asduam.

LCOR.
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COROLL. a2
42. Si cochlea dn quiete selinguitar, wt fit k=0,

foco elementi 4 O expedit in caleolo relinqui elementim
gemporis 47 et ob angulum P conftantem habebiters

it 4 v ¢ —beol. §—a fin.fcol (P +y)
wnde mox malerur mows voiformis, @ == ¢ — b cof
~ a fin.§ col. (P4 quo aqua per cochleam Hnet,
fiquidem it ¢S peol. p+afind cof (P-+)

COROLL s
448. Si cylindrus in fitn verticali fit pofitus ob
. b d .‘ ! ik ; 79 : ,

$—o0 erit ——'Eﬁ;%—]—%g —dP{c »—tpsz' ; vnde fit
: sbkdzs s @ B i, i1 e
4O = s ez o ntegrando gy V 41{6~d)
— Atang. qrpos, Vol eft Vo= or- Cum antem,
fi injtio fuerit P —o0 €t 2 =0, Jabente tempore an-
gulns @ enadat megatinus, perfpicum eft, valorem quo-
que ipfips 2 prodire megativnm; ideoque hoc cafu aqua
non aftendet, fed defcendet, quod guidem per fe eft
gnidens,
' COROLL a4 |
44. In cafa autem coroll. praec. quo p3>s,

€ismodi conftantern addi oportet, wt pofio P=p fizr

. 2 o N e
Voo — Tk — cof. 4 Vi, jﬁcqug €1t ;ﬂb—fz) o tang- .

| 5”'-(?.1’—5 -—I—-wﬂ'f V2 ’T’), progrefln autem  temgoris |
£it OO negagivum, ideogue aftenfiis penitns ceflut, cum fit -
zhkeof.€ ; ’

— et g

SCHOLION
45. Affurefi in hujus cafts Jntegratione, cochleam
snitio fuiffe aqea rephgan, fikdrogue sotari inmcepific 5
Tom,. V. Non.Com. Pp fic
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fic enim vtigne celeritas initialis aquag progrefua per
cochleam fit —cof. £ Y&  Sin autem flatus initialis
ita concipistur, vt obturato inferiori orificio ~ cochler
in gyrom agatur, fum Vero. fubito orificiom iterum
aperiti, agua hoc momento fefe fam ad motum tubi
accommodauerit necefle eft, ita vt tam pro motus initio
foturom it @ — 0. - Hanc ergo ob rem aquz {tatim
defcendere incipiet,, neque vlla ejus gutta fiapra eiicietur,
fignidem fit 4> ¢. Quanquam auptem hunc cafum quo
0 —o feliciter expedire licuit, tamen pro fitu cochleac
inclinato, nihil admodum ex acquatione inuenta glicere
licet, fed natura motus aquac his cafibus nobis abfcons
dita manet, propterea quod haec acquatio ad formulam
Riccatianam referenda commode tradtari  nequit. Ex
quo infigne Analyieos defectus exemplum  agnoftimus,
quod machinae fiequentifimo viu maxime pernglgatae
eficétus pendeat a refolutione huimmodi aequationis, cui
artificia in Analyfi adhuc deteta non fufficiant, qui
cafiis mihi adeo mirabilis eft vifus, vt etfamfi in hac
inveftigatione ftopum, quern mihi propofueram, non
attigerim, tamen hoc¢ argumentum digniffimum  exifti.
mauerim, quo Geometrarum vires ad id penitus expe-
diendam  incitaremn, quo labore mon folum  maxima
commoda in Mechanicam redundabunt, f&d etiam Ana-
Iyfeos limites hand mediocriter promousbuntar,

DE
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