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AVCTOREI
L. Ealero

§ 1.

Bofita ascus’ cuivsdam in c1rculo cuivs radius ﬁt - r,}
B tangente — ¢, erit ipfe arcus = — [ & fi jam loco
differentialinm "4 2 fubflituantur “particulae tangentis finitag
quidem, fed valde exiguse, atque integrationis loco aiu-
alis  eiusmodi parncularum additio perficiatur , exprefhio -
_ pmdﬁnt eo propius ad arcum. pr0poﬁtum acceédens , quo.
- Iminores capxannur particulae tar!genns . Sic diuifa tangente
. in » partes aequales, quarim quaelibet _erit f,, vicem
dxfﬁerennahs dt fubeorda , loco ¢ fucceﬁiue poni debebunt

valores =, 2, %, .. . vsque ad T ; quo fafto arcus

cuins tangens eft £ aequabxtur huxc progreflioni ,ﬁ_,_—-_t—t e
' nn14tt+nn+9tt -+ .- e nn-i-nntt quac expwﬁio eo
minus a vero arcus valore differet , quo . maior -‘capiatur
numes . Semper AUtErmn haec expreflio nimis erit
paria , nifi- pro ‘# fumatar numerns revera infiditus.

_ §. 2, Cnm 1g1tur fumto pro -1 MOMero ﬁmto lﬂa.
progreflio - _Hz - 73 _,_Hz —t nz+nfz I oy ey -~ _,_n,f.
£0 propius exprimat arcum cCuius tangens eﬁ ? . QUO ma~
jor filerit. numerus # 3 perpetuo autem hec' modo valor
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' prodeat nimis parous, . 1nueﬂ1gab0, quantum ifta expreflic.
quouis cafs a2 vera arcus lopgitudine deficiat. Quodfi
eniri defecns commode atque ad calculum accommodate
exhiberi queat, per ﬁeuem vebementer Conuergentenn ,
ifia methiodus - cuinsque arcus longltuamem defermmandl*
perguam, facilis et idoriea vxdetur, |

§. 3. Ad hoc mueﬁigandum fingulos. expreffionis ter-
minos methodo confiéta in: progreflionem geometrxcam

refoluo infinitam , ve fequitur  « -
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n’—i--f2 —i REett n-a-;-n’ —+ nﬁ—{-gt‘ + R Prreers 3 .
valoremn iam efié adtu determinatum , eumque efie —— ¢
ac transformatio’ fa&a fequentern fuppeditabit. aequatio-
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- §. 5. Quomam in*hac expreﬂione coefficientes tes-
z 5 .
minonim &, L, 5, ew fint fommae progreffionum -

poteftatum pasium feriel numerorum  patiralivm : fUmmag

~ hae antem fe habent fequenti. modo
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- €uins lex proceﬁ‘ s Vlterioris pendet a coefﬁmenmbus for-
mulae generalis feries fummandi. = Praecipue autem ad con-
ginuandam hanc feriem notari conuenit coefficientes vlti-

mowum terminorum in quague e'xprefﬁone quae hanc te-

. ‘ : § . ]
nent progreionem® 35 g5 5 555 i ) wres 9%
43867 174F1y 554517 2743 “4ogr

e T3 e ems 3 Quam hucusque produmﬁ‘e
~ fufficit.- : :

- §.6. Di(ponantur termini innentae expre{ﬁoms fecundum
columnas a fowmo ad imum. extenfas., atque ad legem , qua

——
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“fingulae colurminae progredluntur , oxdmcntur quo fa&a_

B A P Y Y N A L 1A +etC--'

etc.
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§. 7. Quanquam haec fexies ob 2 numeram integrum

affirmatioum i infinitam  excirrit , tamen femper habet

“fommam finitam , quae fequenti modo inueniettr. = Pona-

e tantifper feriei illins fumma. — o erit m v =
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fiitutum maxime eft accommodata , cum fponte abruma

patur , quando m eft_numerus integer. affirmarinus.
-

§. 8. Senes Ergo v ., per quam terminus qulsquem—“.
multi licari debet, nuac transmutata eft in hanc ————+
d m(1+12)™

£ - : :
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§ 9 Cum 1uLc huius expreffionis prima feries #—

=+- L A —+~ etc. illum 1pﬁ1m circuli arcum denotet ,
mms tangens eft 7z, quem quaelere inftituimus , ft 2 1ﬁe

) ot (11
CBICUS Atque manente § = _H, - e W ,hfz =
e + hon , tepetietur arcls & == 5 —- mu+ﬁ) _

4

"% 1‘2 zrm(;,-{-ﬁ)" .21 + 35 471"(1—{—'”}“‘ (4' tfﬁ 4 : ) + 15 °
umﬁ(zﬂ-;amf (6t“—20t '+'6t )1 — 55 o (14 F1)E (St 565
-4~ 56; - St ) + & °. fepen Lo e L ( IOt-—"I20¢ -+‘

_691__ ti2
2521: - I"‘Ot -+ IOI ) 1% .210 1;71"(1-[—1?“ (12?:—-‘

220 f -4 79”-—-7921‘ - 2802° — 128 Dk B
by (141— 3641~ 2002¢°- 34827 20002,
—g64t -+ 14: ) - stcr

§. 10. Expreflio haec commodiffime accbmmod‘abi‘
tur ad cafim , quo eft 7= 1, cum alterni feriei termini

" euanefcant , atque  infiper arcus z abeat in quartam femi-
‘ penpherme circuli partem ; pofita ergo femiperipheria cir- -

culi = = , ita vt fit 2==7, ﬁlmtoqﬂe quocunque numero

S .
| 111tegro affirmatiuo pro R er:t = g i - - -+ nz S
""l'—"n.‘—zi-:ﬁ +-“‘7'nz+n’+ -m +F‘g 2h? _Tz-' 23.671.6

1 X 7 43367 . T o E54siz
i m" ' g%, mn“’ E a7, x+n"' l 19.42 ° 29 15:'-1-” 623 °

s -+ ete. Hinc gir erit w == Fo +: S~ i
T Al .

‘rl’+9l+';'-"'n’+n’+ +7?'m"“—'4ﬂ'7—+n? """'

1567 C L5451% r '
5 7 4 oo i dmesa¥ 2 oo
T a2t sn“' LIELH 7?1“' ";—:9 ‘sz * 2%.gn'h Gnes 20 n?¥

4 etc. quae feries €0 mnagis conuergit, quo maior nu-

" megns -pro # accipiatur.

§.11. Quamuis autem haec feries eo magis conuer-
gere videator , quo maior fit numerus 7 tamen perpetuo
ad certum Vsque terminum tantum com;»rglt , poft quem

Tom. XI Q - termink
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termini cteftent iterum ; hancque ob canfam non’ fmat
feriem  eo vsque adhibere , quoad termini divergere inci.
piant, fed expedict operationem ibi finire , vhi maxima
obfruatar  conuergentia- Namque fi fracionpm ¢ LA
53 55 o5 CC. €a quae indicem habet y ponatnr — X,

atque {equens — Y erit femper ¥ > (";’3?(?:'—3) 5 atque ¥
in infinitum crefcente fler ¥ =2 py quo apparet ter-

minos. iftins feriel continuo magis crefeere , atque nullam
progreflionem - geometticam  quanmurmuils. conuergentem com
€a  coniunédiam eam- reddere pofie Conuergentern. - Hing
autem conclpditur in ferie paragy. ‘praec. plures termitiog
-~ aedipi non licers quam ad fummum § hoc. eft proxime
27 etiamfi enim' fumerentur plures termyni, firmma non
ad veram propior uccedens reperiretur, s ;
~ §. 12 Ex hoc vero iplo fablidium ad valorem ipfius
. propius inueniendom ope feriej parsgraphi 16, confe-
'guitur. Ponamus enim ferief ¢ 1. Ly N S
Fawe — ¢ jam a&u effe additos it terminos, ae¢ fe-

quentem terminum effe =P, eins loco fimargr ifta ex-
‘ nHndPp )

preffio > 15que loco omninm reliquorum  addatu
vel fubtraharur, prout terminus P habuerit figium — vel
= I. Eft vero proxime m*— 90, 740909 , vnde loco

termini P fubftitni poterit Toom@r. Hocque modo eo
: 36:50* : '

propits ad verum ‘valorern ipfius 7 accedetur | quo maiog

fuerit numers p. : hoc eft quo plures termini iam  flice

mnt addid, ‘ ‘ ' . :

. § 13, His famen: non obftantibus feries paragrapho

decimo dara femper dat valorem Ipfius 7 nimis magnum,

. quic-
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quicquid pro » fubflituatur ; eo propius autem acceditur ,.
quo maior numerts pro 7z fubftituatur. Sumito enim ¥
PrO 7 prodit m =3 , 1646 -~ quae expreffio idm in figu-
13 fecunda a vero, valore 3, 141592653589793 2 aberrat.
Si pomatur == 3, prodibit w=—g, 1415927216 o
a vero valore in oftawa figura iftrepans. At fi pona-
turn == 5 reperietur per eandem methodum
T8, 14159265859000728 - -
3, T415926555897932 -

@, 0000000050002794 -

- eulus numer] exceffils in decima tertja demum figura con-
fpicitur,  Haecque aberratio a veritate eo magis eft nota-
tu digna, gquo minus vitium in ratiocipio inftituto . de-
prehendi poteft. Ad quod accedit vt iffa formuls aber
‘matione hac non obflante commode ad valorem ipfius
inueniendum infervire queat , fubflitvendo filicet maiores
pumeros loco 7. ~ |

6 14. Bx his exemplis quibus 1, §, ¢t 5 loco #
fibftituimins per jndutionem concludi poffe videtur , va-
lotem ipfius & in fraftjonibus decimalibus fere ad triplo
Plures ﬁguma inftum repertum iri, quam # contineat vni~
tates , fiquideny prima ﬁguxa 3 comPutetur; piima au-
tem -hac figura nod computata yidetur mumerss fignrarm
jufarum fore—24.7 Sic fi pongwr 7 —-» repetitur
=3, 141635 cuivs quinta figura quaternario nimis eft
magoa. Ac pofito n—4 prodit. 7 =3, 14159265374
~ cuits decima figura ‘binario maior -eff vera., Pofito
Autem 71=§ reperitur, % =3, 14159265358979355§
=t cuips figura demum’ decima fexta a veritate recedit.

Q2 Sy
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§. 15. Si nunc in caufam huivs a veritate aberratio-
nis calcoli inquiramus, aliam detegere non Va.lemus, nifi
dinergentiam feriei §. 1o, allatag; reliqua enim omnia -
prorfis f& xefte habere deplehenduntur. Namque fi ¢
vnitatem excedat, eo maior reperietur aberratio a veri-
tate , quo minor accipiatur pumerus 7 ; id quod clarifii-
me f{e manifeftabit i 2 ponatur infinitum atque fimul # -
= numere infinito. Ponamus enim # =—cv, quo caft in -
§. 0. abibit 2 in quartam peripherisae partem , eritque
ideo x=7T. Sit infiper » — p¢’, denotante p numerum
quemcungue aﬁirmatiuum five integrum five fradum, erit-
que Ob 2 == 7 == § -3, a€ rehqm termini omnes uegiae
gi pofle v1dentm quod tamen in terminis infinitefimis
perperam fit | quippe qui tandem ad finitam magnitudis
nem excrefcere poﬁimt. |

6. x6. Interim tamen nomari meretur ertorem fatis -
effe exignom , nifi p fit pumers. vnitate minor, atque

quo maior valor ipfi p tribuatur eo minorem fore aber-

rationem a ve‘ritate Cum enim hoc cafu fit s — Pzi[

= P,_H — ?2+9 - 5 _Hs —~+ 5 _Hs - etc. in infini-
wm ;° videatur huivs feriei fumma -poffe per quadraturams
cizcula definiti , quod tamen fecus fe habet. Per vidmam

T

—_—— —

‘ —ro2 .
enim aEquataonem foret =7 —~3 feu 5 — 5 = mos

- P: b o P erc cuizs quidem aequa-
tionis falfitas {i p == o fponte’ elucet.. At fumto- p =z
foret é_—%;-&—m*i-‘z,-ir‘;g—j-etc.__ T -1 Vera autem
fomma per aliss regulas reperitr — 7 — 0, 494.1222793
ita. vt illa fomma fit iuflo minor , idque parte o,

00584977206 fin auemn ponatur p==2, “habebitur- ifta
feries.
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feries 1 4 1 2 + s -} ete.. cuivs fumma per viam hang

7 erroneam PlOdIt T—3i—=T—o0, 125 cum tamen
conflet veram fummam efle — 7T — o 124994522075,

ita vt illins defedtus tantum . fit :o, COC005477924.
Multo. antem adhuc mmor erit alerratio ﬁ malores DU~

~meri pro p accipiantur : fic i p=—= 5, in nora demum

figura accidet aberratio , atque gquccuuque numero pro p

fumto prodibit fimma mﬂa ad 3 p figuras. o
7 §.19. Ex his fatis ' perfpicitur , guam -caute circg

fammationem  ferieram dme:gentmm - verfari.  oporteat

praefertim fi ejusmodi feries diuergentes occurrant Infinitae.

Huiusque rei adbuc voum exemplum afferre  vifim -eft
eX quo neceffitas {mmae circomf{pectionis clarius eIucc-

2

bit. Propoﬁta fit feries quaeconque ;.3 .3 . 4.5 ¢, 7 ¢

+ etc. cuius conﬂat terminum quemcunque 1nci1c1b X forc
E""’—)—(f%’”—x“” (d— 30—;—31: cz) + etc. EX _hac foxma

definiantur ommnes termini praecedentes verfus finiftram in
infinitum progredientes ; eritque vt fequitur

term: indicis © = @+ {2-b)--(a—2b-+¢)+(a-35+3¢-d) etc.

term. indic. - 1= a+2(a-b)-+-3(a-2b+¢)+4{a- 35+-3c-d)4etc

- termeindic. -2—4+-3(2-5)4-6 (@- 2b4-eH-10{a-35+3¢-d +etc
 term. ind. - 3—a+4{e-b)+10(a-20+¢)H-20{a-35+ 3¢ d)-etc

€tc.

§. 18. Colligantur omnes hi termini '—lntecedentes in
infinitom | reperieturque omniom - fimma = — - h“:j,

e emsbop o fmsbeed e quae in - feries innummera-

=17 (ramer)*

-bﬂes fecundum licteras 2, &, ¢, 4, e, etc, mfoluca abibit’

hanc forsmam : ,
Qs e
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e g (A et i e e et
= 5. o=y 4‘(m>+ oSy et}
mi ¢ {(;-—, "‘1“{,_:)4 "‘i—(;_._;)s "I“{,_I)a -+ etc. )
- d( 1—;)* "i‘([..-, § +(I:_OI F ,w,y —4= - etC. )

§. 19. Scneq hae ﬁngu]ae autem fummatlonem ad- .

mlttunl:.. atque fimmis earum loco fubflitutis prodibit ag-
gregatum omnium - ferminorum aptecedentinm verfus finis
ﬁram in mﬁmtum , Y [cquztm:

= ¢
"-'dn—,__—’)::,?,:-d
+ etc,

ma fore == — g — b~ ¢ =d— etc, Quare i fen@s
- quaecunque mﬂmta, @ =& ¢ = d 3¢ =+ etc. etlam
verfus i mﬂram in infinitum continuaretur , ﬁnret totius
feriei vtrmque in infinitom abeuntis fumma . femper =03
fi quidem ratiocinium hoc effet iuftum,

§. 20, Neque vero hog rat10c1murn Iémper fallit,
fed. in innumerabilibus feriebus veritati conféntancum dc-
prehenditur.  Primo enim omnes progreffiones geometrg-
cae hac gaudent proprietate vt in infinitumn vtringue. pro«
gredientes fummam habeant == . Scilicet feriei n + n

=t ' - ete, fumma eft — = partis autem prac=
cedentis T = 3 == 3~ 12 ~+ etc, fumma et = =
quae cum jila 1un<£ta. producn; nihil. In. infinitis autem

: ferichys
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férlcbm alifs ratiociniom ho¢ ‘maxime a- veriate reced: t,
Cuissmodi eft feries £ & & - eic. quae antrorﬁlm
continuata firi fit fimilis et aequalis, Lilicet 1 ' &
=t~ 45 =+ etc. cuius adeo totius fimma non fit o fed

- potius duplo maior. . Haec igitur propofuiffe non rni=

noris vtilitatis efle arbitror, quam fummo rigore demons~
ftratas veritates,
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