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 {JNEA CELERRIMI DESCENSVS
.. TN MEDIO QVOCVNQYE RESISTENTE.

R AVCTORE

. Leonb. Euler.
§ T.

W Vae curuae ad certun quendam motuItt produ- Tabula VIIK
cendum in vacuo non multo labore inueniun-

e tur, eaedem in medio refiftente nod {olum Jabo-
. .* . yem multo maiorem 5 fed etiarn plus {ollertiae et cautio-
. nis requirunt.  Saepenumero quoque  euenit, vt multa
o problemata in hypothefi medik vefiftentis folutionem vel
©ie e ompino refpuant velin particularibus tantum cafibus admit-
tant Cuiusoiodi eft problema tautochronarum , de quo

7 gpin alin refiffentiae hypothefi, praeter fimplicem et
© 7 duplicatam celesitatuin rationem refolui queat vehemen~
%7 ter‘dubito | T~

oo 6. mo Pertimet huc quoque problema lineae brachy-
7L fochwonae fen celerrimi defeenus, quod a Cel.  Iob.
oSt Bernoully in hypothefi’ vacul Geometris propofitumy MOX
plures: ‘easque. differentes naGum: eft folutiones, quas in

" Ad&is Lipfienfibus , Transact. Angl. Comment. Parifinis ,
.'_‘Ii_fnil&tl&éﬁﬁ‘“aIi:i'éili“bﬁs- videre licet. Idem autem proble-

s | ma in’ medii refiffentis hypothefi ego primum , in: Actis
. ?]L1pfA 1:726’,. folnendum prop‘ofui , cum ob eius nod

' contemnendam. elegantiami, tum ob fingnlarem ciycuim=

' T | {pectio-

b
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136 DE LINEA CELERRIMT DESCENSYS .

fpedtionem,, qua in eins flhuione Vti oportet, ne quis
I errorem incidat,

§. 3. Poflguam autem hioc problema propofuifiem
Celeh.” Hermannys id dignum iudicauit, cuivs folutionem
differtationi de motibus variais Tom. II. Commens,
infereret.  Sed copia Yerum, quas in hac differtatione per-
tradtunit wiro ceterum perfpicacifimo nog permififie vide-
itir ¥t hoc preblema, quod paucis tantum attigerat, fatis
Perpenderet , et folutionem inuentam accurate €Xaminager,
Ex que fa@um eft, vt curuge ab illo affignatae problemati
non -conmeniant, nec brachyftochronism; proprietatem
poflideant.  Monui etiam hae de re beatae memoriae Vi-

mn difcriminis inquircrer, ad quae
mihi refpondit., fe vtique de fia folutione dubitare coepif-
fe, et quam primuom negotia concefliirg cflent, emendarip-
nem fe perficere velle, quam etiam., nifi mors intervenis~
fet, pro eius eximin Integritate iam certe haberemus.

§. 4. Quod igitur iple feciffet, f vixiflet, non ar.
bitror quenquam aegre laturum, £ idem €go fecero atque
€ius folutionem correxero, Hoc non {olum nen Iniquum
puto,, fed etiam ad id me obftriGum credo » 1€ forte poft-
hac alii fint aceeffuri » qui Viri eximii famam et exiftima-
tionem ifto lapf imminuere fuftineant. Atque cum often~
dero i

b




"IN MEDIO QUOCV'NQVE RESISTENTE. 157

. ..§. 3. Praccipuum , ad quod in folutione huius prob-
' {bmatis agrendere debemus, eft lemma ex natura maximi
et misimi petitum , per quod difpofitio duorim clemen-
- gorpm COBLIZUOTIM, “CutTAe quaefitac determinatur, quo
gorps - €2 brenioxi teqmpore’ abfoluat defcendendo , quam
" qiseiis alia elementa intra eofdem terminos pofita. - Elu-
.+~ 4nsmodi propofitio \h"abctii:r: ‘a Hugenio dfemomttaf.ta-‘, caque”
* o yfis €8 Hermannis in fua {olutione :fed vti moX apparebit,
- plus eitribuit,” ‘quamoportebat,, dtque ad- refirictionem,
nafn 'ifta propofitio réquirit , non fatis attendebat. Quam-
ebiem et hoc Lenima  Hugenianum €t aliud latius patens
- atque ad quosuis cafiis ‘accommodatum- in mediym profe-

I R

‘6. Oporteat igitur in reta FG definire punftum.
- M ex-quo ad datos. rerminos L et N dudtae lineae LM, Figuta 1.
-~ MNa defcendente corpore tempoze breniffimo percurran-
- 'turs it autem celeritas copporis-fupra FG—m et infia
. eam =py guocungue affumto pundto M. in FG. "His
S dgitnr PofitisTdebebit T 4+ effe ‘minimum, quia “hic
-~ quantitate. tempus per L MN affignatar. Quod vt efficia-

.

suncto: M ' proximum sm'eft accipiendum, et ductis
W, tempora per' LM N et LmN aequalia facienda.
‘ %_]_I%r_%n—]—? , €X quo de-
i Lt N arenls M et g prodivt haee
A fou ifta analogia mf:Mg=m:n. ER
Mg vt cofinus anguli LMF ad cofinum -
“ Quodirca -cofinus angulorum , ‘quos haec
- oum, reér. G conftituere - debent), funt

atibus,, quibns illa. elerenta deferibuntur , propos-
. S . tiona-

EY




138 DE LINEA CELERRIMT DESCENSY§

tionales, Atqne hotc eff lemma Hugenianuni y quo' viis
Hermannus ad foany problematis folutionemr pergenit.

§. 7. Quo autem perfpiciatar quam late pateatr
hoc lemma et quibus in cafibys pofiit adhiberi , ad hoc eft
aduertendum ; quod in-eo ponitur » elements ompjq infra
rectam FG fiunta eadem celeritate 7 abfolnj. Quamo-
brem , nifi corpus in' hisce omnibus elementis, puncto M
vbicungue aflimto » €andem habuering celeritatem , hog
lemma perperam adhibetur, atque in erroneam folutio~
nem inciditur.  Euenit antem hoc-in medio refiften-

liciter effet viis, pro me
2 recta_via fuerit feduchs,

§. 8.In vacuo tamen etiam res ita eft inftituenda , vt
rea FG ad dire@ionem potentiae follicitantis vbique fi¢
normalis.  Fum enim id y quod requiritur obtinctur,
€t corpus ex L ad quedque rectae F G punctum descendeng
idem femper acquirit celeritatis incrementum, ita vt fin-
gula clementa intra FG fitg aequali celeritate percurran-
tur. Curua igitur his in cafibus,. {cilicet I vacuo, egir brg-
chyflochrona, £ celeritas COrporis in quouis elementg pro-
portionalis fierit finyi anguli,. quem hoc elementum enm

ire@q entiae follicitantis confiey;e,
ulae inueniri poterit cujyg celerrimi defcenfiyg
quaccunquac fierit potentize follicitantis lex.

§. o, Ex hm iam fatis perfpicitur datam regulam in-
ueniendae br_aclayﬁochronaerad medium refifiens. accom-
. modarj
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fnodari non poffe.  Namaue celeritatis incrementd, quae
ous descendendo ex L ad. quacque reflag Fl puncta

corp : : :
acquitit, JAGD funr inter fe aequalia, etiamfi reéa FG ad-
potentize follicitantis dire@ionem fit pormalis; fed prae-

terea ab inclinatione elementorum percurforum pendent s

. qucmcldfl'lﬁdum ‘eX. natma _reﬁﬁqnfiaﬁ facile éfp_arebi:t:'

Prohis 1g1tﬂr cafibus-peculiare lemma fabiliri oportet, 1B

- quo celeritates -per inferiora e‘iemﬁnta_w*tc_unqﬂé wariabiles
“pohuntur , pro dinexfis locis in quibus punctum MinFG

accipinie. | | |
4 1o, Sumtis igitur ¥t ante punftis M ot 7 pro-
ximis, 6t ductis elementis LM, MN dc Lm, mN, fic
celeritas per elementa L M et Lin==q, celerifs per MN

- =g --dt, at eaper clementum mN =g~ dt -+ ddb.

Tacrementum feilicet celeritatis per LM acquifitum po-

. miwr 4ty et id, "quod per Lo agquiritur , ponitnr dt -

“ddf. Quo igitur tempus per LMN fiat minimum,

- -pportet 4d aequale fierl tempori per LN, Ex quo

LM MN L Ami, N ey o
“habebitur =7 ——god7 — ¢ T go-drdqr 2qUe ex hoc

~ prodibi ¥= gl - Gt feu (4 2 g 4hd
- dP-qddd4-dtddymf=(F + gdt-+qddd) M g

EM Mm — Mo.Mm

t-g.mN.ddb. Eft vero mf—==x et Mg—==r,

- Quibus ‘fibftitutis et negleiis- negligendis orierur 4( T~
CCEML _FMOS LM Ade . o A . .
) i@t~ Quae, cum ddb femper ita per

LM =1In MmT s T
"M ‘determinerur . vt fit ~huius formae Z.Mg, alias

'_'_'*qu__j;lqﬁit_a:%és non lnuoiuet, ‘”’i;iﬁ_"ﬁuie Pl p,lin,gfi:o M pende-
DUt c 1o Lo e
7 : ) L - boow ot ‘“_ P i K [

§.' 11
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6 11, Si aequalia ponantur elementa LF, N G,
dicanturque Ja, atque fist FM=gy LM —ds, erit
MG=dy—ddy et M N=ds—-dg;. Quibus fubfti-
tutis fuperior formula transibit in hanc M%%‘.‘i_dﬂi’ =
%“0%@} fen ob dsdd S=—dyddy pofito dx cop-
flante, in hanc 2eziady :%ﬁi——%&. Atque hoc eft
lemma, quo Ioco Hugeniani ad inueniendas brachyfto-

chronas in medio refifiente ve; debemus.,

§. r2. Sit nunc potentia follicitans quaecunque, eius
vero diretio, vt ante, normalis ad rectam F G. Po-
Hatur ea dum corpus elementum LM vel L deftri~
bens viget =p, pofitg vi grauitatis = 1. Refifiyr por~
ro medium in ratione quacunque multiplicata celerita-
tum , CUILS €Xponens fit 24, atque haec refiftentia ita
fe habeat, vt aequalis fir vi grauitatis r , fi corporis ce-
leritas debita fuerit altiruding ¢ Iam fit corporis in L,
celeritas tanta, quants acquiritur Japfiy grauis per alti-

tudinem o, Quibus pofitis erit vis  refiftentige » Quae
iz

motum corporis ab L ad FG Ingredientis retardat, =

§. 13. A potenti P corpus, fite per L M fige per
Lt defcendar idem accipit celeritatis incremeneyy » Quiz
FG ad dire®ionem potentiae normalis ponityr,
tudo autem o capiet augmentum — pdx. Refiflentia
autem ita retardabit ‘corpus per L M defcendens » Vt de~

crementumr altitndinis o it — ZLM. Acf corpus per

Lu Incedere ponitur, erit -decrementum altitudinis o—
o v . - . L ‘ZJTE
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| Lm Quare celeritas , qua elementa LM et L per-
&
' u1runtu1, debetur alntudm v} " celeritas vero per MIN

e altltlldlﬂl p=pda -—F— LM et celeutas per mN alti-

o ‘ftudlnl v+pdx—- —L%

§. 14. His cum noffro lemmate compeuatls habe-

£ Bims 4__,., q+df~V(v+pdx— —LM)——W+

..;'Pd“*"_" L‘.M, adeoque di’“p ds— J, Atq_ue" q -t
2V‘U C 2Vru

B _—- d.ﬁ ‘. :,f,-_,L-,- ¢

e ﬁﬁmrﬁ. . . o " :

pdx- -6— Lm

2Vy

| d’f——k—_c_idﬁ V(v+-pdx—, T_szf)-""l/rw-k—

- F(LM—L o FM.Mm
e :;_VEX lns ﬂet ergo dd § == ( —,—ﬁ—*ﬂ—z—).— A LMV
, s nd | -
) equenter gf; — 2 dj.:Vq) Sequens igitur €X iftis
fvdx’d.d_'v

. prietur - aequatm fingulis per =¥ v multiplicatis , —gs~"

dx s[ " d
L v-’x—q-)—c—? fou 2vdxddy_...pdyds’

e Hanc 1g1tur ‘proprietatem , vt it q:__ffgd;y , curna bra~
T thyﬂoclnona ha.berc debct , ex eaque facile erit eamn in=

{7

S 3 §. 15.




Pigura 2.

Ty . . docdil d. .
diyidatur per 45° abit in hapc 224eddy 22 in qua
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.. | Lo
& 15. Quia ii fermint, W ques refiffentia — 1~

greditur fefe mptuo defiruunt, hoc lemma latiffime pg-
ter et ad quamcunque refiftentiam poteft accommodari,
fioe vlla mutatione. Haec eft igitur proprictas wniyer~
falis omainm brachyftochronarum tam in VaCuo, quam
in quocunque medio refiftente. Sed quo facilius jftud
lemma memoria teneri queat, aliam formam ei indn-
# * . )
cemus,

8. 16. Aequatio inuenta ;m,.tf.a‘.ddj’ =pdyds fi

dss  — 5
€Xprimit vim normalem ref~lutiope vis follicitantis p (?]_;v-
tam. In altero membro 2 fion ey o radinm as-
culi curwae L MN fecundum plagam F porreétum. Ay
quia curua verfus F eft conuexa radins ofculi in plagam
oppofitam G erit diredtus, et habet idcirco valorem nega-
tivum.  Eiug ergo longitucjo erit _ﬁﬁ%- Quare pofite
radis oftuli =7, “et vi normali = N habebitur ifta aequa-
tio ¥ =N. Denotat antem ¥ vim centrifigam , qua
Corpus, quatenus in recta linea progredi nequit, curpam,
in qua mouvetur, premit.  Hanc ob rem omnis brachy- _
#ochrona hanc habebit proprietatem, vt yis hormalis ae-
qualis fit vi centrifigae. -

§. 19. Notandum autem eft omne corpus, quod g
quapiam vi follicitatum five in vacuo fine in medio refi-
fiente fuper concaug parte curnae cuinsdam A M B incedit,
curuam duplici vi premere, %1 feilicet normali a potentia
follicitante orta, et vi fim centrifuga.  Sit M1 potentia .
. folli-
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. &llicitans corpus in My haec refolni folet in duas alias MK,
. K, quaram Alius directio MK pormalis eft in curuamy
ot Pmpﬁm ea vis hacc normalis qppellamr , alterius KI di=
- rectio eft fecundum: curuae tangentem et tangentialis vo-
~ catuf. Perfpicunin igitur eft harum yirinm normalem fo-=
fam corpus ad curuam apprimere. Secondum earident
directioném MK praeterea curua a AMDB i in M prermtur a
vi centrifuga , guae & habet ad vim grabitatis, vt*altitudo’
celeritatem getierans'@ 74 disidiurn radil ofeuli M O

§. 18. Siergo curua’ AMB fiug in vacuo fine inme
dio refiftente’ quocunque ita fuerit coraparata » Vt cerpons
fiiper ea defcendentis ambae vires, quibus cura premitur
' fcilicet normalis et centrifuga, inter fe fuerint aequales ,

" curua femper exit brachiftectirona fen corpus fuper eami=
“forf tempore ex: A ad M defeendit,; quam fuper alia qua-

* cunque linea per A et M tramseunte. Haec igitur
aequahta»s inter virn normalem et Vim centrifugam
vera et vhiverfalis eft lex oraninrh curgarum brachyfto~
clironariii , €iusque beneficio in quacunquc et potentiae
{ollicitantis et refittentiae hypothefi in promtu erit curuas

o bmchyi’coclnonas determinare. .

s ST, Quia in vacuo fecindum Theovema Huge=
, .‘ manwn celeritas proportionalis effe debet finui anguli,
quem-, curua cutix direfione potentize conflituit, i.€. iph
iff,‘ erit TG proportmnale iph MK fen M}I{ ipi ML
MO. . Omnes. igithe brachyftochronae in. vacuo hane
‘habent proprigtateny, vt finus anguli , quemdirectio po-

: tcnmae cum curda facit vb1que fi¢ propo:.tmnahs radio
| ofculi

el
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ofculi et potentize follicitanti conjun@im, Quare huijgs
regulae ope fine celeritatis determinatione omnes bra~
chyflochronae in vacuo facile invenientur,

§. 20. Initium autem curpse A, in quo omnes
defcenfus ex quicte fieri debent, femper in eo eft loco,
in quo curmae tangens in directionem potentiae incidit.
In hoc enim loco in wacuo ipfa corporis celeritas pro-.
pter angulum curnae cnm directione potentise enapefeen-
tem fit acqualis o, In medio autem  refiftente ipfum
motus initinm 2 vacno non differt, et hanc ob rem
etiam hoe cafli tangens Initij curnae cum potentide di-
rectione congruere deber. Huius vero ratio eft habep-
da in adieione conflantinim quantitatup, quando aequa-
tionem diﬁ“erentio-diﬁ'e:gntiaje_m brachyftochronae inte-
gramus, et efficere debemps » Yt curua datum habeat
initium et per datym punctuym - trapseat,

§. 2r1. Tllufiremnis regulam §. 1o, pro brachyfto-
chronis inueniendis in yacgo datam exemplis, fitque po-
tentia {ollicitans confians =&, civs dire@io verticalis {a-
condum PM.  Brachyfiochrona vero quaefita fit AM et
abiciffae in  reGa horizontali AP per initium corge
transeunte” accipiantur, His factis it APy, PM =x,
AM=y, eritque finug anguli, quem PM cum corug

. d ” - . 5
conficit 22 et radius oftnli — t%‘f@, poﬁto_ dx_con-
fante, qui ob potentiam conftantem proportionalis efle
. cocody o 5
c‘i;;:lzle‘t ipi 2. Fiar 1gitur a—i—z—dsz% feu ob ddy=

5 . .
4~ hoc modo A8 —adxdds. Dividendo per dsz et
integrando prodit s=C--%, Quia fao sr=o fieri
debet.

L4




- p

e g, Anus angdli- ciruae. cum hac direQtione erit =732

LR Emyms. Quin i y—u fit 3—o, erit C=a"**,
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 debet dp=d s, et Ca et ideo sds=ads—adx,
quac poiro Integrata dat fir-2as—24% 4equationem
o _:;jrclbi'de vt conftat.

S 4 22, Sit porro C centrum virium attrahens in Fig. 4-

patione quacanque mulriplicata  diftantiarum, cuins ex-
. porens. it 1. .. Corna AM fit bracliyftochrona pro cOrpore

in “vacuo moto.- -Dicatr CA =—a, CM=y, et per-

* pendicalwn CT in mapgentem MT ex C demiffum =3

7 Vis ergo in M7 {icundurn M C corpus trahens erit Vvt
p s P PR - . I .

et SOl [ R - d .. 7 . . .
et radivs -ofculi erit —-%—j—’ Quare vi regulae erit ;_z, Tt
Ao ey Ardzz=yT Ay, ouius integralis eft C -

dx

-~

et corfequenter A 22 = g™ ", arbitraria A ne-
 gatine fumta. Haecque aequatio omnes brachyftochro-
. pas, quae circa ceptra virium exiftont, comple&itur.
I 6. 23. Revertamur autem ad medium Jrgﬁfcg:ns' in
" ratione iacangue multiplicata celeritatum , cuins €Xpo-
pens it 2m: Potentia follicitans vero ponatur conftans
=g et habes direGionem verticalem vbique ipfi AP
Pﬂaﬂ@m Sit AMB -curua - celerrimi defcenfus inue- Figura 5. _
. nignda, in qua ponamus AP—x, PM=y et AM—s.
- Celeritas’ ]porr@ in M debita fit altitudini @; quare ve-
LR L Coogt _ _ _
ﬂMf.n: e Vnde ex follicitatione po-

tentiae et effedtn refiftentiac fimul habebitur do —gdx—
*U‘Ud,r ; el . . - A
——+ Brachyftochropismus yero dat svdxddy—gdyds

.

T’Bm VII‘ T po..
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pofito 4x conftante (§. 14.). Ex quibus aequationibug
conjunctis exterminata littera p ‘prodibit acquatio pro
eurua brachyftochrona quaefita.

§. 24. Propter dx confians erit ddy—4dds ideoque

ds dy? 7. L£dy2dds? 4., A2 ddds?. U sdy e -
Y= e Ergo dv :L—ﬁ-ﬁ_‘,ﬁ %5 pr

. o . v d s
valoribus fubftitutis in aequatione dv—gdx— ha- .

c‘ﬂ’u

. gdfdy’d’;—-gga?yz dds g d " gy ¥
bebitur 2 dvdds = mm; fen s

—X o My 2llmm

dis—gdds ____251 - cﬁji-n—-xdj = Haec aequatio, f

medium refiftens fit infinite rarum few in vacuum trang-

mutatur, quo caft fit £==co, abit iy dsd?s=gdjs ,

~cuins integralis eft odx dds=ds'. Quac quod fit aq A

eycloidem §. 21. oftendimus. [

§. 25. Ad aequa@m autem generalem confirm-
" efidam pono ds—=pdx, vt fit dds—=dpdx et gs—

dxddp. Hinc erit dy:de(p’—- I)et v:ﬁﬁ—%’—’:’-}-,
Ipfa autem aequatio abibit in hanc pddp—gdp —
E Ay )i

—Mﬁn\‘@ﬁ?‘“‘“‘ Ponatur porro dx—=gdp,

dpd . dq—3qdp
eritque ddp—=— ~§J.Qu0fubﬂ1tuto prodib:it-f—iqé?f
. gn—zpn—{-z (P:____ X )711--—1 dp
frome— 27!—1 6.?!. .
qUALio. per g p—— y quo fado Habebityp —.

=y

Multiplicetur haec e~
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ﬂpn—mdq__sn -—zm—-tqarp ﬂ-n-q p—ﬂﬂ. (Pz 1 ) ot dp

gﬂ.—-l 2?1«-—-1 L'ﬂ
21!.-——1 cﬂ. I 14 d

=/ (r—x Pﬂ)’wﬁ . Po-
( . ﬂr—'ld .
i ff)"' P..":P““‘—‘_,qua_e;
quantlt’ls conceflis quadlatuus,, i integratio non f{ucce-
- dit, femper poteft CXhlbcrl Quo ergo pofito erit pf

;_ g.-—p1 atque Ob q___ o fict dx “-?‘i—i’. Confequenter

Pd —1
) .-—ff,z . deE et y——f :M f—1)  Quare in qua-
- ‘gunque medii reﬁﬁenns hypotheﬁ bmchyﬁochrona hoc
modo potcrlt conftrui.

. '-.J r'. :

-

Cul gl et

" n—:p‘n

atur bmmtaﬁs gratia 2,1__‘ 3

. ﬂ"' §. 26. Si refiftentia medu fit vt quadratum cele-
h d —_
;ntatls erit 7= I ideoque P— Ef = ::d— — =%
_Quare fiet P__P a', atque p° q:ﬁ:?d? , feudx—
‘22dP.  cnius integralis e(’c;u_6-+- s s ZP ool

- e
—ad
L -_2 2?2 In qua aequatlone, qu1a=fac‘?c0 X==0,

debet efle ds==dx, fiet b——¢—=I[(1—d). Habebi-

e ergo pro curua quaefita haec aequatio &= cldz —di)

lﬁi"iﬁ’; Vel fi aequatio 2 logarithmis libera de-

ﬁderetur “haec differentio- diffierentialis, acdxdds=—ds*
Ci-adxds? poﬁto dx conftante. Haec alio modo dis-
poﬁta I-Lblt in, hanc . = j ’id & — Js—adx, cuius integralis

d
eft sr—sz x__.a:cf- T feu sd;-—czrdr__czcds-—cudx Quae
s

w,J.ntegxafca “dat 5....6]”"”:“*': fen e¢ (¢—ac)=s—ax
—]—.f,-—m:. Hmus ‘curuge. pun@um infimum B bl erit
: ‘T2 vbi -
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vhi eft 5= a (x4 ¢)- Hot igitnr cafyy erit AB:—J‘]]:—’_? 4
et AC=Z/21 .

§. 27. Si antem Theoremare Hugeniano tanquam ag
bunc cafum idoneo v effemus, ﬂ:atim hanc habuiffe-

. ; — ady? . doeZddn -
mus nde aequationem =%, Hincque gp—z0d=ddy

_a!i_:.djﬂn . 'aTL d‘}/zn )

— " —_— e na — A 2'___ = ——
—=gdx— popprom ff:u za‘f‘z’a“ddy_gdxdx FdsiTe

- S=pdx abit i 29pdp T 7, ‘
Qli;le fato ds=pdx abir j V= =gpxda —
adx(p—1 )i . . ‘ i
—7};{;,—,’“—' Quae 1am. per fe eft feparawa , Ideoqllcf:-
conflrui poteft. §i ponatur g—1, vt brachyflochrong
pro- medio refiflente in duplicata celeritatym ratione pro~
deat, erit 2-4cdx2ddy::cgdxdﬁ—czdjﬂ as® feu 24¢dx>
dd;:.cgdxdjdﬁ——cza’f ds.  Quae aequatio, etiamfi
lemmate fimpliciore. mitafyr, tamen muleo magis eft
compofita et perplexy » qUAM noftra braéhyﬁochrona in-
uenta; id quod per fe faepe veritatis crierigm efle fo~
let, praecipue fi operofior calculus eo deduxerit. |

§. 28. Quo autem appareat, qualemr figuram bro-
chyffochrona noflra in medio fecundum celeritatig qua-—
drata refiftente habityry fit, aequationemn fumamys hane

T .

6 (c—agr)—g— 4x¥~t-¢c—ae¢. Haec, in feriem conuer-
£

fo ¢, abit in hanc (e—ae)(z -2 ;,:Tczh'_:n_z:_t_c_!—!—'
s+ N .

raza TC.) mp— gy +e—ac, ex qua reperitur
[v 1---0__.‘,6‘ 1 i oy —— ks2 ks ¥ kst

Pofito "ZF—% haec acquatio V== 123,08 15 5 et

— €tc. " Perfpicitur ergo k necefGirio efle debere numernm

aflirmatinam ,, alias epim fieret x> 5 quod fieri nequit ;

Crit
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erit ergo. af——,,,_k Ex hat *ferie, quia vehementér con-
 meigi ] fadile pro quonis valore ipfins. s refpondens ipfins «
;muemetur. Praeterea intelligitur curuam- hanc vitra A
scontinuari in Az, " quae fimilis eft ipfi AM.

S 620, Quomodo» vero curuz vira B porrigatur
~ Bac ratmne ‘inneftigo; "Di&o ek B axe verticali BD,
- in cumquc applicata MQ, fit BQ=PC=u, alcus BM
— Hoc poﬁto erit s_cTH-———t, et x = |

1—8 ‘tn——#-

Iy qulbus fu‘b[htutls haec emergit aequatlo cec -:gu
F- vel haec dlﬁ‘crentlzhe tdz‘ czudt.__d.g du. Per

- N Tz

. f’enem Ye1o habebltm au—r = cz—l— e ete,

123-4-4:3

ﬁ Q_uae acquat10 prorﬁxs congruit cum ea, quam A. 1729.
‘ ;vpro tmutochlona afcenfui 1 in eadem refiftentiae hypothef in-

Lo heni. Altera igitur porno curnae vitra axem BD

| --'-'“ﬁta érit-tantochrona ad defcenfum pertinens. Habebit er-
o .,;go,- carud ‘brachyftochrona huiusmodi formam EABCD in-
 Ainitis cufpidibus A, C etc. praeditam , ‘quarum-alterni fint

""",_éaltmres vt A, alterni humiliores vt C. Rami vero ex
. wtraque: cufpldls cuinsque parte funt inter e acquales et fi-

- 'l?i;aﬂesf- Blematio altiorum cnfpidim eft < /="~ —¢ humi-
~11m-um vero éft c——1(x—+a’ Ipfi vero rami altiores

Figura &

ABvet AE funt = ¢/, depreffiorumque CB, CD lon~

- gitdosft =7 (I-1—d) "Conucnientia cetesunr ifta in-
- .ter tautochropam et brachyflochronam praeter vacuum
©, - etiam. in hac__ refi ﬂentme hypothefi p1aec1puc confiderari

. Fere ,r et drsqunendum reftar, num forte in reliquis refi-
; Ilypotheﬁbns fimilis analogia locum obtinear? Id

Y _‘- quod t‘lutochronarum inuentionem perfe difficillimam red-
. deret. ﬁtcﬂhmam. Tg DE
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