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Atque ‘haec funt quibus methodum meam iam aino
1719.-in Adis Bruditorum pag.35 1 expofitam breuiter
iliuftrare, et occafione inuentorum Cel. WMoyvrei pan-
lqlum extendere, vifum eft. Superuacanenin indico often-

dere -quomodo fuperiores formulae in formas Cotefil
fint trapsfundendae, cwm hoe fit megotium -ad purum

caledlum algebraicam fpedtans 2 quolibet Analyfta fa-
cile expediendum. '

DE FORMIS RADICVM AEGVA-
TIONVM CVIVSQVE ORDINIS CON-
JECTATIO.

AVCTORE
Leonh. Eulero.

-

§. 1.

&, 'vommopere admirandum widetur, auod, cum ipfis
9 rei analyticae initiis radices aequationum cubicarum
P et biquadraticarum effent inventae, his tamen tem-
poribus, quibus analyfis maxima augmeénta accepit , mc~
dus adhuc latear altiorum aequationum radices ernendis
praefertim, cum haec ves continno 2 praeftantifimis in-
geniis maximo fiudio fit inuefligata. Quo findio , quan-
quam quaefito parum eft fatisfium: egregia tamen ad
aasqae aequationes tractandas fubfidia fint detedta. Quam-~ -

obrem:
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obrem neminem puto fore, qui hoc meum inftitutum ,
quo, quas formas . habeant aequationtm radices, et qua
via exe forte imueniri pofint, oftendo, etiarnfi plus non
praeftiterim , fit yeprehenfurus.  Alios enim fortaffe ma-
gis iuuare, atque tandem ad intentum fcopim perdu-
cere, poterit. -

§. ». Cum aequatio cuiusque poteftatis omnes in-
feriores in fe comprehendat), facile perfpicitur , metho-
dum quoque radicem ex quaque dequatione extrahendi
ita efle comparatam, Vt omnium inferiormm aequatio-
pum methodos inwoluat. Quamobrem inuentio radicis
ex aequatione fex dimenfionum haberi non poteft, nifs
eadem antea conftet de acquationibus quinti, quarti, et
tertii gradus. Ita videmus Bombellii methodum, ex aequa~
tionibus biquadraticis radices extrahendi, perducere ad
sefolutionem aequationis cubicae; atque cubicde aequa-
tionis radicem definiri non poffe fine quadraticae aequa-<
fionis refolutione. ‘ .

§. 5. Refolutionem dequationis cubicze fequenti
modo a quadratica pendentem confidero. Sit aequatic
cubica %3 —ax—-5b, in qua fecundus terminus dectt,

huius radicem % dico fore = ¥ A -V B; exiftentibus
- A et B dusbus radicibus acquationis cuiusdam quadra-
ticae 22 —az—B., Quamobrem ex natura aequatio=
gum eri¢ A--B—a et AB=8. Sed ad a et Bex

A

@ et b definiendas fumo aequationem X— VA4-VB,
quae cubice multiplicata dat x3—A~-B--3 YBA (’}"A,,

4 VB)y=3sVAB-+A+B Que cum propofia
Tom. V1. _ Ee - ®

“
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xs—-—-gx—-}ﬂﬁ comparats dabit zz—-;;VAB—’a Ve, et

b— A+Bzoa Fiet igitur o =5 et 8==47; quocirca
aequatio - quadratica rei"oluuom aequatl_oms 23 =ax--b
di¢to modo inferuiens erit 2* —=bz—7 o>, Huius enim

radicibus cogaitis A et B, erit & ::VA ~+V B.

6, 4. Sed cum radix cubica ex quaque. Quanti'mte;

friplicem habeat valorent, haec formula a=V ‘A+VB
omnes. ctiamy radices aequationis propofitae  comiplete—

tur,. |, Sint @mm j et praeter vnitatem radices cubicae
s

@X ‘vmmte cria: etiam‘ x:;ﬂ/ A -4 yyB i miodo e
BY=1. Q}Iﬁmebrsm W et ¥ efie: debebunt =V=2 e

f_“:-‘;f-:;, wel inuer®. Praeter. radicem igitur x== 1/ A

CE . N : - e
'.l‘/ B ﬁnsf-}mem qu'oqup propoﬁtae hae duae alt'erae- radices

“r/ B quue ratione qequanoms cublcae etiam , i qua
fecundus termimss now deeft , mdiceSa detcrmman _pote-
runi;

6. 5. Aequationes blquauramme variis modis ad cubi-
eas reduci folent; quorum autern nullus inflitiuto meo
veilitaters afferre pot‘eﬂ,— Sed’ mibi eft pectliaris me~
thodus idens efficiendt, atque puiori, qua cubicae ad
quadraticas reductar ﬁmlhs » ita vt exinde quodarmmo—
do coneludi poﬁit quomodo aequationes altforunt gradu=
s debeaut addini. Ve ﬁ pr{upeﬁm {it haec asquatio

=

e
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g —ax?—-bx-¢ in qua itidem fecundus terminus deeft ;

dico fore x=VA-+VB+VYC at A ,B et C effe, tres
radices ex aeguatione quadam cubica 23— az? -Ba—{-y-
Hanc ob rem erit & —A-4+B4-C,8=-AB 4-AC—4-BC
et y=—ABC. Quo aurem a, § et n determinentur,
aequatio £= YA—+VB—-VC ab irrationalitate. liberetur ,
hoc modo: Sumantur quadrata erit x? —=A—+-B4-C+-
oV AB--2VAC4-2VBC hincque 12— 2V AB-4-2VAC
o/ BC. Sumendis denuo quadratis fit xt-pox? -0’
4AB+-4ACA 4BC - 8V ABC(VA+VB+VC)
—s8-8xVy, feu p¢—z20x% 48 xV 48—
«2. Haec aequatio comparata cum propofita &% —ax*
t-bx—t-c¢ dibit 2a—a,8V y==b et 48—a?=c¢;
ex. quibus prodit a="%,%Y =L 8= -+i5 Acqua-
tio ergo cubica refolutioni aequationis biquadsaticae .in-
feruiens eft 27 =2 — 452 -2, Huins enim radi-
ces, G fint A, B, et C, erit 1—=VA-+VB-VC. At
reliquae tres radices €xX aequatione propofita erunt V A—

: YB-VC,YB=YA-YCetVC-VA4-VE.

§,' 6. Popatur g—=V ¢ erit (¢+4°‘-§a2 )Vt:a_g <+

. _ _ ’ -
. By et fumendis guadratis habebitur % 45512

(____E.ﬂ-a""jj ____(!_’:_1: Bt 3 g } .

et = % tr573s feu 13 = (% -2+ (%

% H B4

— s —grs )t %573 Haec aequatio ergo hanc habet
_ proprietatem, vt eius radices fint radices quadratae radi-
cum prioris aequationis, A, B et C. Quare i buius

N . . . - . 4
sequationis radices ponantur E,F,G, et x==VE

4 4 . . . . .
VF VG, Datur itague aequatio cubica culus radi-
L EET Eez -cum
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enm radices biquadraticae fimul fumtae conftituant radi—
cem sequationis biquadraticae propofitae. ‘Atque Haec
methodus inueniendi radices ex aequatione biquadratica,
etiamfi fit priori operofior, maiorem habet affinitaterm
cum refolutione aequationum cubicarum, cumr eiusdeny
poteftatis radix extrahatur ex radicibus aequationis = in-
ferioris, cuius eft ipfa acquatio propofira.. |

§. 7. Simili ratione etiamr aequitio quadratica x*
— , in qua fecundus terminus deeft, refoluetur ope aequas
tionis vniws dimenfionis z——<:. Huius enim radix eft
@, atque radix aequationis’ prepofitze x==7V'z, vel x
— _—V'z. Huiusmodi autem aequationem ordine inferio~-
remr, cuivs-ope aequatio fuperior fecundo termino ca=
rens refoluitur, vocabo aequationem refoluenters. It
gequationis quadraticae x°=—a dequatio refoluens erit
2—a; aequationis eubicae a¥—ax-4-4, aequarior re~
foluens erit 22 =—Fz—&=. Atque zequationis biquadra-
ticae x*—ax?--bx-+¢ aequatio refoluens eft g3 —.
(F—5)3 = (5o T§s 15 6%)3Haguy  Pro qua—
dratica enim aequatione, fi aequationis refoluentis radix:
fit A, erit #==V A. Pro cubica vero aequatione,. fi.

. 4 - ; . I e
refoluentis radices fint A et B, erit x—V A VB..
Atque pro biguadratica aequatione,exiftentibus refoluentis.

sequationis radicibus; A.,B et C, erit x— YA+VEB
A
- _i.— —V C (8 )
- §& 8. Ex his etiamfi tribus tantum cafiBus: tammeR:
mon fine fufficienti ratione. mihi coucludere videor, fupe~
- ' Eioxums
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giorum. quoque dequationum dari huiusmodi aequatione s
refoluentes. Sic propofita aequatione S —axd b2

¢ x4 coniicio dari aequationem  ordinis quarti 2%

— agl-Bg? -y 2—0, cuius radices, fi fint A,B,C
et D, fore x::fA—F&B.—Ff’C——k—&D. Et genee

ratim aequationis X% == @™ * —~d¥" 5 - cA"TF - efc.
aequatio refoluens , prout fufpicor, erit huius formae, 2*—*
— g2 Ea3 ey 2" % — efc. cuius. coghitis radi-
cibus omnibus numero #~1, quae fint, A, B,C,D, etc.
I T .n n . )
erit a—V AV B4-VC—+4 VD~ etc. Haec igi-
qur comie@ura, fi effet veritati confentanea, -atque fi
requationes refoluentes poflent determinari, cuiusque ae-
quationis in promtu foret radices affignare ; peypetuo enifn
peruenttur ad aequationem ordine inferiorem , hocque o~
do progrediendo tandem. vera acquationis propofita. ya=
: - T EEA B A

L

NI

§. 9. Quanduarh antem, i dequatio peroﬁifa'iﬂiﬁQ-
ves quam quatior habet dimenfiones, acquationem re~-

" foluéntem defiriite adhuc non pofftm: tamen' praefto fime

non nullivs- momentl argumenta , quibus ;ifta- mea. con-
ieGtura_confirmatur. Si enim aequatio propofita ita eft:

" comparata, vt i aequatione refoluente.’ orfines’ termink
practer tres. primos euanefcant; tum. femper ipfa aequa=

tio refoluens -poterit exhiberi, atque ideo. acquationis. pro-
pofitae radices affignari. Aequationes autem , quae hoc:

‘modo reflutionem admitent, funt eae ipfa¢, quas Cl.-

Abr. de Moivre in Transa&:. m gog: pertradauit, Sit

eniin. aequatio refoluens 2! — a2 -8R fen 22—

Be 3 a6y
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l | -ex hacque nhf:quttionem leioﬁuendam erui 0]§>01t€21t ‘Siﬂﬁi
I : huius- aequationis radices A et B, reliquaé enim radices
I f {1 ‘:_omnes euanefcunt erit aequatloms refolvendae radix x
| w | '=VA-VB. Eft vero az=A-+B et B=AD ex
;; ‘ ﬂ 1 i Qinatma aequatlonum Hinc ergo erit V A2~ "VB 2 =
1} H \ . -=-21/€ atque porro
;k L‘ il ‘ T "VA3+VB3 "*MB—-B"””’gf ¥
‘il? 1\ . VA4-+1/B+ ¥ — 4.&21/?8—-{421/63
i L VA VB s eesa Ve
1‘ ‘ e © atque tandem |
.' "\ ‘! ' ‘;Aﬁ—-l— ;’Bﬁ ‘-“Jc" ﬂx““gVﬁ—er'”. "’“‘*V g2~
; ‘ Quae ei’c aeqmtlo refoluendl, cujus refoluens eft z”"’
e Seriope, w1t
H S. o | _ ‘ § IO Non folum autemn hoc modo aequatloms
1 il “ ' i i _-nx*b"'h/ﬁ-{—“"’” ””41/@2-—6& e -Vhica ra-
1 < ; | _ le inuenitur x_.VA—1—VB fed fat1sfac1t etiam
“ | quaelibet alia #=— p.VA—{-—VVB modo fit W=y =
m ] - p.v::x, id quod n- dluerﬁs modis -fieri potei’c Vtﬁ
!| o | fit n=—s5, aequationis x° -5 23V e+ saV B2=a ra-

»d1ces qumque erunt vt fequuntur

L.




C’VIVSOVE ORDINIS C’ONIEC’TATIO zz%

L x= VA—-I—VB | B

. — ._,5»;..}..#{—*1 o2 v5%) — 5-—1/(—-1 o+ws)

. x___,:_'_._v 7 VA 1y s VB
._,[._V“r;.,.v’(-ff o—p—w@) ~vs-m/(-1 o—z—zv;) K

I, x=— o VA—- ‘ ys VBV

iV, x___—-—-r:-ii—xfs-}-'v’{—-ﬂto—wf)VA 1—-!--1/%-—1/{»—10_(24;)1/3

V. g -—|+vs—1/ refm/;)VA 1+v3+ﬁ;-muws)1/3

Hi enim- COefﬁuentes omnes funt . radices furfolidae. ex.
vnitate, ¢t fadtuy eX binws conjunéis eft = 1. Simili
modo ‘praeter ipfint vnitager {lute fe radices poteflatis
feptirtia€ ex viitate harumquc tiid paria rultiplicatic~
#e viitatern p”r‘odtr(:enma ; quie furit fex radices huis

sequationis 3% 4—y% -y ¥ 493 -y ¥y ¥ =0, Ad, |

lias. autem intieniendas tantunt opus eft refolutione deqid-

tionis cubicae; ominis enfni aeq‘uatio pofeﬁatls fextie

a

huius formae y& —-ap® —-ByF o eyt b by? = gy

T =0, -quie mot mutatur pofito L loco y; refolu poteft
‘ope aequationis cubicag. ~Quod quernddrmiodurn : fiat ;. curi
“dd inuenfendas radices faepe veilitaterts hfl.bere poi’ﬁt brg=

wi fim offenfmus. - R

~

§. rr Aequatmnes hu1usmod1, quide poﬁto loc@
yformlm non mutant , voeo reviprocas. - Hae £ Triaxi
s ipfius y dlmenﬁonum‘ numierus: eft imipar, {ermiper,
dinidi poﬂ"umt per y—i-x; et dequatio refultans etiam.

erit reciproca, in qua maxima ipfius. v diivien{io; , exig.

SRS,

par, Qnmob1 em fufficiet parium tanfurl din nﬁonurnz

aequarionss reciprocas confiderafle, atque modurd. eartt;

seflolnendaum: expofaiffe. . Siv igitur Pum()}‘@} dequitios
- - pro-
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propofita quartae poteftatis haec y*—-ay® by -
@y 10, ponatur haec factum ex duabus quadrati-
gis y2 -y ~t-1 =0 &t ¥ *~-By -1 =0 . Quo facte
fiet a-ir8—a etal4{-2—4,fen al——b-2. Quare
o' et § erunt duae radicés huius aequationis #* —@wuti-
b-2=0, hacque rationc. quattior aequationis propofitae
radices ope aequatiopum fantum quadraticarum innotes-

cent. Aequatio reciproca fextae poteftafis P —ayt

byt - ¢ yB —A-by? @ y——1==0, ponatur fackam . trium
harnm quadraticarum y2 ~-ay - 1=0,9° Ey-1
—o,ety> - yy+-1=0. Hinc fiet a+E—4y=a,
o8-y —+6 5y —p—g, et a8y —=c—2a~28—2y==
¢—2a. Quare «,§,et y erunt ires radices hmins ae-
quationis cubicae %3 —aw® —( b—g)tt—c - 2a==0.
Similiter acquatio reciproca oftauae poteflatis 8 -2

Pyt eyt eyt eyt byt ey 1=,

et faGum ex quatcor aequationibus quadraticis y* ~i-
ey —-17=0,% 4By 1=0,y° - yy1=0, €t
28y~ 1==0, ex quo prodibit OBy -4
—a.,e8+ary +ad By 4834 yd=s—4,a8

oy aBd4ayd-4-Byd=c—3a, et abyd—d~

2h—4-2. Coefficientes ergo «,8,7y,d funt quatuor ra~
dices huiys acquationis #% — 2% —-( b—g ) —(c—13a)
u—t-d-2bh--2="0. Aequatio ordinis decimi y'°—~
0y —-byd - cy? A=dy S-eyt A= dyt -yt - by?
-2y~ 1 —0 faGum erit harum quingue y*~4- oy -1
==0,y% -8y - 120,32 A=Yy~ 120,57 - Oy
=0,y +¢y-+'1==0, in quibus a,8,y,5,¢ funt
guinque radices huius aequationis # —aqut 4 (b—5)
w8 —(c—4a)u*~(d—3o-+35 Yd—e—2¢—240.

Atqne

© o et T T T

e e m—
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Atque. generatim acquatio. yeciproca P2 gy e
v g ey 2 -y e g A O A
e e pgt = e ey Ay —+¢y?
byt Ay E—0, refoluetur in  has nume-
ro n aequitiones quadraticas y° gyt —=0, ¥?
_—4—@_}/—1—1:‘0,“}!2-1—.‘}/]%—12':0,}3——}~5_y-—i—I:@--
et At coefficientes ., &, 1y 3, etc. erunt yadices hu-
jos aequationis # dimenfionum’s o ,
P —J.—b%u"'--2 ~¢ %uﬂ.-s R
S A(—1)a§ —(n—2b ——(n-8)¢
_ , . ;. n(n—3) tn—11 (14 )
e DT o ot =
WS f  e-S—g Wb
-—((n-;x;))ti’l}_—{-—(u-—s)e ]}_ —(n—6)f D -
i 21§ — 3)(n—6 i) 5 L
,""_u( ")?'T}b ‘ _((L—;?lgsf:) ?—(:Jtﬁ)'(}):ﬂdj — et
alt—g. {n— i (-1 )n-3)n-6) ¢ 10 n—G }n—'] )
~—T.2.3. . \S_}—..i‘.z.s _ ﬁb Tr2.3 —b L
: ' =g }(n—6 Y tp—"13 §
' 1234 -

§. xo. Quin cuiuelibet aequationis quadraticae, di=
pidentis acquationem propofitam, terminus extremus eft
vnitas, perfpicuum . eft,. binarum. radicurn  aequationis
propofitae fatom efie vnitatem. Huiusmodi igitur duae

. . Tt b
\ . fomper cum duobus ‘membris V A et VB funt coniun~
gendae, quO aequationis §.9 propofitac omnes obtineantug

xadices. - ‘ - .

4. 13. Siin aequatione reciproca omnes termini
praeter extremos et medium deficiant, vt in p*" - py™
iy —op, dimfores eiusy® —-ay—1I ¥ -8y 1,

42 Ay y—-1, et ‘habebuntur fubftituendis pro &, 3,
| «,8 etc. radicibus “huius ‘aequationis, PO TRt o
! Tom. VI. Ff L By
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e e +p=0, vbi
- paccipi debet fi 7 eft numerus par, et —p fi 7eftimpar,
Ex.quo appaftet, hanc aequationem: conuenire cum aequa-

. B . % - ‘
tione & —pa"2V B4 etc. -- —a §. 9 refoluta » CL
hanc ob rem omnes dinifores pofie affignari.

6. 14 Magnam ifthaec iy factores refolutio formu=
lae y2"—-py* -1 habet vtilitatem in integranda for—

&
JE =Pyt

mula differentiali

tris. pertratata. - Denominatore enim .in fiios factores

Y2 Aray—+1,0% 4Byt 1, etc. redluto tota integra-
- tio ad quadratomam cirenli vel hyperbolae reducitur,

' "Praeterea hoc plurimum iuuat ; quod aequatio #*— py—2

e W - p=0, ex qua a, {3,y etc. de-
terminantur , fE®ionem arcus circulars in 7 partes com-
pleciatur , atque ita coefficientes a, 3, Vs ete. facillime:
ipttenianturs 7 - -

§. 15. Reuertamur qutem ad modun ex gequatio~

nibys refoluentibus ipfas acquationes refluendas eliciendi.

Sitque “aequatio refoluens z* — 52— Bz, cuius.

tres radices fint A, B ,C 5 erit ergo a=—A 4B C;
B=AB4-ACH-BC et v=ABC. Radix itaque.

aequationis - ;'efolﬂendae X | erit =V A —i—‘;} B -ﬁ C,

. tque p-anatun ;.p';Jf/AB--TkVAC—L-V AC. |His
. fﬁ.&ls Crlt VA2 -V B2 -—i—-']—?; C2 :x-"‘f’_gp , et ’;I/A 2

B2 VA2C2VB2C2 =p? ——2.2:171/ - Atque por-
ro, Vt fequitur: B YA

iam faepius a Geome~
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§VA3+“I/B3—4‘VC““3~3“3P9~+3V’Y
VA3 BE 4y A3 CARY B3 = p3 ——3pr1/——1-37/

YI‘ A";-H/ B"'-—l-"l/c"‘ ““‘"k‘*—-z}j).xz —}—4_7«, l/fy—{—r:.])2

.

VA‘*B“’ -+ VA"fC‘?-—l—VB‘* C‘f—“‘PL,i,Pz &ny—-}—-z}.ﬂ/'y
SR o w%-z%zV'v

7
L
¢ | ‘
f VAH—VB‘+VC9”%‘—spx3+sa2w—i—5p %-3 pw
L

1, nA"B‘-—}—VA‘C‘-—{—-’}/BQCF“"p;-— PS*J/"}*"'JF‘S'PQV’Y

. I —1—-5?121/ry —Sx'V:yﬁ
Quemadmodum haec tabula .ﬁt vltenus contmuanda fi
c1le perfpmtur Namque eﬂ V& —+—‘VE”"+ '[/ cr
—'x (VA'”‘—‘ -+ VB’“""‘ +V C"’”""I )—p( Am"2+
i'VBm-ﬂ +v Cn—2 ) Y v (W\;’”**-g - 1/ B*=3
’VC’”'"3) Atque 'VA’“B“—{-—VA*” Cm+VBmCm "'“p
(VAT B"‘*"+VA"“" Crt +7/B”—1Cm"‘ )iV s
(VAR +V Am—2Cm—2 4;—1/]3"‘—2 Cm—2 )—i—V v?
(VAT 3B 24 AT Cr s VERICR),
§ 16. Alias etiam harum progreﬁonum non con-n

temnendas obferuand Propnetates Pofito enim VA"’*‘

- Ffa -t
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»]—’I/B’“—-}-VC”"—‘R et VA”‘B”*-}-«VA’”C"’-.L-VB“
C”“:S, erit VAﬂm—i-—VBm-l-VC’*’mmR’ 28, ot

T/A*‘ ”‘B’”’-—L-VAzmcz m+VB!mc2m—S z-ﬂzRny”‘ Simifi -

thodo eﬁ quoque VAW-{—'VBS"‘ +1/ C‘“‘-*Rﬁ—- 3RS

3V, et VA"’“B!’"+VAMCW+VBWCW |
’—Sg"‘S RSV’Ym—l"S V’y”‘ Atque hoc modo hqgg

fcr,;es Procsdxt prorfus vt ipfa p1aecgdens

§. 17. Si it A2 erit. ac"—xﬁ—zp et B—=p=
22V 0y Iisque duabus. aequationibus. coniundis. haw- .

bebitir x—=VA 4+ V¥ B -V C et P=VABL-VAC
~VBC, fint autem A, Bet C tres radices huiugs
acquationis cubicae: 2% — g 52 . B2~ Eliminata ergo-
ex illis. dmabus: asquationibus. littera 2 prodibir (F5%?2:
—22 V=0 feu g% —gqx? Sfoy 4.3~ or”-, cit~-
is aequationis ftaque radix » ef ‘eognita , quippe ==

YA+4-VB+VvC, quae. zequatio- illi eft confentanea,, |

quzc §. 5. eﬁ refoluta.. - Sumh modo ﬁ quando duae

K

Buinsmodi: aequatlones occureent. % 3o 3 _p x—t 3 J/fy

et pg-spry—FaVy _.ﬁ,y erit x.__VA-i—-VE‘

+T/C et p— VAE—+- VAC—H/H(‘I exrﬁermbusw
A.,B et C radicibus acquationis, g3— a22 ~Ba ryl 5

¥t ante... Vel:eliminata. littera. 2 prodibit aequatio in~
e, e, B, v, cius radix g innotefcet. ' Bodes- *Prore-
fHis. 046 occurr“mbus duabus hisce aequatmmbus At
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£px* - ‘P;xff vt = et pY—apx V ry+ 41
Wrpge 222V = erit x:f/A*l——{/B—i—T?C 8t
p’:WyABﬁk—VAJC’—k—VEBC, at iterum fint A, Bet

€ radices huius aequationis 23=—az%— g2 y. Qu0'
- facilius elimmetur, ponatus ¥*—2p =R, et p 2o

Voy=S, entque R¥—2S=a: et S¥— 2RV y=2.
Tam. ex. illis. duabus. aequationibus. exterminata p-habe--.

) - " 4 5 . " Y e N
Bitur 24 — 2R 2% 482V -1 45—R*. Comparetur
haec aequatio:cum ifta x%—= 22 —-ba-t-c, etit R—=F.

- g e e - - 2z e [T
V=% fEn y=z%ss, et S=g- 5. Hincigitur

a%

- " . - ag_, 'y e cz" a?&- . — ab!-

obrem: erunt A, B et C tres radices huius aequationis

e 2" o 41" . @2 33 abZ S PP
2 = (5-5 )27 (S5e 5+ 5w) ¥t agys, i
gnod mire confentit,, cum. €0 ,, quod §: 7. eft innems-
tom:. ,

§. 18. Quoties igitur~ accidit, & caloufis perdu=-
cater 2d’ dims aequationes duas incognitas 2" et fi cOfie-
tinentes, quae reperiantur intér formulas §- 15, vtrinsque®
valor- poterit affignari,- etiamfi - eliminata- altera’ sequation
prodeat maxime compofita. Hanc ob rem in his cafi
bus - expediet caléuturm non ad vnicam geqghationern, vib

' camique ificognitam, dediicere, | f€d duds aeqtiones diis-

incognitas 'inuoltientes - retinere’,. atque intieftigdre; . nifis
forte’ inter illas’ formalas' contineatut’y id" quod” fiepius..

' caléulus e inflitnatur ,, enenite” poffe mitii perfu i
eff. ' ' g o

Bf - & e
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. §. 10, Quemadmodum  autem aequationes . refol-
uentes 22 2 gl Bret 2 =ag? ﬁz+y trad‘i‘qmmus,,
fita! etiamn Tleerins eft progrediendum 2d dequationen. 2%
=ard— B2% +yz—35 fimili modo. pertm@"anaam
"_Sc;lmet fi eiug radices: fint A, B C, et' D, ponatar

'VA-—l—-'VB—}-VC—I—«'I/D:x et VAB+VAC+
'VAD+VBC-+—VBD+VCD_,p atque VABC
F{-”VABD+VACD«-+—VBCD =4, e qmerantur
hmc eXpleﬁOllCS pro l/ Am+VBm+etc et T/A'”’Bm'

oe-i——VAmCm—Jl—»etc atque pro VAmBm”m—{—etc H1s perﬁu—m
“endis. ferper trinae intienientir ‘aequiationes &,p et g
continentes ‘pro quotis ipfius i valore. ,Atque fimili
modo occurentibus tribus l1u1usmod1 aequatlombus, tres
mcogmtae conflabuut;

§. 20. SusP1cor autem pof’ o :m'—"“VA—q—“/ B—{~'_

"V C+VD acquationem rationalem pofle concifinari, in
qua & plures quam § non habeat dzmenﬁones etlamﬂ ,
hoc fere nrnpoﬂ’ bile videatur, Nam quemadmodum §. 17

€X aequationibus x*’f—q_px‘z +4¢V7+2p2*—a et

pq‘u—q.p’xV*y—l—z{.pV 'y—{—za.2 T/'y““ﬁ eliminands p
Vaeqmtmnem non plurium quam 4 dimenfiongm Obti-
nuimus, quod pariter vix fieri poffe videatur , ita etiam
pro quinta poteftate forte fimile artificium v vemre pot-
eft, vt aequatio x°® = g3 b ~cx 4+ d tandem
'reiolm queat.  Quod vero maximum in hoc petficiendo

eft
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eft fubfidium, eo redit meo 1ud1c1o, VU ooy B, v,
et &, ¢x a,5,¢, €t 4 debeant determinari, non vero

viciflim, hoc enim cafx aequamo ad multo altiorem enehes
retur poteftatem, quam oOpus eft. Aliis autem , -quos
hutnsmodi occupationes iuuant , hanc rem perﬁc1endam 5.
vel- mihi ad alind tempus, rehnquo hoc folo nunc con~
tentns , me fortafle 1d£0n€;am atque genuinam viam oﬂcn.-v
difle. ,

CONSTRVCTIO  AEQVATIONIS
. DIFFERENTIALIS ex*dx—dy--y*dx.
AVCTORE |
Leonb. Eulero.

§. x.

Ommunicani nuper cume Societate fpecimen con-

fructionis aequationis cuusdam differentialis, in

qua non folum indeterminatas a fe inuicemn f{epa-~
xare non. potueram , fed etiam monftraueram ex ipfa con-
firuGtione huiusmodi feparationem omnino non poffe
exhiberi. Differt .quidem meus ibi datus conftruendi
modus aly vfitatis: attamen iis nequaquany, ithum efle pofbs
ponendum  quilibet 1nteH1get qui hanc: fchedam in<
{pexerit. Neque vero: tur tempons hane methodum
ylterins extendere , atque ad alias aequationes accommc-'
“dare licuir, quia ex pofita conffructione ad 'Lequatlonem
dernum perueneram non autem vicifim data aequationg

conftructionem eruere potugram. At deinceps cum hane
- : rem
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