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DE . |
CVRVIS RECTIFICABILIBV»
- ALGEBRAICIS
ATQVE
TRAIECTORIIS RECIPROCIS ALGE-
A BRAICIS.

Auct. Leonb. Eulero.

curnas algebraicas, quae rectificari poflunt,

quaerendis vel euolutis vel canfticis curua-
yum algebraicarum; tamen fi ordines curnarums
confideremus, rariffime in iis occuryunt, quae re-
&ificationem admittant. In ordine linearum fe-
cundo, qui ex-fe@ionibus conicis conftat, nulla
eft hniusmodi; in tertio duae habentur re@ifica-
biles, quantum quidem confiat. Cum autem ante
aliquot annos in inuenicndis traietoriis recipro-
¢is algebrajcis occupatus effem, methodum Celeb.
Tob. Bernoulli primum fequutus diligentifime. cur-
uas re&ificabiles anguirebam, vt iis ad propofitun
vterer. Detexi etiam in ordine {exto curuam
rerificabilem, quae mihi praebebat traiectoriam

QVanquam admodum facile eft innumeras dare

algebraicam ordinis quarti, eaque fatisfeci quae-

fioni tum agitatac, de exhibendis fimplicioribus
traietoriis reciprocis algebraicis. Inueni quoque
multas aequationes generales curuas re&ificabiles
dantes, ex quibus in promtu’erat omnes curuas re-
Tom. Vs XY Gifica-
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@ificabiles fimpliciores epiere. Haec iteram nune
perluftians dedidus fiity ad gemeralifimam quans
dam aequationem “euriias redtificabiles ompes in {&
continentem.  Infunt enimi in ea plures quanti-
tates vniuerfales, préx quibus quicquid fubftituacur,
corya rectificabilis, prodie, ;y Sir; guantitas quaedam
variabilis z, cuius diffexentisle. ponatur conftans,
finrque P et Q huws variabilis » functiones. quaccun~
que faltem algebraicae: Si fam hoc modo con-
firuatur curwa vt eius abfciffa, quae ponatur &,

: seseny -yl CBQUARA=d0A . o . R
fumarur Fe'qualis B «a-g—_%ﬁ_m'_g-et applicata guam
) I o TS O s, o

Voso- yﬁﬁ%}f_%%ﬁ;&%_ Erit hyius cornae lon gitudo
s appellata. aequalis Q. -fg%:‘ﬁ;%% - Semperigitue
guicunque valores litéris P et £ -tribuantur, curna
erit redtificabilis. et algebraica. Demonfirationem
huins dare non.opus effe indice, cuilibet enim, fi fum-
feric differentialia coordinatarum % et ¥ et curnae £y
innotefcet effe dw 2 - dy 2 —4y 2 Jabore tantum eft
opus nullo’ antem  artificion 0
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© Haec. forma quidem - latifime patet, fed Fa-
beo tamen alism ‘adhue multo generaliorem, ima
generalifimam fequentem.” Pefignantibus vt ante
diteris ‘maiuscolis L, M et N fun&iones quascunque
varizbilis 2, i fumantur 7 .
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(AL 24 M2—dN AL Ld M) :
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Tormulae hae in pruccedentes mutaptur, I pona-
tue M —o, f{unt igitur illae in his contentie.

Facile per-fpicit-ur, fi diterae I, Mc\t N non
folum fignificent guantitates algebraicas, fed etiam
¢ranicendentes quasque, in iftis formulis omnes
prorfus contineri ciruas tam algebraicas quam.tran-
feendentes, Quia eaim hae functiones L, Mer N
nullo modo a {& inuicem funt pendentes, nullz
excogitari poteft aequatio inter x et y, fine fit
algebraica fiue tranfcendens, quae nof ad prae-
feripras formulas effet reducibilis.

'Qimili modo fi manente N fin&ione vnier-

faliffima, ita tamea ﬁt ‘%Nﬁt funétio alge‘b'raics.

L vero et M denotent fun&ionesalgebraicas, omnes
prorfus curnse algebraicae in formulis datis com-
prehenduntur; erunt agtem €3ac rectificabiles i N
affumatur funéio algebraica, at vero fi N non
. fuerit fun&ie algcbraica, fcd tranfcendens feu a
guadratura curuae cuiusdzam pendens, curna reful-
tans nom erit retificabilis, fed eius recificatio
‘pendebit a quadratura eius curgac. "Hoc igitur
modo foluitur eriam celebre illud problema mul-
¢um inter Geometras agitatum, poftulans metho-
"dum quadraturas carnarum ad redificationes cur-
warum algebraicarum reducendi, cuios folutiones
dnae darae funt in Adis Lipfienfibus a Viris Ce-
Y 2 lebex-
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leberrimis Tae. Hermanno et Iob. Bernoullio. Ex ifts
vero formulis ita foluetur; fint curuae, cujus qua-
drarura ad rectificationem curuae algebraicae eft
reducends, coordinatae # er quarum vtraque fit
fun&tio algebraica ipfius 5. Somatur N=R-af
wdf, vbiR etiam defigner fun@ionem ipfius z al-
gebraicam quamcunque. Hoc pofito dabunt for-
mulae traditae omnes curnas algebraicas, gquarum
rectificatio a quadratura curuae propofitae, {cilj-
cet a fvds pendent, {i quidem L et M affuman-
tur, vt iam eft monitum, fun&iones algebraicae
ipfius 2. Alter vfus harum formularum, quem hic
exponere conftitui, refpicit ad inuentionem tra-
iectoriarum reciprocarum; reperitur enim ex iis
aequatio vniverfaliffima omnes traieGorias recipro.
cas in fe compledens, quae etiam facillime ita re-
ftringitur, vt algebraicas tantum easque omnes
praebeat. |

Fabula VIEL
- Figh,

Nititur autem haec inuentio theoremate Berw
noulliano y quo ex re@ificatione curvarum diametrum
habentium conftruuntar traie@oriae reciprocae, hoc
modo: MAM eft curua huinsmodi diametrum ha-
bens AP, et verticem A in quo tangens AQ, eft
perpendicularis ad diametrum AP. Per huius cup-
vac fingula pun@a M ducantur rectae diametro pa-
rallelac, in iisque fumantur MN aequales arcubus
A M, confitnent pun@a N curnam NAE traie-
ctoriam reciprocam, cuius axis conuverfionis eft
ipfa diameter PAB. Huius curuae {i fumator ab-
fciffa
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feiffa AQ et applicata QN erit AQ—PM et QN
—A M—AP. Quamobrem fi curnae MAM coor-
dinatae AP et PM eaedem famantur, quae ante
vocatae erant ¥ €t ¥y habebitur ftatim aequatio
pro traiectoria reciprocxa EAN. Quia vero non
omnis curua in locum MAM collocari potefty in
aequationibus fupra tradicis literae L, M et N quo-
dammodo reftringi debenr, vt tantum curuas ad
infticutum accommodatas:praebeant. Cum omnes
linese AP, PM et AM finr functiones ipfius 2, ita
ese in z determinemtur, vt {umto % affirmatiuo
prodeat curmae MAM ramus dexter, at pofito z
‘megatiuo vt prodeat ramus finifter. Ad hoc re-
.quiritur, vt AP quia in vtrogue cafu eadem ma-
net, fit fun&io par ipfius z, few fan&@io quae im-
mutata manet, etiamfi z fiat negatinum. AtPM
et AM cfle oportet functiones ipfius z Impares,
i, e. ‘quae flant negatinae mutato in —2. Quam-
obrem cffe debet L fanctio par ipfius = M ve-
ro et N fun&iones impares. His enim pofitis ab-
fciffa aequabirur fandioni pari, applicara vero et
ipfa curua fun&ionibus imparibus. Nam 4L erit
fan@io impary ddL funétic par, M et dN fun-
 @iones pares, atque ddM et ddN fanéiomes im-
" pares. Ex quo perfpicietur lineas AP,PM et AM

requifitan habituras effe proprietatem. Brit igitur
AO—M (AP 4ed M — AN AMIN - d LA ALE A " dN )

Q=" S TR E LA MAN AL 7 A AR Al dd—-{ALAM-dA MEAL] (AL - dM-aN"}
Atque traiedtoriae reciprocae EAN applicata erit
Q_N""N-L __i__(dL’-!—dM’—-dN'z](dL’—-l—.iM’-—dI.dedIv‘.i\f(de.—q-—fi]tF—dN’}_) ‘ .
— IR a1 ANANGaT-dL? dAN Al 42N~ AL M- dHAFL) V{dLE~A-AHE AN )
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Ex bac confiru@tione fuent omaes traie@orige
reciprocae, fi loco L, M et N fabfticusnrar fun-
<tiones non folum algebraicae, f{ed etiam tranfccn-
dentes.  Algebraicae vero traieorize reciprocas
omnes habebuntur, fi eze quantitates fuerint fun-
étiones algebriicae, et quidem vt requiritor L fun-
&io par, atque M er N fun&iones impares.

Notandum porro eft etiam V(dL2 4 ZM2 —
dN?)efle debere fun@ionem ipfins 2 imparem quem-
admodum 4L. Ponatur igitur V(4L2 o dM 2 —
dN2) —dL—4S, vbidS et fan@io impar ipfius z,

: o AN d My dse
adeoque S fandio par erit W=+ =dL, ex quo

erit dL fan&tio impar vt requiritur, et V(d4L2 4~

N2 —dM2ds2 ., | ANE_dME
dﬂiz—ﬂer):-ﬂ-—Ms—“_. Erit igitur L= 1 Jig#-
—+-£5. Quamobrem vt traieoria reciproca fiat

. aNZ—gdnse . . —~ -
algebraica, opertet = efle luotegrabile.  Erit

. - .0 — (sz-——sz——dg"")[(dN—i—dBI)z——dsz)

autem abfciffa AQ=MH 44S(d5ddN - dSddN—aNdd S—adds)
— i faN%*—dMme

et N,_thf—d = L :

5 2
(N2 —dM>d52) 4 dMAN-{IN— A1 d45)2)

A408dSAdM—+-aSddN—dNdds—amads; —  Quamdiu autem
n : )
“!/(dL-—{-~dM2-—dN2) manet quantitas furda, non

opus eft peculiari determinatione, eft enim radix
quadrata ex fun&ione pari non quadrato ram
fun@io par quam impar,
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