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s24  REDECTIO AEQVATIONVIL

iam a 7 penderent, quo in cafi aequatio non eft am-
plius pro corporibus cylindricis.  Simili modo in
aequatione pro corporibus rotundis wdx =Jydy--
Rds,R tantum a2 £ pendet. Siigitur R etiam x ety
in fe comprehendat, aequatio erit pro nouo fuper-
ficierum genere , et mlniommus redudtionem ad«
mittit,

Propofiit mihi hanc quaeftionem Cel. Toh.Bet-
noulli, poftquam ipfi hanc meam folutionem fcri-
piffem,vt nimirum praeter triaexpofita fuperficie-
rum generaaliainueftigarem, quae etiamad aequatio-
nes integrabiles perducant. Solutionem igitur huius
quaeftionis , quia tam facile ex antecedentibus fluit,
hic adiungere volui. / :

| NOVA~ METHODVS
INNVMERABILES AEQVATIONES DIFFE-.
"RENTIALES SECVNDI GRADVS REDV-
CENDI AD AEQVATIONES DIFFEREN-
TIALES PRIMI GRADVS.

- Auctore
.Leonh. Eulero.
S
ma N\, Vando ad aequationes differentiales fecun-

di vel altioris. cumsplam gradus perue-
niunt analyftae, in iis refoluendis dupli-
o C1 modo verfantur., - Primo inquirunt,an

in plomtu fit eas’ 1ntegmrc . id fi fuerit, obtinue-
| rung
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runt , quod defiderabant. Cum autem integratio
vel prorfus impoffibilis , wvel faltem difficilior vide-
tur, conantur eas ad differentiales primi gradus re-
- ducere 3 gquippe de quibus faciling indicari poteft, an
conftrui queant 3 nullaeque aequationes differentia~
les ; nifi primi gradus, adhuc cognitis methodis con-
ftrui pofiint. Quod ad illud attinet, de eo hac dis-
fertatione explicare non eft propofitum ; quomodo
autem aequationes differentiales altiornm graduum
- pracfertim wero {ecundi ad differentiales primi
gradus fint reducendae, methodum quandam adhuc
inufitatam , et quae latiffime patet in fequentibus
fum expofiturus. . .
2. Tam quidem faepenumero Mathematici |,
quando aequationes differentiales fecundi vel altio-
-rum graduum occurrerunt, eas ad differentiales pri-
mi gradus reduxerunt, atque deinde confiruxerunts
quemadmodum videre licet in confiru@ionibus ca-
tenariae,elafticae, proiectoriae in medio quocunqgue
refiftenti pluriumque aliarum curuarum, quarumae-
quationes primo differentiales {ecundi vel tertii gra-
dus funt inuentae. Pleraeque quidem earum reipfa
integrabiles funt , {fed tamen eas facilins erat inte--
grare , poftquam ad differentiales primi gradus fue-
rant reductae. Harum autem aequationum ratioita
eft comparata , vt vel vtraque vel {altem alterutra
indeterminata ipfa defit, earum eiusue differentiali-
bus et differentio - differentialibus zequationes tan-
tum ingredientibus.
{ . - e . o :
8- Siautemin aequdtione differentio-- diffe~

Q3 refi~



26 REDVCTIO AEQVATIONVHM

rentiali alterntra indeterminaca caret : ficile eff ear
2d fimpliciter differentialern reducere fubftituendo
loco differentislis quantitatis deficientis fadtum ex
noua quadam indeterminata in alteram differentia-
te.  Tac enim ratione, fi conftans quoddam diffe-
rentiale fuerit pofitum , differentio-differentialiae~
quale inuenitur fimpliciter differentiale ; guo f{ub-
fituto aequatio habstur differencialis primi gradus,
V't in hac aequatione Pdy"=Qdv"—-dv" 2 ddv , vbi
P et Q fignificant functiones quascunque ipfius ¥, at-
gue dy confians ponitur. Quia ipfav non ingredi-
tur seguationem , flat du—sdy, erit ddw—dzdy. His
fubfitntis iffa oritur aequatio PA"—Q&"dy"2""?
dy™1 dz , diuifaque hac per "' ifta Pdy — Q2
dy—-z"—2 dz y quae eft impliciter differentialis.

4. Aliss aequationes differentio differcntiales,
nifi hnissmodi , nemo adhuc , guantum {cio, ad
differentiales primi gradus vngquam reduxit , nift
forte in promtu fierit eas proxrfus integrare.  Hic
autem methodwm exponam , qua non quidem ora-
nes, fed tamen innumerabiles aequationes differentic-
differentiales vtut ab viraque indeterminata affedtae
ad fimpliciter differentiales reduci poterunt.Ita vero
in iis reducendis verfor, vt eas certa guadam fubfli-
tutione in alias transformem, in quibus alterutrain-
determinatadeeft.Quo fadto opefubfitutionis §. prae-
ced. expofitae eae aequationes penitus ad differen-
tinles primi gradns reducentur. ‘

¢.  Cumobfernaflem eam effe quantitatum ex~
ponentialium , feu potius earnm dignitatum , qua-

yibec)
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yem exponens eff variabilis manente quantitate ele-
yataconflante, proprietatem, vt fi differcntientur,
denuoque differentientur ; femper variabilis finita
ipfa nonanifi exponecntem afficiat j atque differentia-
lia fint fadta ex ipfo integraliin differentialia expo-
nentis.  Quantitas huiusmodi eft ¢* vbi ¢ denotet
pumerum , cuios logarithmas eft vnitas ; erit eius
differentiale . ¢®dy , differentio - differentiale
¢*(ddx —\~dx?), vbix nonnifl in exponentem ingre-
ditur. Haec confiderans perfpexi, i in aequations
differentio-differentialilocoindeterminatarum buius-
modi exponentialia fubftituantar: tum ipls variabi-

Aes tantummodo in expoenentibus fuperfuturas efie,

Quo cognito oportet, vt ea exponentialia loco in-
determinatarum f{ubftituenda ita accommodentur ,
vt fadta fubftitutione , ea divifione tolli queant; ho¢
modo alterntra faltem indeterminata ex aequatione
eliminabitur,’ ciusque duntaxat differentialia fuper-
erunt. -

&. Haec gnidem operatio non in omnibus ae-
quationibus fuccedit ; vernmtamen eam tria aegua-
tionum differentialium 2% gradus genera admitters
obfersaui, Primum genus e¢ft cempium earum ae-
quationum, gquae nounifi ducbus conftant terminis:
Alterutrum sas comprehendit aequationes , indua-
rum fingulis terminis indeterminatae acqualem di-
menfionumnumerum conflituuntineque veroindeter-

minataipfa folum , fed etiam ¢ius differentialia cuius-

que gradus dimenfionem vnam conftituere exiftiman-

da funt. Ad tertium genus eas refero aequationes,
in
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in quarum fingulis terminis alterutra indeterminata
eundem obtinet dimenfionum numerum 3 quorfum,
eadem pertinent , quae modo de aeftimatione di-
menfionum allata fint. Omnes igitur aequationes
ad haec tria genera pertinentes hic reducere do-
cebo. _

w. Omnes gequationes ad primum genus per-
-tinentes {ib hac generali formula comprehenduntur:
ax™dxt—y"dy?— qu'f}' vbi de conftans ponitur.Etfi e-
nim in aequatione giiapiam neque dx neque 4y con-
ftans accipiatur ; {ed aliud quoddam differentiale in-
de pendens,id nihil difficultatis habet, cum cognita
fit methodus,quod conftans erat dif’ferentiale, varia-
bile faciendi et vice eius aliud quoddam conftans.Ad
hancwero aequationem reducendam pono x=—c®,
et y—=¢¥t.  Erit dy—ec™dv , et dy—c¥(dt-{-tdv).
Atque hinc ddv=—=ac**(ddv—-adv?) et ddy—=c¥(ddt -~
adtdv-tddv—tdv?). Sed cum dx ponatur conftans
erit ddx—0, adeoque ddv—-adv?. Hoc fubitituto

~ loco ddv , habebitur ddy — ¢ ¥(dds — edtdv 4—(1—a)

tdv*). Surrogentur hivalores loco x et yin aequa-
tione propofita, transformabitur ea inhanc gcev™-+£
aPdpP—¢ PPV (e Ao Yo —2(ddf 2 didv (1 —a)
tdv?), :
8. Iama determinari debet ita, vt éxponen=
tialia diuifione tolli poffint. Hoc vt fiat , oportet
it mw(m—-{«p)—”(ﬂ—i—p—-x Yy inde colligitur ot—'”‘*—P;“‘ .
Superior igitur aequatio determinato e abibit in fe-
quentem a(’.’tw*:ﬂ:;‘ PuP— W Attt dw 02 (ddf -2 dtdy
T v ®). Quae Pl otinus ex propofita e;uta

UJ.S“"
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fiffet , fi pofuiffem & = (+p—1)o m+1), et yr= s,
Eft autem s —{-p—1 numerus d;menﬁonﬁm , quas y
conftitnit § et m——p quas &. Facile ergo in quouis
cafy pfu.tlcuhn « determinatur ftazimgue debita fub-
ftitutio habebitur. In acquatione inuenta, cumab-
fit v, ponatur do—zds, erit ddv—gddi-dudy y fed

ddv—— adv—I1—7—p 4 d¢2.  Hinc invenitur dds —
izt -l i, N His fubftitutis emergit {:z("*"*‘ii’"“l )3
~Pdﬂ"—*”(dt-—}—— Epdiyp—2 (1= I etgdt? gty 2udt? e
m;i';j‘fzzdtz) Quae diuifa per dif—? dabit a("—*—i’*‘ Lyp
2P t—1"(1 - z)P-2(1o=2m —+—2m—;+1> D ot d’*+mn;7:;;1 z»”dz)
9. Redu@a ergo eft aequatio generalis pro-
pofita ax™dx?—y" dy?*24ddy ad hanc differentialem

primi  gradus a(“""b‘“‘)l’ F2 Sl el 7 ) e

('*""”ﬁ"“‘f’fﬂdt—{—m‘“”';‘ i23dt—dz), multiplicataae-
quatione inuenta per z.  Haec aequatio vnico a@nu

~eX ez nneniri poteft; pofito in prima fubftiturione

loco o hoc fadr Fieri ergo  debet
gr—pWHp—1VzabmAE) er Joco y poni debet ¢/*¥z fine
quod eodem redit , ponatur wy—-Hr—1Jzdt

‘et ym—cm+#Y=diy Giex aequatione differentiali in-

venta iteram propofita differentialis fecundi gradus
ingeniri debeat , videamus quales loco z et # {ub-
fiitntiones adhiberi debeant. Cum fit a——c+p—1V=d
erit PRy 0P - quare yrompmHAMp—1); Ype
de habetar —yp—m+Pi-p—1) Peinde quia
Rt k=) epie fade — el ergo dt—

4 — P (ip—1) gy ___ftm-p}
T Sed eft di—ux dy Tt
Jamm—r=2pH1 e~ gy, Confequenter inuenietur

Tom.1I.  ~ - R P
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eadem manet.  Poffent adhuc addi ex 7y~ 'dx?
dp*—1 et hoinsmodi quotquot libuerit ; prout exem=
plaparticniaria, adquaereducenda generalis accom-
modari debet, pluribus pancioribusue conftant termi- -
nis, Tres vero terminos,vt dixi,asfumfifle fufficit: cum.

plures alinm reducendimodum non requirant.
r2. Aequationem propofitam reduco fubfti-
tuendis loco 2, ¢ et loco g, ¢¥£. Cum igitur fit a—=
£V ety erit dr=—cVdv et dy — ¢"(dt +tdv). por-~
roque ddx—¢c¥(ddv -+ duv®) et ddy —c™(ddi -2 dt dv—-
tdv2-- tddv). Quia vero dx ponitur conftans, erit
ddx—o, hincigitur ddv—-dv?, hanc ob rem habebi-
tur ddy——¢¥(ddt—+-2dtdv). Ponanturhi valores in ae—
quatione loco x,y,dx.dy et ddy, transformabitur ea in
fequentenuac®s ™ dwP(dtA-tdv )P —-beVt ™ dud(di—-
)21 (ddf - 2dtdv). Quae dinifa per ¢® abibit in
hanc gt—™ ) du?(dt——tdv)>—2—4-bt 7 du(di—-tdv)y
2~0—ddt - ndtdv.Inhaccum defitw pono dv—zd? e~
vit ddv—zddi—-dzdt, fed ddv——dv?*—-22dt* ergo
ddt=——zd>~ %4 Hinc ifta obtinebitur aequatio,
qi—m='  pPhP(dft-gtd)?—P 4~ H—' MY
{dt~ztdt) 2—9:2:(31&2——5"_22"-—1«—@2(!:‘2 {eu haee ordinatior
@LT Pt (1 - 1) P B 2941 - gt) 2 zdf—‘;i‘,
r3. Aequatio haec differentialis primi gradus
¥nico a@u ex propofita elici potuiffet, {i ftatim po-
fitum eflfet x——=c/*¥ et y—=¢/*¥2; vnde foret dx—c/*%*
wdt et dy—c M (ds—-1rdt) 5 atque ddx—c"=¥ (addt—-
dudi-i-g2dt?)—0. quare ddi———=zdt*~dzdt:z. Hocin
vfum vocato habebitur ddy—¢/®#(zdt2—-dzds:z). Pro-
pofitum fit hoc exemplum y*+' ddy—x*dx? , mute-
tur id in ddy—x*y~*'dx®.  Collato hoc cum gene-
) R 2 ra~
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s—dx [(ﬁ-—i—*]J"I) = | i(ngp—1) (ai’V — (i D) ¥
o {m kb1, Pepfpicuum autem eft , fi ginf
yel zin g detur etidm relationem , quam x ety in-
ver fe habeant; inveniri pofie.

ro. Illufirernus haec, quae generaliter in-
wventa funt exemplo quodam particulari. Sit
xdxdy—yddy , quae reducitur dinidendo per 4y, ad
ad hane xydx—ydy~'ddy. Huic generali accommo-
data , habebitur ¢—1,m=—1, p==1,.#—1. Subflitu-
tis his in aequatione differentiali primi gradus , ha-
bebitur ea, ad quam propofita reducitur , +2df—¢
{112y (Bardi-+-st2P dt—dz) , quae abit in 2*df -
teddi—gixtdt 1233 di—2tdy.  Adhanc aequatio--
nem propofita adxdy — yddy reducitur, fi fiat
x4 et y—e¥®y,  Conftru&io ergo aequatio-
ais propofitae pendet a conftructione aequationis
differentialis inuentae ; haec i conftrui poterit, et
ea conftruetur ; i fuerit reipfa integrabilis; eaquo-
que integrari poterit.

1x. Secundum genus aequationum differen-
tio - differentialium , quas mea methodo ad diffe-

rentiales primi gradus reducere poflum , eas com-

pledtitur , quae in fingulis terminis eundem dimen-
{fionum , quasindeterminatae earnmque differentia-
lia conftituunt , numerum tenent.  Aequatio ge-
wneralis huc pertinens eft fequens ax™y~™"} JyPjy2—»
—-baty™ dyldy*—i="ddy.  In huins fingulis tes-
minis eft vnica dimenfio indeterminatarum : poni-
turque dx conftans. Etfi vero aequatio haec affum-
ta tribus tantum conftat terminis: tamen quodcun-
gue libuerit infuper adiici poffunt ; operatio enim

| L
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rali aequatione flet 4==1, bi—o,m—a, p=—2. Siers
go hoc exemplum , vt generalis formula , reduca-
tur, hace inuenictur aequatio 5%'3%d7 == =di-dx;
% Siue haec 1% '3 fi—g? di~dz.  Quae {i con-
itruGtionem admitteret , et differentialis fecundi
gradus ex ea conftruj poffer. Notandum eft ; fem-
pef fere ad eiusmodi aequationes differentiales per-
veniri 5 quae admodum difficulter vel pro:fus non
conftrui queant.

14. Affumo alind exemplum , xdrdy—ydx2—
y*ddy , quod ad modum generalis aequationis hanc
induit formam xy~2dydy—y~'dx*—=ddy. Reducatur
huc generalisaequatio , et eritac—1 , m—x, p—i,
b—-1, n—=0, g=—2. Refpondet ergo exemplo pro-
pofito fequens aequatio differentialis r2gds(z--2i)
—1—'2?diz=adi—dziz. Multiplicetur haec per #2g,
habebitur 22 di—-g3tdi-23:di=22 1247~ 1%d% fine 22d;
—=2i?dt*—12dz, quae {eparata dat due?—di(s®—1 )1z
et integratahanc—1,2—f—+1:4-4 fiue ato—t—r2z—12
Eft vero z——dudr.  Iraque atdv—tdi—i12dv--dv. {eu
dv—tat(ar—tt—11). Quia vero ¢®—wx erit v=Ix &t
==y x ergo dvzmdy: x et di—(xdy—vdx)xx confe-
quenter ydy—xdi—aydx.  Haec aequatio iterum
integrari poteft ; enm vero tantum noto cafim,
quod fi a—¢ ea tranfeat in aequationem circuli,

I5. Accipio nunc cafum, ouo plures, gquam
in generali acquatione, fint termini Jydx® —- xady®
ykdedy*~yxdx?dy+yx*dxddv—y*xdxddy—o. Hot
exemplum modo fupra expofito reducere licebit.
Cum dv pornatur conflans, maneant eaedem fubfti-
tutiones (cilicet, & == ¢®. y = ¢“r)dn = ("dvdy —c®

: (d¢
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(d1-4~2dv) et ddy==c*(ddi 4~ adtdv). Eft vero ddv—
—dv?,  His fubftitutis atque aequatione proueniente
ordinata , inuenitur dr3—-2tdiduv—itdtdv® -1 dido®
~~tdvddt—ttdvddi—o. Hic cum defitv , ponatur
dvz=zdt, erit vt ante ddi——zdi®—dadtz.  Bxinde
réperitur haec aequatio in ordinem redudta, df—-
2134t —tdz—-1tdz—o. Quae, cum z vhicam tantum
habeat dimenfionem feparari potet methodo a Cel.
Toh. Bernoulli in A&is Lipf. tradita. Sed fine vilg
fubftitutione eam eique fimiles quascunque ftatim in-
tegrare feu ad integralem formam folum reducere
poflum, fequenti modo.

16. Reducatur aequatio noftra ad hanc da—1-
2200 9o, vt dz nullo affeGum fit coefficiente

t—1 ti—
tum fumatur id ; quo z eft affeum ;, nempe f:‘%f
cuius integrale exprimatur per 2f%.  Iam aequa-
- o far
. ... "‘j?—-—l ‘ )
tio propofita multiplicetur per ¢ et habebitur
ofdl 2f 2 of 4
_l I— X ‘ -
¢ | R = fﬁ—‘f‘ ------TT_-;-_—‘-ii:D. Num*: aut?m
acquatio integrabilis eft fadta , caufrum enim prio-
‘ ’ - ":.._1 )
=i o
rum terminorum integrale eft £ z.  Eft igitay
ak 9t
Ti—1 {_ V fﬁ]dt . 7 _ g
¢ gl "a. Sed com fit f££ = I(7—x)

erit ¢ 2ft"?:_:(t~—x)2.Ergo (#=x)2z—fl=L8t —g, hinc-
que (#—1)2g—4-i—lt—a. Hoc modo omnes aequatio-
nes differentiales in guibus alterutra variabilis vna
plures dimenfiones nusquam: habet , integrari feu

K3 fal-
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faltem conftruibiles redduntur.Hac de induftria me-
thodo fum vius,quo magisintelligatns quantifint vius
exponentialia in tradtandis aequationibus.

i%. Aeguatio ad quam cft peruentum haec eft
{t-1)2g - #—{i=—a. Haec viterius reducatur 5 V¢
tandem aequatio inter x €Ly rurfus obtineatur:quo~
niam erat dv=— adf erita=—=dv d¢ : quamobrem ae~
quatio abibit in (£~ 1)2dv-tdi—dtlt—=adt haec veroin
du——editdt=dtlt - Quae denuointegrationem admit~

(t.—-‘! ) ) '
tit ; integrata yero hanc habet formam w—=2 =t

N Y
conftante vero addita hanc g ettt Quia
vero eft x——c¥; erit v—=l». Et cum it y=—cVr erit
y—tx et ideo Iy 4. His {ubftitutis habebitur f{e-
quens aequatio /s —be—aey —hybly 29 Vinde o«

- ,
ritur haec (Zp—ﬂ)£+(1~b}yéyly~x!’x‘ Ponatur bre-
yvitatis caufn b—a—f, et x—b—g;erit fr-gy—=yly—
xlr. Quae eft integralis aequatio propofitae §.15.
Si fiat =0, etg=—o, erit yly—=xiv. Ex qua fumen-
dis numeris reperitur haec p¥—x%. '

18, Tertium genus aequationum quarurm hig¢
reducendarum methodum trado, €as compledtitur,
in quarum fingulis terminis alterutra indeterminata
eundem tenet dimenfionum numerum. Hie duo di-
ftinguendi funt cafus, prout vel ipfius illius variabi-
tis vbique eundem dimenfionum habentis differen-
tiale conftans ponitur vel fecus.  Ad primum cafum
fpe@at fequens aequatio vniuerfalis Pamdy™+* -
Qum—? dxPdymt2—P—=dx™ddy. Inquac in fingnlis
rorminis 7 habet dimenfiones , et dx ponitur con-
ftans. Significant autem P et Q fun&iones quascun-

que
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que ipfiusy.  Ad hanc reducendam vnica {ubftitu-
‘tione opus eft : nempe fiat x==c® erit du—rdp et
ddx—¢"(ddv--dv®)—o. ergo ddv=—dv®. His fub-
rogatis habetur Pdy™+2 i Qdu?dym+2—b — gymjg,,
Poftquam nimirum divifa eft per ¢™v. -
19.Cuminaequationeinuenta v nondeprehen-
datur reducetur fubfituendo loco v, zdy.  Brit ddu
==Rddy — dydz——dv®——22dy®. Hinc inuenietur
ddy——zdy*-dydy.s. fubflituantur ergo in aequatione
inuentaloco dv et ddy hi valores reperti et habebi-
tur haec aequatio Pdy™ 2 QaPdy™ 2 guiet’
dy" gl YTy, (Jdae dinifd per dy™ abit
in hane Pdy—-QaPdy——2™+'dy—x™"Vdz.  Quae cff
primi gradus , vt erat propofitum. Ad hanc fiz-
tim perueniri potuiffet , fi pofitum eflet x—ofody,
Vnde foret dv = c/*Pzdy et ddy —=/*¥ (3dy*—~dzdy
“+-2ddy)—o et hinc ddy——zdy*—dzdy:z.  Bi valo-
- resloco wydv,ddy fubftituti ftatim inuentam Tequa-
tionem praebent.
20. Alter cafus 2equationnm ad genus tertinm
pertinentiumrefpicit fequentem generalem aequatio-
nem.  Pamdy™tQum PPy m—it —dym—1 4y,
in qua aequatione 4y ponitur conftans, P et Q defi-
gnantfuné&tiones ipfius y quascunque. Et vt peripi-
cuum eft x in fingulis terminis m tenet dimenfiones.
Ponatur, vtante, z=¢"; erit dx—c%dv, et ddx—¢
(ddv-t-dv*®). Hifce in aequatione fubftitutis, refi]-
tat-haec aequatio diuifione facta per ¢™, Pdym-+i_y..
QdvPdy™—t+1—gym i gyt jjy. Haeca equatio,
¥t viterius reducatur ;. cum o defit, ponatur aus=2dy
erit
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erit ob dy conftans ddo==dzdy. Hanc ob rem aequa-
tio vltima transmutabitur in Pdy™+'—- Qady ™+
co gt Jy ekt _pg®— iy, Flaec autem, fi dini-
datur per dy®, dabit iftam Pdy—+Qeldy=2""' /-
«"idz. Pendet ergo conftrudtio propofitae aequa-
tionis a conftruGione huids inuentae.
»7. Ex hisce, -arbitror, intelligitur, quo-
modo aequationes differentiales fecundi gradus ad
vinm aliquod trium expofitorum genus pertinentes
.tra&ari oporteat.  Facile quidemn concedo raro ad-
modum ad tales aequationes perueniri, in quibus
non alterutra indeterminata defic; Tamen anemine
hoc nomine vtilitatem huius inuenti impugnatom
iri puto. Fieri poteft ; vt nouus aliquis campus ape-
yiatur problemata fuggerens querum refolutio adae-~
quationestalesdeducat. Meminime aliquando phy-
ficum problema quoddam refoluentem ad hanc pex-
venifle aequationem y2ddy—wdxdy. Qua tum tems*

poris neque a me neque ab aliis ; cum quibus com-

municaneram , vllo modo reduci potuerat. 'Nunc
vero, cum et ad primum et ad fecundum genuis pex-
tineat , redudtio facile fucceflit vt ex §. 1o videre
licet, , C
22. Hocveropraetereade affumendaconftante
monendum duxi : Tnaequationibus ad fecundum ge-
nus relatis nihil intereft , quodcunque differentiale
conftans it affumtum.  Poteft id effe vel differen~
tiale siterutrius variabilis , vel aliud differentiale ex
vtriusque variabilis differentialibus vt libetcomp ofi-
tum , modo id fit, vt natura reiexigit , homoge-
neum



DIFFERENTIO-DIFFERENTIAL.  sqy

neum.  Illud guidem in generali exemplo locum
obtinuit ; fed ex illa operatione fimul intelligitur,

quomodo, fi differentiale conftans fit qualecunque ,

aequationes tradtari oporteat. Aliterres {& habet in
duobus reliquis generibus primo - et tertio ; ibi
enim necefle eft, vt alterutrius variabilis-differen-
tiale conflans fit pofitum. Id finon fuerit methodo
expofita redudtio non fuccedit. Hic vero in cafibus
conftans debet immutari, et aequatio in aliam trans-
formari, in qui alterutrius variabilis differentiale
fit confians. N

23. Methodus in hac differtatione expofita
sequationes differentiales fecundi gradus ad fimpli-
citer differentiales reducendi confiftit in idonea fub-
ftitutione quantitatum exponentialium pro indeter-
minatis. Ea vero adhuc latius patet , quam hic eft
expofitum. Poffunt eius beneficio infinitae aequa-
tiones differentiales tertii ordinis ad alias , quae fint
tantum fecundiordinis reduci. - Et generaliter acqua~
tiones differentiales ordinis #.  ad alias reducentur,
quae fint ordinis tantum #—x. Aequationum vero
cuninsque ordinis differentialium, guae hac methodo
reducuntur, quoque funt tria genera conftituenda ,

‘eademque , quae hic funt expofita. KEx his igitur

etiam intelligitur , quantum huinsmodi fubftitutio-
nes in aequationibus differentialibus primi gradus
tractandis vf{um habere poffint. Sed de his non
opus eft plura exponere.

Tom, T11. S
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